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P R A E P A T I Oi * 



.Trimi$U0'OirCiteT dbhmq ciimYir meritis$iiiiiis Wun- 
d e r li ch^ Professar iii Sainnari^^ fjuod Maulbf^omme 
est> praeter alia M^thesin, docens^ .tum ali«^ quaer 
dam perhmdaniter ad me. «scripsissets de mea G h r e$- 
.stomatHla:gQ4^metrica^^aeTubingaeprodieral; 
1820^5 cuique iUe amiceia^l{at> et ea in«sc}ioli3 sui|s 
utebatuTy ttun etia^n illud: ma^opeDe se>eUe^ .ut 
ad quartanrpropositiQaem lifa^i primi ELetuentorui^ 
EucUdis copia qmiedammajor in piromtu esset exem^ 
plorupn^ quibus tirones/ pritis^qnam^ultraUlampror 
positionem progrederentttr> in' ea multilariam ap- 
plicattda exerceri po^sent : rescripsi ei^ega tum (quit- 
dem, iHflUittsGhr^stamathiae.appendicQ; ea 
quae esl^A pagi324* ad£K€p9.c9mplur.a ejus generi% 
quae Ule reUet) ;reperirij tncmiinatim S» 325-5* ~ 
^•326..7. ^ S. Q^^.Mi». rr- S* 327- Q. — 
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VI P.r,a.fJ^n t i 0. 

S, 329. 17> a.) — S. 337. Satz 1. — 5. 339. Satz 
5. ' — S. 340. 5at2 8- Ir Beweis. — S. 341. 
Satz g. ir^ Beiv. ^ S. 349. /. 5ote 5* , a) — 
•S. 3S2. 'Satz 9. ir Bew. a) — S. 36O. /. 
Sat^ 1. 6).pncl c) 7- ,5. 36l» /. Softz 3. «) — 
•S. 373. /. no. 9* — S. 385. «Safe 2* quorum 
omnium demoAstrationes per solam illam proposi- 
tionein Blemehfdrutn quartam^ sine ull^'&iibsequeA« 
tium in Elemeiitis propositfoiium^^absoTTerSnlttr*' 

Fodt,ea/ilutem> cuid,*»quod illeVir doctissimus 
'faitellexer^^ qjianti mdmenti es!let acl noyitiorum 
ih Geometria pr<5fectn8,/si primum illud' EucHdis 
theorema. non utrumqiie peroepissent tantum^ sed 
prorsus faktoillare fcaberent, ut m eo, ubi usus esset, 
^pplicahdo dexteritate cj^uadam et habilitate utereii* 
•^'j id'ipde'*6t janl antea agnorissem, et subinde 
d^huo admoneper simili .ci, quailleusus erat, ei- 
peri^ntlA-fejusdem muneris ^cholastici : visum est 
noh alie*nu^^j plura ejus generis, praeter illay quibiS 
£n Ghr^stdru^tia exstant I<n;isj modo oonihicfmo- 
t&thf 0(iUigerc, quo co]piosior ad usuni itt doceri- 
do mat^ria parata dss^t/ ''^biii r^i cutfi jker ali^lioil 
tcmptis f^cassem Kest&teWperioris anni> mV pferdi 
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Ptitefhtio. VU 

conquiirercm prbpo^ianetf ^tdles, quae p» wltM 
£lementoJinn pre^olsitidiienl qnartam demonstrari 
pbssent : eai^um copia se tanta obtulit> lit tes ad« 
inirationeini haud paucis £actun^ yideretur, quod ex 
tin^ ^sola prOpositione tam.multae aliae deduci pos« 
si^nt. Sed tx ea ipsa copia selectum feci proxuna 
l^^enie; pdstquam dum ii^, 'qni tum erant et etiam 
nunc hic sunt> discipulis geometrjam demonstrati- 
Vain auspicatus eramt quarum in scholarum gratiam 
seposita illiib copiae partelonge maxima; et nomina- 
tim prbpo$i%ion3>tis iis, quarumdemonstratio^ etsi 
-^nullo aIio'thebremate praeter primum Ettclidis^ seu 
propositionemElementorum quartam, indigens, esset 
tamen aUqtianto longior ttper remotioraconsequen- 
, tia conficereturj delegialiquotex simplicissimis et 
proximis illius prbp. jVtae consectariis^ quae disci>^ 
pulis proponerem, ant^quam a quarta propositione 
ad quintam^h^#ocehdo progrederer, Atque haec 
erant illay qiiae iniho) hujus libelli capitis Ildi pa^* 
tfeta pbtibi^ihn constituunt^ Qtlae cttm intellexissein 
Hoimullis aliis augeri possej tuai f eiK> ih responden* 
tia quaedam proUemata^ theoremata contr^ria> con- 
ti^Metcontta:^ Cbnrersa i^ jnngi posse; ea coep 
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sixjtj^aL-mis dig^staC^ittbuSj lut hic ridehis in Cap|^ 
II. Tf- iYiXI.^ elaborare sic^ ut adpublicum paratf 
uisum lessent) si forte^^io^nim quoque g^^etqiae sii^e 
dodtorum .sive didcipuldriAn usibus ea r^s ii^serTire 
posset. PrKemisi auteip jp$am£ucUdeai4 prQposiJtip^ 
tiis-quartd^c dcmbnstratioj^^m aliquantofusiu^ explir 
c^tami existimans fore^ Ut sic quoque iquorundai^ 
solidiom illius theorematis cognitioni^ qupd est totiu^ 
geometriae fundamentum^ aliquatenus^CQnsuleretur* 
Itaque praeter aliquot libri primi elementorum 
definitiones; et ejus po$tulata tria^ acpartem ali- 
quam a^iciomatum^ ac denique tre&primasproposi* 
tionesEIementorum^ nihil aliud ex.geomejtria lectoti 
notum esse postulamus in longe maxiniahujus.opus* 
culi parte: his enim,^ quae dixi^ in^truotus capit^ 
dcto prio^a sine impedimento poterit percurrere* 

Praeterea autemfquum generalia, illa.> quae ad 
methodum pertioieBt^ probkmatum rex theoremati^ 
deductionem^ propositionum cpn^ersibnem^. contra- 
narmn et contirarie eoiiy^rsacum formatfonem^ .d$r 
mon&trationemy' .pr^ecipue.indirectam^ et earum 
rerum lege» quasdam^ ^et alias res^ quibus j^petho^ 
dus Mathematicorm^ijpoAtinetur^ i^QjQ^im .4)aasider 
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i^, cog^9$pere^ ^Of^^juc]wAv?^^C.mutilepIeris- 
' qu^^ di^&cenxhmtje^^ quae.res yulgarihusi 

lli^^t; hpdie libfislrajdi solei^^j ^ndt|tHl;i(>iHl)|¥s logi- 
cis.aut p^rquaxar^yiter.^tpeo^^ctorie attingimtufj 
Mlf si fusius^ sine,exemplis tamenillu&tribas per« 
trac^ari solent^ qiiae rix aliunde melius^ quam e 
geom^tria peti possunt: bormn quoque generalium 
yisunx est ea, quor^in in ipsa tractatione usus p<>tis«^ 
si^iuu^ esset; in.ptpoemiis capituift proponere. Inter^ 
quae theorema qu^d^^ijl logicum se obtulit 
noYum^ qubdequidem sciamjpjpec inelegans; etmul- 
ti^^^cisai^ mathe^atica saltim dpqtrina ususj -fuod 
in capitis Vllmi e|:ox^io proponetur; non iiid^nHm^ 
ut. speyo, eorum;-559gnition9i^ q^i in logicis con^ 
templationibus aliquanto accura);}us V^sari operAe 
pretium ducunt. . ... 

' Quonfain autem inier^.genei^ioresc.)ll^,;inetho- 
dimij^bei^aticae^ qualis a Gyaeci^ pot%f jmijyn^Gep -v 
laetris excuita fu^t; partes praeter thepreniatum; 
ac problegiatum notitiam-epmparaii^a est di^ieippJ^s 
alftjM^ntum pripvectis patorum.t etiamvn^t^lii^ et 
f^ly:sM$^ tum* theore^tum^ tpimpi^wvip^e.prt^ 
blematum^ cujus causa Data maxime inyenta sunt, 
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et 'ih,^aa pr&cos ^i^onkelros lAiiikii&i^iifj^ittJif posnbse 
cdKstat) qiiibus efTorism4ttiill*'t?tLoc;ofUm aliqpait 
ndtitiaaddi p6test:' ne'hattan'q(tii3emrerumnotitifi 
liieleo aKstl*iiia*Videbatiir^ ut ncm^eaVum eleme^tSi^ii 
quaedam expTic&tid ad' hinc ipsam ' dc proposiViohii 
El^melitoirnm quarta* trdctationem coinmodo neittL 
subjungi posset ; quod factum est in capp. IX. et X^ j 
qiiae sola duo iiltima hujus libri capita in lectore 
aliquam-etiam posterioruin subinde in £lemehti^ 
prbposiiionum hotitiatfi* desiderant. Geterum et 
in cap. X» de Forismatis iioVds bbserrationes non-^ 
nUllas atiuUsse- ine existimo* 

Haec igitur bmnia ex partb tantum orta sunt 
ejus^ qiiam supra dixi a me coUectam esse^ copiae 
pV(]jpoditiontiiii ex sola propositione Elementorum 
qnAftA demonstrabiliuhi: quarum alteram par- 
tem, quae non tam brevi amplius etsimplici ar- 
giimeiitati^ne conficiuntur^ sed longiori plenimque 
discursttOpitf habent^ seplSiratim corigestam publice 
^d^endij^^^consilium in aliud^ tempus reservb, si 
Baec-pirima pars^^autores nacta fuerit. "^ 

Plurk autem fuerey quae persuaderent non iii-i 
t)6m]!icfs^vlim fiituiiimy si haec in liicem publicaoir 
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«xive paterer. Priiiiuiift; qu^d de t!lf^oi*ematis capite 

lidt» i>ropDsiti6 ndtt coM^eliiimhabdMitti/ eorumiii 

eehola publica et cum promiseuis' iiiiditoribu^'f#sr^ 

ctati0»e]ii'-pluribild pi^()foisse ad "i^^kttiuiiA scieittiae 

geoixi€tri4sae gustum percrpiendum. •Deinde^ qtik>A' 

alios tjubque yiros liitelligentes pay^mtTidebam iA 

*ea esse sententia^ *iit^ quamvis elemeiitorum Eu*- 

clidi$ tractatiotie n&il' praestabiliiis esset ingehiiS 

usu sttbactis .^aut per'^^ satis firma cogilandi^ 

«tiDntiJbW, tamen pluribus ad i^itia^^|iis ddetrinae 

ac^dentibus aliqaid^ qliidd ad prfanam^ mfttbiniat- 

tioae £a<iultatis exercitationem proponi po$i'e% fa« 

cilius^ praesto esse cupe^^nt^ quo ingenia grad^itinl 

mathettdftteae oont^mplatidni et di^onstrationi 

^ assuefieri possent. Nec mt:fum^ in hdc feraci pstifi 

dagogicorum scriptorum aetate matheseos quoque 

a n^nnuUis rationefivhabitam esise^ ut ejt/s adiius 

ffdolescentibus faciiior redderetur; praecipue ex 

qiio clarissimus Festalozzi tum in materia sEd 

homtnis institutionem unirersim pertinente ^primas 

fpTe*parfie^.%dnsiderationi formae ic^^magnitudinis 

tribuftty tuM^ide onmi elementari db%endi m^thddd 

talia fiii^M^plia 'inculcaTit^ quM 'V^tate sua^ M 
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'.^- ■- - ■ — — ■ — '^ ; —^ ^ 

^ei.commendvfijfff^y tit iis mnlti deincep;»^ scriptores 
in rhoc gen^^ obsequendpDi putayerint. Itaque 
jQoi^ipilures niip^r in .primo geometriae aditu €om« 
pla^ando , ofww\ collocanuit-: in quonm jaumero 
l^jdfuri plefrqqque inveniaeorum, quos commemorat 
/i^pleberrimi^^ ff^s t e r w e g in Ubello „ LHtfaden.fitr 
den ersten VnUrricht in d^r Formen-y Groesen» jund 
: jiiumlichen Ferhindun§dehre'^i \^der f^rubungen'zur 
Geometrie, fiiry(Schulen* . EJberfeld l^2Sf^ ^ui sunt 
Jo.s,}SsClimidi;:F* W« Fis,cher^ Haenle^ La- 
domus^. I^L. L Hpffma^nii, v. T.firki^ Gross- 
xiia^n^ Schm^isser^ G., S« Ohm, 'M* Ohm^ 
pt, ^ii^ quqrum librr illic nominantior^ i . 

Venit etiam illud inmentem^ fore fovtasse nop.^ 
nullos^ qui philosophicarum^ quam mathematicarum 
9pntemplationuBA curiosiores, logicae speculationis 
grad^ del^ctentur insigni^ q^Qid hicdamus^ exem- 
plo^ quam Tariis modis mens circa unamaliquam 
pFopositionein rersari et exerceri possit) idque non, 
ut in logicis : libris saepe; fit, xavroXoYi^ fastidiosa^ 
nolvXoyi(;^ nihilv promoyeante ^ « e^ «multa • agendo nihii 
agentej sed magna et jucunda, ut.^pe^^^mvs^.etsi 
ia mia quod«9)mo4o re^ dirersAruin tjtxn^ii ejm 
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CQnaidc^ationum et, dbrc^i ip^fon vtmiSti opegc^tiQm 
nnm f^^TitMte*' " j. r. .r ., - ',fi 

Sed ia hac tractationd rix fimtp^tfrit^ i^ia 
iMnc jeidlNHnim^copijfci ¥t in enutitk^Qitibus theore- 
nmtttib ^ C6^ppv II. 0t lU. j nuii6 cumubtafe similiiMt 
rexmix ii^icationes^ i;t inprohl^taiatfthriafap. IV;^i 
Qpiubusdam: mims ' arr£d66nt<; Friti^ ^mia quod . atfi 
tinet:». guum» apud rec^ntiQred invahierit ilte .mo&riiPi 
jaath«i$ftal;ici)» scriptis^^ lut gisnerales pi!^pQsiti0ii^]& 
enuntiastibnies rarissime purae4;radantj(if > .sed iis auHr 
mi^eeaatur.aut; in .Irfktum-mhatitu^ti^.^^j. quae sft'^ 
cundum >Pifoclumr difQitoftmj^i^iE^itiotici^K^^ ^^ i^ 
Chre^tojaatia geoSfti^lfraca p. 17^)$'et.iQ^d4H 
mbntrationibba expli^i<9Wifipr^^o$itiof^)^ ant^b 
deutiuin^^ qufte in4emdiik$trai^da usurp^ijtjfup, jireap^q 
Ct^i ;6t:|»>^oduc(ioiii plcirii^que supw^K]^i(tur^ 6ji^- 
que Tifm.solft 9u«p^vi; Tf^ pAr^grApbA 4*^pnden$i^ 
citati9*8al;^ haheatur; Jium.signpinim t^chnioo^u)!^ 
frequieus usus ex recentidris Algel»>4e sjfmbolic^ ,11^ 
geom?Ariam quoqu^ tr^d^G^s.sit^, Jjy^fj^-est^ 
niiiliYua^'-quam parci rerboffum esse ;tifi;l^i|,qiioqu^ 
Matheseo.s. part^ ^ Goometri^ j cpnsue;§]7[tou^; Cu j^^ 
^S^Xy^riW commodjA ui «yiieriori d|f^q]4|ium'|]^))n 
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gipiii^u ut Ifbentert agDOsein^^ et otnnmo^ quan- 
tum usu signorum et symbolicae in Mathesr pro- 
mbtiemikit^^irecentioribus'/ et quid ca res nobis 
pi^ae atitiqui» pMebeat tuinr ad* inveniendmn^ tum 
ad docendcuti' snbsrldii, * neino * gnarus infitiabitur: 
sicf in px4ttia'^d)etnentari geometrida ilristftutione 
hhnA <sGio>^iBin' H^ dioendi br^itas^ i^t signoi^um 
iftWeet^fi^fi^^introductOfniisicopiay utilitatem> qiiam 
debebat; tifpraestet^ 0t intoi^tLm animos d^iscen- 
^um in primo rei aggressu ^obtundat et de%erreat. 
Et'scite dfccttim est a nbnn^triilK^ in* ^e^pa^dago- 
giica et dijftamica 'iesw qttoddamtemporisconipen- 
dium^ niaj^ira ci^efins in^e^iay contraquo impeii« 
di^om quoddam comp6|ndi<)iBmn: quod ut de tem- 
pW<i'^^t opertti sic et de ^Terboram usu vere dictum 
fateit.* E<Juidem, cum, ut in ceterorum signdrum, 
a4i'in Tetlki*u^:usu tio^tinn i^^ putem, uji 

ad"rWGOgitkndas mentem duc€irit et adjuverit quam' 
ftkximej in generalibus iHisprdpositionum ehuntia- 
^nibus, id- \g[uod pluribfis e^pitis II. locis ^onui, 
hoc propdfilitum habebamy ut iisf Cogitandi exercita- 
tid'«t habilitas gigneretur et adjuvaretur, et no- 
niiifatim iei ad^^antiqu^m S^ g^uinam nlrlethodum 
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Praefatio. XV 

pertmenti ingeiiia consuefierentj etsi illke enuntia- 
tiones passim prolixiorem rerborum copiam po« 
stulabant. 

Quod si aliqua fuerint^ qupriun rideatur tra- 
ctatio esitracta longius : a doctioribus facile impetra- 
bimus^ ne id^ quod noritiis opus sit^ sua metiantur 
doctrina et intelligentia : novitiis autem, quorum 
disparia sunt ingenia^ consultius in uniyersum esse^ 
si^ dum prodesse studemus^ superracaneae non- 
nibil operae profundamus^ quam si captanda bre- 
yitate obscuri etminus tractabiles fiamus^ plerique 
in docendo experti mecum consentient* ~ 
Scripsi 1828,, 

H a u b e r, 
Ephorus MaulhronnensU Seminariu 
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Explicat demonsttkttoneni';^!^^^^ 
^ositionis quarfae jsive theo.re^ 
matis primi Libri primi El^ 
mentorum JEluiclidi^ 

/ ^Praeliniinarla de rec%airujh^iinea*i 
rum ad. se ^nvicen^a^^£^li,c(^^ 

Si dua^ duit i^eeUe lineae A>&, OD/ ubicud^-* ; - ) 
que positae^ sive utifaque in aliqua planoi,..sivera*^' 
XLOn, et jsive i& epddm plano sive iii diver^&^ Hitir*".^ 
earum utraquej.ad alteriali*as .partes termiii^tat^vchoc 
est> punctum in .una nfLium AijBrafiyignatomask.lA^ 
quod. sit.extrdmum omniunt.ipsiusL^imctorumyetiiqHO» 
X^um ipsa reckii A;B incipiat^ itenii^e.etiaBi' in^ aheraf 
C P puiictum aliquod' extremum .a86igBttiim;,8ibiO'i£ 
prioris extremo A diy«ssumc ^opjoipi.Mentfi ^(nmtf 

2 
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a Cab. L Theorematis primi Elementorum 

unam earum rectarum, ut A B^ ad alteram C D non 
modo sic transferri, ut dictumJUivs extremum A in 
dictum hujus extremtim C cadat^ scd etiam ita ad 
Ipsam applicari, ut prior A B super posteriorem C D 
jaceat , seu secundum hanc protendatur^ seu in hi\ji^ 
directionem cadat 

Hoc igitur iu rectis lineis fieri possc, ab iiinoquo- 
que, qui ad .aa, qua£ delnceps $equuiitur/''progredi 
velit, non ut concedat solum, sed potius ut ipse pro^ 
$e quisque mente ac cogitatiohe concipiat, postuIatur« 
P<);|tulatuf aut^ra, ^<}r^ ip-quibusvw lin^eis^ scd nomina- 
tim ift rectis. pJam pjius quidem illud, quod diximuSy 
utXititdL^^ Ifeeafil' sic triinsferattir, utextremo suo 
Mtremura- alterixiA^ tanj^at , si tamen de reliquo disjun- 
gantur et separatd utraque cursu ac directione proten* 
dantur-, id i» ^uifcm^m iineis , non rectis solis, locum 
habet, verum etiam in altera recta, altera non recta^ 
aut in duabus non rectis, Alterum autem, quod dixi- 
mtis ^^ . ^t Kne|i u|^o sui extremo ad alterius lineae ex- 
treiTium applicata^ deinccjps etiam eadem et comniuni 
cum*^^sii* dlrfeCti6ne'*pi^ogrediatur5 id vero in aliis 
quam rectis lineis nequaquam aut perraro potest effici. 
Nam si altera recta sit, aitera circulariif, aut si sint 
circum&yentiae diiae idaequalium circulorum;'eae, siy 
ih uno :extremo ut se tangant, ikcias, etquam stri*- 
ctTssinkx ad 3e invicem acconmiodes^ tameh statim ab 
se in\^m divaric^ntur. In aefualium quidem ^ii*^ 
(>blolruntvC£rcuxn£^eiitiis fieripotest, ut una altjeri in 
€aK9nluni*c(xtr€too'sic appiicstur, ut et reliquam viam et 
exltinsioiiem eandem 6t communemhaheant. Sed de 
hil^hi& jam iten quaeritnr: de reetis tantum lineis po* 
g&Mtxif hockco Jd^ quod dicttmk edt. 
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Cum cnim in rcota linea difficile esset propter 
fiotionis ejus j quam nemo non facile ' animo conci- 
pit^ 5ummam tamen simplicitatem^ discernere alia atque 
aHa, quae illi notioni inessent, et eorum complexii 
ibrmard^ddinitionem reetae lineae, e qua singulae eju^ 
proprietates, et quae circa ipsam eontingere possent^ 
deduci via ac ratione possent: idcirco Opus erat oni- 
3fii deirectis lineis tractati<>ni praemittere aliqua de 
Tecta. finea*, quae ipsius prbpria sunt, quorumque an- 
jiotatio definitionis ejus vtce fungi posset et ad de^ 
monstrationes utiiiter adhiberi^ cum in his illa re- 
Ctae lineae definitio, quae quart^ numero reperitur 
in definitionibus libri prijni Elementorum, nunquani 
usurpetur. Talia sunt Euclidis Axioma IJum: duas re« ^ 
ctas lineas non posse spatium comprehendere^ et al^ 
terum, quod non quidem in Axiomatum numero libri 
primi recehsetur, sed ad demonstrationem prop. Imae 
lib. X[I; in graeco textu adhibetur; illud inquam: non 
posse duas rectas lineas habere segmentum commune. 
ItaquQ haec duo Axiomata ad eam> de qua agi« 
mus, rectae unius ad alteram applicationem hanc vim 
habent, ut, si duae reotae sic ad ,se invicem applicatac 
fiieriiit , ut et. in commmii extremo se invicem tan- 
gant, * <lt i^raeter illud extremum et quasi communa 
initiumsuum, aliud praeterea punctum initio utcum- 
que pr^pinquum commmie habeant; eae, quae inter il- 
ia duo puncta intercipiuntur partes utritisque, norx 
possint non congruere et coalescere, cum alioqui spa* 
tium inter se comprehenderent , quod fieri, quippe a 
4uabus rectis, ncqukf porro autem etiam, quatenus 
ultra iUttd alterum punctum continuahtur, non possint 
a se ihviceto seijuH^i, quia alioq[ui duAe rectac fiheae 

3* 
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segmentum copimune.ihaberenU BtiU , rj^i. recta 
.. ^' A B ad rectam C P applicefur «c, ut et extFe-^ 
, mo suo A extremum C ta^gat^ et> p^rMt^r^a .3u^ 
per aliuc) ip^ius C > D punctum jpsi C qUandilJt^t prtO^ 
pinquum ut E.incidat, hahebunt primQ^parbem C B 
communem, quia., si recta A B diverso itln^re tt 
flexu ,a C ad E veniret , duae r.eQta6 inter C et J^ 
jacentes haberentur, quaeigitur spati.un^.pc^iapr^hende^ 
r^ent^ quod iieri n^quit per Axioma iJUm,^«^.nirsiiO^ 
ultra £ quoque jcontinuarec^rsumsuui^ nonaliter.quam 
^adem via possunt^ quia,!si diversa, duae rectae lineai^ 
%;ent habei]\tes scgmentum CE qommune; ^quod item* 
|\eri ncquit. Constat ergo. duas rectaslinease^^.eodeia 
p^ncto protensas, si utcumque.pauUulum et i|i.minima 
initii sui parte eapdem directionem s^equ^ntiir^ eandem 
etiam, ubi continuantur, secuturas esse. Qubd et. vul^r 
go usurpamus , cum ope regulae Jineam ahquam, nun» 
recta sit, inquirimus: nam cum reguiae aciem ;linea6 
instar rectae habeamus^ siea ad aliquam ducUoi ubi- 
oumque lineam accommodari possit sic/ut ab ea nus« 
guam aberret, deOectat aut subsultet^ hanc quoquer 
Ifueam rectam pronuntiamus : si vero alicubi deviet,; 
ibi Jineam a rectitudine aberrare judicamus : quod noi^ 
faceremus, nisi hoc ipsum pro oerto haberemns, duas 
rectas , lineas ad.se.invicem appJUcatas in aliqucparte 
rxtensipnis suae , ih ea tota ad se invioem qi^adrare 
i^ecesse csst. Sed pergimus, . ... = ^ 

j Rectam Uneam rectae lineae applicari meute atque 
cogitatione posse postulavimus sic, ut imo sui extr^m^ 
ununjL hi^us extxenuun tangat^ et ab eo jam (soiumuQi 46^«* 
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trettio utraque cad6m difectidne protendatur. De reliquo 
utrmsque extremo nihildum adhuc: nunc igitur de hoo 
quoque^ si quod habeant. Non enim statim^ si rectam 
Itneam aliquam ponimUs, initium quoque cjus aliqiiod 
esse ct flneih ^ «imul ponere iSccessum habemus : ve- 
rum etiam rectas nullo ccrto et assignato neque initio 
neque fihe, aut si initio, noh: tamen fine- hqc est, 
aut neutra ex partc finitas', aut ad alterutram eerte 
partem non finitas considerare nonnumquam ex usu 
est. Sed agedum, sint rectarum A B ct C D, ut 
unum extremum A et C posuimus, in quibus illae qua- 
si incipiant, sic altera extrema B et D, in quibus cae- 
dem quasi desinaht et finianturj iit: adep Utriusque 
isarum sit certa quacdam et definita magnitudo seuUon-^ 
gitudo, Tunc igitur facta ea, de quii §. 1. diximus, 
i^ctae A B super rectam GD applicatione tali, ut 
6t punotum A supefr punctum C, et rect^ A B secun- 
dum direttibnem rectae C D cadat^ deinceps puncta 
B et D quod attinet, unum ex tribus poterit contin- 
gere. Nam atit recta A B eo usque, quo recta C D, 
protendetur, et ibidem, ubi haec, finietur, seu super-^ 
positae A B 6xtreAium alterum B cuni jacentis C D 
extremo altero D coincldet: aut superposita A B ulte* 
rius, quam jacens C D, inde a puncto C protendetiir, 

(et extremum ejus B ultra jacentis - C D extr^mhm 
D cadet;* aut denique prior A B nop eo usque, quo 
posterior C D , ' pertinget , sed prius vel citerius finie- 
tur, et intra posterioris extensionem alicubi ^ubsi- 
Stet , puncto B ritra punctum D cadente. 

Exempla dictorumx, simul et eorum, quae dicenda 

, restant, vulgaris praebebit experientia. si memineri- 
mus^ quo pacto agamus, cum longitudinem aliQiyus 
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rei, quanta sit, metiipur. Ut, si. C D si^ margo panni| 
papyri vel fenestrae, et quaeratur, an ille forte cubW 
tum longus sit: sumimus mensuram cubitalem A B, 
camque applicamus rei metiendae sic j lit . et mensura^ 
cxtremum A rei extremo C imponatur, et mensurae 
acies A B rei marginem C D stringat; quo facto aut 
mensurae alter terminu3 B in ipsum marginis finem D 
incidet, aut supra ilium prominebit, aut intra ipsum 
subsistet-, . et noti:\m est, quid in uno quoque borum 
judicemus: de quo mqx. ^ 

$. 3. 

Casus I. Qviodi si primum illud contingat^ ut 
recta uno s,uo extremo ad alterius rectae extremum 
ct secundum ipsius directionem applicata, reli- 
quo etiam Cxtremo suo in illius reliquum extremum 
incidatt adeoque iidem sint utriusqiie fines , et neutra 
iiltra alterum promineat, procurrat, excedat; eae dua^ 
rectae aequales erunt, neutra altera major aut minor, lon- 
gior aut brevior. Ut si rectaeA B extremo suo 
^* A ad .extremum C et secundum directionem rc- 
• * ctae ,C D applicatae extremum quoque B in ex- 
tremum D cadat^ aequales erunt rectae A B, C D. 

^uum autem recta A B rectae C D co, quo dixi- 
mus , modo superposita est, nempe ut et puiictum A 
in punctum li, et ipsa A B in directiohem C D, et 
punctum B m pimctum D incidaf, tum congruere 
dicitur recta A B rectae C P. Brevius itaque dicta sic 
comprehendcre licet: si recta linea a.Iteri rfectac 
lineae congruit (vel sic superimponi potest, ut 
congruat)^ ipsi aequalis erit. 
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De recti^ igitur Imeis separ^tira hio proxiuntiatui', 
qupd in universum vaiet de oinnibtis, quae exte^^li 
3unt e^magnitudinemhabent : nempeutea, quaecongruant^ , 
aequalia sint. Ta e<fa^no^vTa aXh^Xoig^ iQa mv: quod 
Axioma est ^EuclicCs torumy^ Nam ut recta linea rectae 
lineae Cj^gruitj si eae secundum totam exienslonern 
suam coinciaunt) ut Jieutra alteram uspiam, neque m 
terminis suis> neque mter ipsos, excedat aut tran^^grer 
diatur aut prapter^at aut prpmineajt: sic^et . angulu$ ^ 
Tjectilineus angulo rectilineo congruei*e dicitur,- cum 
unu^ i jLa alt^ri : applicatus ^st , < ut , quae ips os compre- 
heiiduiit rcctae lineaei duae duabus, altera alteri, tum 
ia puncto, in quo se invicem tangunt velconcurrunt, 
tum in reliqua utriusque direotione coincidant: et 
triangulum rectilineum triangulo rectilineo congruetj 
quorum unum alteri sic applicatum erit> ut nihil de 
altero supra alterum prominoat, aut intra alteruin rc- 
trocedat, sod lineae rectae, q(uibu5 continentur, singu- 
lae singulis , tum In extremis suis , tum iujter ipsa, 
coincidant: et ita de aliis^ ut in uiiiversum congruea^i^ 
ca dicantur, quorum termini coincidunt Quae autem 
ita^ congruuQt, aequalia inter so.commuiii 3ensu judi- 
cantur:/ eoque judicio uti sokmus, cum longitudineiji 
aliquam decempeda, mensura cubitali vetpeddi et si^ 
milibus metimur: idemque in spatiis tum pltois tum 
splidis locum h^bet. ^ 

Cas. II. Si vtTO altenim eorum, quae §. 2. 
diximus^ contingat, ut scilicet supetposita recta inde 
a conununi termiiso ultcrius , quam jacens recta pro- 
tendatuT; sive alterum ipsius extremum ultra alterum 
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jacentis extremunl' ih cQmnnini directione cadat ^ ma^ 

jor ^rit ea^ quae superpo^ita est^ quam altera subjacens. 

Ut si puncito A ad punctum C> et recta A Ji 

*^^^' ad rectam C D appiicata, punctum B ultra pun- 

ctum D cadkt, ut in E: erit AB maijor quam C D. 
Constat enim hic superposita A B duabus parti- 
bus, una, quae cum subj^cente CP congruit, eique adeo 
(per diota §'. 3. seu per Axioma 8vum) aequalis est; 6t 
altera, quae extra subjacentem cadit» et cum recta inter 
puncta D et E interjecta congruit: iityus ergo rectae 
D £ longitudine reota A B superat -rectam C D^ 
^ Seu p'er Axioma Euclidis 9num, totum m^us est 
«ua parte, Ergo superposita A B mggor erit ea sui 
partei^ quae cum subjacente C D congruit. Sed haec 
pars ipj>i subjacenti C D aequalis est' (per Ax. 8.^. 
Ergo superposita A B sulyacente C'D ipsa mejor est; 
per Axioma: quod, si mAgnitudo sit m£yor altera, ct 
haec alteica aequaKs tertiaej prima quoque m^Oor erit 
4uato tertia: ^od ;est quasi Corollarium Axiomatis 
Imi Buclidis. , • ^ ^ 

, §. S. ' 

Cas. III, Si dehique tertium eorum, quae $. 3. 
dicta sunt, ' contingat, tit scilicet recta superposi* 
tia inde a oommuni extremo ^on eo usque, quo sub« 
jacens recta, pertingat, sed citerius subsistat, sive al- 
terum illius extremun^ citra hiyus alterum extremum 
in communi directipnc Cjjdat: minor erit superposita 
quam subjacens. 

Ut si rectae A B puncto A ipsi C supcrposito, 
■ ^* et rccta A B in directionem rectae C D.posita, 

punctum B citra punctum D cadat) ut in F; erit 
A B minor C D, 
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' Hic enim sixperposita A B parti tantum siabd^cen^ 
tis C D9 partiakiquam C F, congnilt: hiilo igitur par-» 
ti aequalis est (per Ax. 9.): ergo totaC IX /ninor est. 

Sea recta C D ooiistat du^us partibus^ uns^ C F^ 
cui recta A B congruit, adeoque aequalis est ^ 'alter^^* 
F Dy cujus longitudo' est ii i]9Sum, quo C D superat 
reotam CF vel AB^ seii qiio Afi mipar est quam CD, 

§. 6: 

Hisce slabilitis, ^cqultur, iit alia tria propona- 
nius, quae trium praecedentium conversa sunt. 
^ ^onversum I. Si duae rectae lineae aequaies 
sint: earum una Ad alteram translata sic, ut uno^suo 
extremo unum hvQus^ extremum tangat, et ipsa in hu- 
jus directionem' cadat ; altenim quoque ip^ius extre*r 
ifium in alterum hiy^^ extr^mtifti incidet; ut ita tota 
cum tota congruat. Bl-avit^: Diiae rectae Iii\eae 
iriter sc aequales cbngiucre possunt. ' ,' 

Ut, si riscta A B tectae C D aequalis sit,-fet 
ifflus tetremum A hujus- extreirio C superpona* f^' 
lur, et ipsa A> B ^cundun directionem C D* • ' •: 
ponatur: extremum quoque EJu extremum D iuci^etj 
ad^oc^^* tdta *A*fl totr C D 'o«n,^rdet, •• ' ^^ 

Si enira punotum B non cadat in punctum D : mt 
iiltra cadet, aut citra. Nec vero ultra cadere potcstj 
quia alioqui superposita A B major fbret subjacente 
C D fper §.4)5 quod non est Nequc ctiam citra fca-^ 
dere potest; quia alioqui superposita A B minor foret 
subjacente C D (per §. 5.); quod non est. Ergo pun«* 
ctum B in ipsum pimotum D cadit, ' 
. §. 7. 

Conversutn II. Si duae rectae lineae in-» 
aequales sint; earum si m^or minori saperponitur sic^ 
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ut et «xtremo sua * uno tuium hiyus extremum tangat, 
€t ipsa in hiyus direetionem cadat: alterum illius ex-* 
tremum ultra alterum hiyus extremum cadet^ seu in 
punctum aliquod hi\jus uHra alterum extremum pro- 
ductae inoidct. . 

Ut si A B recta sit msuor C D, ct pun- 

^' ctum A in ^unctum C> et recta A B secundum 

directionem C D ponltur; cadet punctum B ul- 

tra punctum D f seu in p^nctum aiiquod reptae C D 

ultra D productae. 

0$tenditur similiter ac praecedens; Si enim pun* 
otum B non cadat ultra punctum p : aut in ipsum 
punctum D cadet^ aut citjSrD, hoc est, inter C et^D. 
Non vero potest in ipsum punctum D cadere : quia 
aiioqui recta A B rectae C D jkequalis foret (per §. 3« 
^ seu per Ax. 8.) : quod non est; Neque etiam citra 
pimctum D cadere potest: quum alioqui reota AB mi« i 
ndr foret recta C D (per §. 5.): quod non est. Erga 
punctum B liltra punctum D^ ho& e^t, in punctum ali- 
quod rectae C D utlra D (>r6ductae cadet. 

$^ 8. 

Conversum 111, Si duad rectac lineae in- 

acquales sint, et earum minor ad m^orem sic ap- 

plicetur, ut et uno suo extremo unum hiyus extremum 

tangat, et ipsa in hiuus directionem cadat: reliquum 

iilius extremum intra iianc cadet, seu citra reliquum 

hHJus cxtremum , sive inter duo hi\ju$ extrema cadet. 

Ut ^i A B recta minor sit C D, ct punctum 

'^' A in punctura C ponatur, et ipsa AB ad rectam 

C D applioetur: dico, punctum B intra rectam 

C Dj sivc citra punctum D > seu in^r cxtrema C ct 

D cadcrc» 
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Nam si piuictum B in ipsum punctum D caderet^ 
esset recta A' B aequalis rectae C D.(per Ax. I.)-; 
sin ultra D •, esset minor (§. S.) : <iuorum neutrum est. 
Ergo punctum B nec in i^sum punctum D j nec ultra 
ipsum cadit: itaque citra ipsum cadat necesse est^ 
/quod er^t ostendendum. 



//. Praeliminaria de angulorum fecti^ 
lineorum ad se invicem applicatione. 

Si sint duo anguli rectilinei, hoc est, a binis 
rectis lineis concurrentibus seu se invicem tangeur 
tibus facti quicumque (sive in eodem plaino siti, sive 
in diversis; et sive rectae utrumque compriehendentes 
omnino, a se invicem sejunctae sint^ sive aliquid ha- 
beant commune; utsi imaearum, quae unum angulum, 
cum una earum, quae alterum comprehcndunt, ex. 
parte coincidat; aut si punctum saltim aliquod com- 
mune habeant, quod et ipsum tssQ punct^m, in quo 
rec.tac concurrentes angulum efliciunt, seu qui anguli 
yertex est, potest): intelligatur unus .eorum an^ulo- 
rum ad alterum ita mente atque cogitatione transferri, 
ut et uterque in eodem jam plano , si forte antea non 
fuerit, situs sit, et vertex prioris anguli in posterioris. 
anguli verticem cadat, et una, quam velis, rectarum 
priorem angulum comprehendentium super unam as- 
signatam rectarum posteriorem compvchendentiiun ca-' 
jiat, ct simiil angulus prior angido posteriori super- 
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jaceatj quod quideni r^quirit, ut simuL rcliqua prio- 
ninft rccfearum arf cdsdcm , ad quas reliqua posteriorum 
jacct', tcctae assignatae, quam diximus, partes cadat. 
' y Ut, si sintduo angiilf rcctilinei B A C, 

t^' EDF: intelligamus angulum B A C ita ti*ans- 
ferri ad angulum ED F, litct punctum A,* qui 
cst vertex prioris, in punctixm D, qui cst vcrtex po- 
stcrioris , cadat ; et una , quam vclis , rectarum prio- 
rertj comprehendentium in unanji assignatam rectarum 
p6stcriorcm . comprehcndentkini , nuta in rectam O E, 
cadat, ct simul angulus ]I^aC supfer aifg^um E D^ 
A caokt: quod quiaem haiic ^^irh habet, ut, si recta qui- 
dem A B in rectam D E cmderit, simul rccta A C 
^d ws rcctae D ]E p;(rtbs, ad^qiia^ est u P^ cadat; si 
vero recta A C in rectam D E cadat, simul recta 
A B ad casdcm rectae D E, ad quas est DP^ par- 
tes cadat. ' ,v 

Hoc rursus postulatur ab iis, qui ad primi theo- 
, rematis Elementoinim demonstrationem animiirn appli- 
care velint, ut mente et cogitatione concipiant. Nam sicut 
Knearn rectam iineae rectae superpohi ppsse concipi- 
inus ; sic et planum aliquod vel plani partem, planam 
figuram, planum angulum in aliud planmn possQ. trans-' 
ferri. Tum vero ubi duo fuerint anguli rectihnei 
B A C, E D F in lino eodemque plano, sive omnino 
ab se invicem SQJuncti, sive ctiarrj commune allquid 
in rectis conjprehendentibus habentes: eorum unum 
B A C poterinius promovendo , si placet , vel trahen- 
do, ita ut ex illo pjano non exeat, ad alterum EDF, 
quem manentem suo lopo relinquimus, ita transferre 
et a;CCommpdar^ , ut prioris vertex A in postcrioris 
verticem D, etuna rectarum priorem comDrehendentimri 
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^owdumyQamrecl^ai^ni^pQsferiovemi^oinprefaen^ 
assignatam D Ecadat^ et simul a^ialuij ^per anguluni 
cad^t;.upai ihquam, aw^norf^ li&im .tie^ sed sola 
A B in.lLgufa exi^odiU* \lA altera A.'G eniia id fieri noti 
poterit ^soip, illo a^sMii : B A C - molu in pkno subjecto 
peragendA; sed accedere oportebit. cbnversionemanti 
guii 6 AC^yel gyratiOnem e^ttra planiim subjectum fa4 
eiQndaQ9L>: ^gua rectjb^ jpswn com{>rehendehted inver^. 
sui^ qfuend^m in subjecto plano situm nanciscanUff^ 
De quo postea dicemiis Jn Ekcujbsu ^diliano j. Hic po^ 
stuIarQisufficiat id, qnofi n^mo facUe erit^ qtun concips 
posse cogitajtione.aaseguatur.. Mn './> ' • .:.•:! 

Q,uod autem latine dicimus ad easdem partes^ 
ad diversas partes, ad^alterutras partesj Grae- 
ce verp- mi^ ra avtc^ M«^?2f'^( ta lr€pa/|ttf^,-fiy iMVB^a 
jiBfff ^pud Euclidem. in £Iementorumtib.UDef.35^Ax^ 
11, Prop.7^: Frpp. llae' ^onstructione, Prop. Ag^ 
Prop, 3^^ et-aliis diqitur: v^maculo sermone dicimusi 
aneinerley Seite, an der andem 5^%,. etc,; q^od nou aUenunl» 

4ux;imu^ ti|:$^um cw^ .wnotare. 

Propoaitis ergo duobus aiigulia. tectilinei& 
quibuscumqUe , fiet id^ xjfiLod fleri pbsse i^ostuIavimuS;& 
ut eorum. unus altericsuj^erponaturf vertice suo in. 
hiiyus verticem^ et unareciarum ipsum coitiprehendenw 
tium in unam rectarum. hunc comprehendentium ca** 
dente: tunc reliquam priorum qupd attinet, quomoda 
ipsa casiura sit, tria poteruilt contingere. Nam aut in 
reliquahi post^iorm^ inddet^ aitU ultra ipsam^ autci<« * 
tra cadet. Yel^ quodpennde est^ angijdus 8uperpo$uL«^ 
tus aut sutoaoenti cong^t^. ^t^ub» «x^e&d seu\siip]l;ai 
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11 eum^ pn)iniziebit, aut deficic^t et part^m higus aU^aiii 
' priimineiitem retm^et : > 

Ot si angiilus B A C angulo E D F superpo-» 
^^* nitur sic, ut vertex A in verticem D, et recta- 
* AB in rectam D£<)adafc: tunc recta A C autin 
ip$am rec^m D F cadet^ ut angulus B A C cum angu«? 
lo E D F congruat ; aut ultra D F cadet , ut prior an« 
gulus excedat aiigulum E D F, et supra^ipsuin^paite 
afiqua sui promineat; autdenique citra rectam DF ca« 
det, ut prior angulus posteriori non toti congruat^ 
sed parti tantum ^us congruat, partem aliam pro- 
minentem^ et cui niliil superpositum sit^ relinquau \ ; 

.'. • S' ^**- ' ''-.'■'• 

.. Casus I. Qnod si primum contingat, ut ver- 
lice A in verticem D, et recta A B in r*ctam D £ 
cadente, rect^ quoque A C in rectam D F cadat-, ergo 
ifog?ulus B A C angulo E D F congruat : aequaleis erunt 
duo anguUB AC, £ D F. 

guippe quod omnia, quae coi^ruunt, acqualia isunt; 
Ta Bfa^iLoZpvra qXXiyXotc. «ra srt, ner Axioma 8vum. 

Et notand^m est, dirfectionem hiclanuim rectarum 
respici, magnitudinis nuliam rationen^ haberi. Qusnn 
longae enim sin^t AB et D E, itemque A C et DF, 
nihflinterest^ et sive aequatis sit superposka subjaceur 
. ti, sive longior, sive brevior, perinde cst: modo re- 
Gta A B in directionem D £, et A C in directionem 
JDF, cadant, anguli congruunt Nec, si aiterutra ex 
illis, sivesuperposita sivesubjacens, augeaturlongitudine 
aiit minuattBP^' magis minu&ve congruent^^anguii; neo 
aequales esse desinent . Non augebir arigulus augen- 
dajrectajrum ipsumcompriahendentiummagnitHdine^ nec 
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liunuenda imnuitur: at yero qianente rectarum longi* 
tudine, smg^ri v^minui ptttst m^us, ^i earum al« 
tcwmius wt utriusque jK^oio mutctur. Hinc tibi dc 
angulo judicandum est, nec necesse est nec quicquam 
prodest^ recUs ipsum conii^refaendentes finitas esst : 
^uffibit direcdonem )iaberi, qu^ protendantux; quous* 
ciue protendantur^ nihil ad rem facit. 

,* /- ^ ' /'■ ' ' ■ ' : 

••■:'• §, 12--- . • . . • 

. . Casus ,IL Si rursus vertice A in ver- 
ticem D, et recta AB in ??ectam p E cadente, ^^' 
eontingat alterum, ut recta A C ultra rectam 
D F cadat, seu (^od idem e$t, extra angulum £ D P 
gd partes D F : major ecit angidus B A C angulo £ D F. 
riic enim p^ anguli Ba C congruet angulp 
JiDF, adeoque huic aequalis erlt *(J. n.); totus ergc^ 
BA^C m^or erit angulo E D F, Ut si AC cadat ia 
direptionem D G^ anguliis B A C angtdo £ D G 
congruit, huic igitur acqualis est(§. rfi.); angujlo ergcj 
£ D F 9 qui est pars anguli £ D G^ m^r esU 

j- 13. " 

Ca^ Ilt Si denique, positis iisdem, quae 
prius^, tertium accidat , ut recta A C cadat^^* 
jfixra rectam D F seu ihtra angidum E D F : mi- 
nor erity^ngulu^ B A C angulo E.D F. /^ 

Congi*uct eni^ cmiiparte an"guU E D Fj huic igU 
tur parti aequalis erit ; ergo toto minor, Ut si A C 
cadat in directionem D H; congruet igitur angulus 
BAC angulo ED H, aequalis^ .ergo «rlt <mgidp EDI^ 
ergp minor tgto £ D F« 
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xn:. . 



$. 14. 



' ;Generatim igit,u]*^ si angulud rectilineus aii« 
gulo , rectilinto superponatur sic, ut vertex . illius ia 
hiuus verticem , et i^na jrectarun^ priorem comprehen^ 
dentium in unam rectarum posl^riorem comprehen* 
dentiiim cadat: si j^dem etiam reli(iua in reliquam 
cadet, anguli aequales erunt. Sin autem reliqua priorunt 
ultra reli<iuam posterioruci cadet \ prior angidus m^or 
erit pQSterior^: gi vero citra; minor^ 

Huic proposltiohi et tribus ejxis pardbus resjpondet 
sequens conversa, et Ipsa tribu5 ConstauB partihus. 

5i duorum ahgtdorum rectilinebrum' umis alteri 
superponatur iic', ut' ct vertex In verticeih, et^ ittia 
rectaruitt priorem ' compreheridentium in unam recta- 
irum posteriorem comprehenderitium cadat! Si quidem 
anguli fuerint 'aeqiialels ;^ r^liqua^qrfoque prioruAi iri re^ 
liquam posteriorurii rectkrum cadet. Si vero mgjdr^^sit 
is, qui superponitur; reliijua priorum rfectarUm Ultra 
reliquam post;eriorum cadet; sin minor, citra. 

Pars I. Sint enim duo anguli rectiBnei B A C, 
E D I^ inter se aequales; et superpOsito angulo B A C 
ipsi E'P F sic, ut puuctum A^ in punctum D, et recta 
A B ih rectam D E cadat: dico etiam j*ectam A C ut 
rectam D F^cadere. ' 

Ncm ehim ultra D F cadere potest.* aiioquin angu- 
luS BAC m^or foret ahgulo E D F (§. i3.)- quo<f 
Don e5t. Nec citra D F : alioquih angulus B A C mi- 
rior foret anguio E*D'F"(jVi3.): quod item hon est." 
Ergo in ipsam D F cadet, ' 
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Br£viter'ergo: AngiiloTuin duorum rectili- 
nebruia^equalium unus altcri potcd.tcobgrueM 
re. Itaque quod Axioma Svum dicit, eaf qiiae' cont- 
gruunt^ aequalia tss^j id ut inlmeis rectis^ si6 et in 
angulis rectiliffleis- conversiHU quoque verum est*, nem- 
pe ut rectae lineae aequales , itemque anguli r«Qtiiinei 
^equales congruant; hoc est^ ita superponi altenupi 
alteri possit; ut congruant. 

Pars IL Sint duo anguli rectiHn^ B*A C, 
E D F, inaequales, quorum major sit B A C. Super** 
posito angulo B A C ipsi £ D F sic, ut punctum A in 
puncium D; et recta A.B' in o^efO^am -D B^eadat; ;dico 
rectam A C ultra rectam D F cadere. • , . . ;, 

. Si enim recta A C non ca.dat ultra ^ JP; aiit i^ 
ipsam cadet, aut citra ips^. .. Sed in ipsam^adere npn 
potest: foret.enim ita anguli|$ B A C ,^n§ijio .E.D;F 
aegualis (§. n.): quod nou estj er^go non iu ;y?^^ xia*» 
det. Sed nec citra ipsam: fbret^enim ita an^ulus J^ iVQ 
angulo E D F minor (§. i30r quod jaon esjt,: ^ei^ga non 
citraipsamDF cadet recta A C, Et osten^um.e^t^ nec 
in ipsam cadere posse : ergo ultra ipsam D F Qadet 
recta ACj quod ostendendum erat. . 

$.17. 

Pars lllt Sint deniqu^ duo anguli rectilinei B AC, 
E D F rursus ina^quales , et eorun^ minor sit B A C. 
Superposito angulo B AC ipsi E D F sic, ut pun- 
Qtum A in punctum D, et recta AB in rcQtam D £ 
cadat; dico rectam A C citra rectam D F cadere« 

■ '• .'\ ' 3 • 
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i Similitcor/ostenditur ut praece.dens. Nec enim in 
ipsdm.D Fi^jnec ultra ipsam cadere potest: cum priori 
qutdem::'l^su'' angulu6 -fi A C aequaBs ibret angulo 
£ D E* posteriori vbro m^or .(§. n. 12.): quorum 
n^utrum est: Ergo quum nee in ipsam, nec ultra ipsam 
todal:!^ dtra ipsam cadat necesse est. 



. . , I A r» J » 1 ' 



///. Praeliminarla de triang'uli su» 
pej^ ir^angulum superpositione. 

•-• •; .0 a;: , 

Pbstquim* de rcbtaid lineae super rectam li- 
iieam superpositione , et de^ anguli rectilinei ^uper 
ilngiitoni j^eclilineiun supei^ositione diximus: .d6 (rian- 
^uji' ttctmhtS silp^ •tfiangyum rectilineum superpo- 
sftioke^dlceSaiim est; Ad quam vix 6i^us'erit pecu* 
lidri ^(f^i^tb^ sed illud^ qubd de slngulis proposui^ 
mu^ /^.i^!)^ suififciet.^ Vcl etiam hiyus ipsius loco pot- 
. ei^it s&npBc^ius quodammbda pbni hoc : 

. Sir^dtat linea exaltei^a Sakim parte tBrminata sit 
, ih planq aliquo, et sit angulus rectilineus quicumque si- 
ve in eodem piano sive in diverso: hunc angulum illi 
rectae posse sic in illo plano superponi^ ut et anguli 
vertex in assignatum illius rectae extremum , et desi* 
gnatuni anguli cinis secundum ipsam rectam cadat, et 
simul reliquum crus ad assignatas illius rectae par^ 
tcs cadat. 

Ut, si sit angulus rectilineus quicumque ' 
^' B A C, eum posise riectae D E in plano. aliquo 
sitac et in puncto D terminatae sic superponi^ 
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tit pmictum A iti piitictnin «D ^ et recta A li' secundum 
rect^t)^^ cddat^ ^t sirhutrecta A C/ad quas velis 
tfectae D E parttsy cidirt. <" ' '::::•<•.; 

•?:n <. ». n .. . . • ^ ,>.- : . - 
•i . .;/ '. ■ .' ii r4ft)-.r. ';..* • - 

fix qu()>"pbrt:*o Conse^etui' : 

1^1, sit recta liiiea in plario ex uha. isialtim parte 
*tcripihata> *fil tHarigulurii" sive in codehi sive'fh'ali6 
pliaho: posse hoc trianguliiM illi rectae I^ieke in'pla^ 
no,^ in qup" ipsa est, ita' apjjlrcari', Ut 'airfighatuhi 
trianguli lati^s et as^igriatb uho ctxtremo suo iii aissff- 
gnatum lUius* i^ectae extt^ihufn,* et directionlff ^itfa in 
ipsam rectam' cadat^* et triangiilum siAul kd^ jjartes 
illius rebtae assi^natas caSa^^ '" ^i^fr.^j» .: 

'\ tFt, s5' siV triangkdhl A' & OV p^^tferft '^ ; 

etafe ' cuiidumqul 'D E in' i)lano ^ * *ih quo ij^sa'' ^^t/^^*^' ' 
sic applicari, ut et punctum A in punctuln^D, 



y-'*. 



iO. 



et latus A B secundHm rectanai J} Ey et simul triangu-^ 
lum A B C .ad partes rectae D £ assignatas <^adat. 

Iteint)uei .:! ^» 

5i fuerint diio triattgula, sivt irl eod^iii plaiio^ 
sivc 1ri^^&^8'sitst: j^bbfe €orura unuW^^altgri sic 
a]?plidariy'ht'iktui uiiius assl^iiatum cxtrfemo 'su6 tino 
Vxtremum ASslgiiati laterisAltferius langatyi^t tliifectirf'- 
'ni^ .sua in hoc latus cad^t/*iit ipsuhi triangUltim ad eas* 
dem, a(t quas alterum' iriarfgulurii jacct^ illius rectae 
partes cadaL^^fii-evihsj 'si-ii!lfc'dt> iicr l?bshp qut>dvis 
triangulum '^iiivis •secunddm assignatunl lafWs • cft ad^* 
5acentem an^ulUih 'supeliiS^^hi. *' < '. 
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, „. Ut si «sint .duo( tdan^ular A B C, D E F : 

f^^ poterft . triangulmn ABC iriangttljo:JD,E F m 
^applicari, ut et latus aa^gnatUm A B .^tain ,ev 
tremo suo A in extrcmum D lateris assignati D E, 
quam directione sua sectkiduln hiyus.directionera ca- 
dat, et simul triangulnm A B C ad^ eiasdem Bartes. 
rcctae D E^ ad quas j^cet triangulunpi.D EF, cadat. 
Ac rjjrsuSf sic quoque, ut latus assignatum AB extrcr 
mQ.SY,o Ai^ijdirectione suain extremuxn.DJE^etdirectio- 
nem }a,^ei:i3 D.F cadat, simulque triangulum ABC ad 
ea^^rectae DF p^rtes^ ad^quas est triangulum D EF, cadaL 
.'.: ^lJjisc^.;P^i^estructis, yeniamus nuncad ipsam illam^ 
^uani tfadit Puclide^^ quar|ae suae propositionis seu 
theorematis primi demoqstrationem : cujus summam 
tantum, .eti.apices .indjca,bi|iu^s ; fusius.cnini explicata 
halrUura Savilio^ia Chi*estom-athia geometrica. 



***•" *'ji ki f . y..: / '0 



IF. Propositioni»^ quartd^ Elementd^ 
rum demonstratio. 

f 21. v;: 

l^onantur. aUcubi csscduo t)'iah^ula , sivQ iu, ^^odem 
plaii^.sive iii diversis, quae habeant.^uo. fat^ra ducj- 
bus ^^ateyiJbuSi, alterum alteri, aequalia, et^angu- 
Imn . an^^o .aequsjem^ qui ab aequaJibus lateribus 
comprehpja^itur. , T^li^ igituK duo triangula ostenditiir' 
per <?fnni^,congruere|i.o$se; haec enim.demonstrationis 
summa ^eay gu^ quoipo^p efficjatur , , yidebimus jam. 

a) Primo enim , ubicurxi^^jue slnt^^illa duo triangula, 
et quomodo^umque unum respectu alteriu^ situm sit':, 
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c^ncipere possumus ($^ 20.) unum isorum transferri "ad 
alterum et ipsi applicari vel superimpoiii sic, ut latu^ 
illius, quod velis, lateri hi\}usV quod velis^ et augulus 
uteriibet eonim, j[ui priori lateri a^jacent^ angulo utri- 
,libet eorum, qui' posteriofi lateri adjacentj superin- 
^curabat: et eo facto totus stiperpositi trianguli situs 
determinatus erit sic, ut, reliqua ^us omnia cftiomodo 
casura sint, certam et necessariam ex facta superpo- 
sitione consecutionem habeat, • 

Nominatim igitur latus unius dictorum triangulo- 
rum.sumatur n^oii quoavis de^tribus, sed^utrumvis de 
duobus illis, quae aeqUalia driobus alterius trianfeuU 
lateribus, alterum alteri, ponebantur; et angulorum 
duorum ei lateri adjatehtiiim.snmatur non utembet,, 
sed is-^ominatim, qui angulo; alterius trianguli aequa* 
lis ponebatur: illiid igitur latus et ille angtdus lateri 
aequdi et arigulo aequali alterius triinguii •mente et 
cogitatioue supei*pohatur: ' guibus ka factis;, non 
jam liberuni erit, reliqua sic vel aliter poncre; sed 
omnia per se sic cade^nt^ ut necessitas Tci postulat 
Vide, quomodo. - *■'■ 

Ut, si' triangula ABC, DEF habeant diib ; 
latera B A, A C duobus kteribus fi D, D F, ^' 
alterum alteri, aequalia; latus quidem fi*A lateri 
ED', latus vero A G lateri D F- ct anguluni B A C 
angulo EDF aequalem, qui compreheiiclitur ab aequa- 
libus lateribuS. Tiransferatur triangulum ABC aA trian- 
gutum DEF, et ei superponatur *sic, ut puhctum A 
puiictb D (^ae puncta sunt verticcs aequaliunr angu- 
ldrum>, et' latus A!B'(quod e$t imum eoruiW,''quae la^ 
tcribus ' alterius trranguli , altcrum alteri, * aequaiia 
s\mt) lateriD E, quod ilii kequale est, superjaceat. 
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Cum aut^m dix^muA^i^Qgulum triangulo siipei*impo« 
nendum; coilpsQJamiuvolvitur., ut, peteris itaj* ut dixunusy 
factis, angulu$ B A C ^gid<i E D F supierj^c^t, seu ut 
A C ad easdem, ad qmi? .ei?t J)F, rectae D E parte3 
cadat. Nimc reliqua spou4e cadent; quaeritur ergo, 
quorsum ca$urum, sit punotum B respectu, puncti E; 
quo^supv. rect4 A C respeptu rectae D F? 

b) Si latus supejpositum lateri ^ubjacenti nequale 
non ess^l:; etsi $uo extremo hi\ju.s extremum tangat^ 
tamen.nQa congrueret', sed alterum illius extremum 
alio, qu^m in reliquuip J^iyu^ extremum, sive ultra 
sive citra, cadcret. Niupc,: pum ap^uale sit, Csongruet; 
hoc est^ alterum quoque illius extremum in alterum 
hiyus cxtrenmm cadet^ (per §. 6.) 

Ad figuram: Posito A super D, et rccta A B in 
dirccUonen^ rectae D Ej quoniam rectae A B, D E 
aequal^s ^unt (^ales enim sumtae yei suppositae eraqt) j 
etiam punctum p in punctum., £ incidet. ^uippe , ut 
^upra notatum, quflfi ^equales sunt rectae, eas 
etiara, congruere posse mcesse est (§. 6.): ergo recta 
AB rectae DE, cui aequalis est, congruet quoquc; 
quod g/hil aliu^ isibi yult,^ punpto A in JD^ et recta 
Afrsecundum p g jiapent^, quam ut punctum B irt 
punctum E oadat. ^ 

f. a) Rursu& si ^ngulus^i^, qui sumtus es.t, vel qui 
ad sumtMm.extreijium, quo latus lateri, applicatum cst, 
adjacety uoh ae^^alis esse.t ei, cui superpQsitus est; 
reUqiium laterum. illum augulum comprehendentium 
aliter caderet ^am secundum ^reliquum laterum« hunp 
^^ngulum c^mprehe^dentium; yiempe aut ultr^ a^t .Qitr4 
J!oc;^veI, si ita pjacet, sursum a\it deorsum; vel d^^^ 
trorsum aut sinistrqrsUm } vel ^xt^i^ ipstw ad alteiv 
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utras ipaiu3 partes. Nuno cum aequalis sit dictus an^ 
^ulus dicto angiilo; congruet 'quoque (per §• 15.); hpc 
<stVreKquum latus in.reliquum incidet. 

Ad figuram: Jacente puncto A in puncto D« et 
recta ABsecundum rectae D^E directionem^ quuni 
per hypothesin seu suppositum^' si( angulus BAC an# 
gido £ B F aequalis ; recta quoque A C in rectam D P 
incidet^ non aliter, non ab illa diverget binc vel inde; 
non extra anguium £ D. Fy non intra ipsum cadet 
j(per §. 15.): quoniam^ si aliter oaderet, anguIus.BAC 
.angulo ED F aequalis non ^ret^ utsupra ostensum est 

4) Sed etsi incidat: nbndum tamen' ob id ipsum 
etiam congruit. Et revera non 'Congirueret', atque ita 
trianguliim triangulo non congrueret, .si non etiam 
ipsum hoc aJteruip latus alterl lateri . aequale . es^^et. 
At vcro aequale est ex hypothesi: ergo eb cum ipso 
congruit^ hoc est^ alterum quoque extremum in alte-» 
rum incidit. (§.6.) 

Ad figuram: Jacente puncto A in puncto D; et 

. recta AB secimdum rectam p£^ et recta A G secun* 

dum rectam DF*, nondum statim sequeretu):/ ut pun-» 

ctum quoque C in punctum f^incideretytnisiwAC recta 

rectae D F aequalis es^t. : INuao cum aequalis sit 

(talis enim sumta et posica , est) j punctum -quoque C 

in punetum F cads^t necess&est: nam si "ultra citrave 

jcaderet^ aequidis noh esset recta A C rectaeDF? ut 

iupra* ostensMm. ($; 6.) — 

V f) ^ae eum ita siiit; quid deest» quo minus om- 

nia omi^iius congraant? Cum enim ostensu;n sit, fa-^ 

ota unius .lateris super amiim latus / et anguli super 

angulum i^p(^itione, sic nti^dictum est^ utrtimqu^e la- 

tus ulrique Yeorum dico.^ quae dictum angMJtum com- 
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prehendunt) j^rorsus opngruere, itaut non modo dirc* 
ctioiieSy sed etiam i^Iiqua extrema coincidant ; sed haec re* 
fiqua dictorum latehim extremd sint eadem et punc ta, inter 
quae bdsis continetur^ ut in uno, sic iii altero trian<* 
gulo! iieri aliter non poterit, quam ut basis quoque 
€um basi congruat. 
unam atqne^alter^, '^i ipfer ea 
tineantur, tamen m mtermedia extensione a seiuTicem 
deflecter^, itautspatiuminterse aliquodreBnquant. Qvioi 
quidem^ si neiitra aut saltim non utraque basis linea 
recta esset^ fieri omnino.posset: nunc vero cum utra* 
que sit linea recta, fieri prorsus nequit: spatium enim 
comprefaendere duae rectae lincae non possunt^ quod 
est expresstim inter Axiomata Euclidis Xllmum. 
Ergo neccssario basrjs quoque cum basi congruet. 

Ad figuram: Superposito triangulo A B C 
ipsi DEF sic, ut A super D, et AB super D E ca- 
deret; postquam et punctum B in E^ et punctum C 
in F cadere ostensum est (* et d): sequitur, ut et 
recta B C rectae E f; congruat. Si enlm non congrue«^ 
ret, sed extrema duocum iUa communia habj^nt,*in 
intermediQi.sMO. cursu .ah illa discreparet ; fieret, ut 
aliquid iiuer ipsas spaffi inte«jectum alicubi existeret: 
(nam si nuUnm', quidhoc est alitery quam^oincidere ?) 
Id vero fierinequit in lineis rcctis; quarum non possunt 
duae spatium aliquad comprehendere. (Ergo non 'fieri 
potest, ut recta BC cum recta E F non congfuat. 

/) Basin ostcndibius basi congruere. Sed quae 
congruunt inter se, siverectae lineae sive alia quae* 
cumque, 'aequdlia sunt. . £rgq -basis basi aequalis est. 

Ad figuram: Basis- BC basi £F quum con** ^ 
gruat^ aequoUs est. ^ 
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At^ue hoG {^rim^hi' iiiV^nttl^ *est e^ iis, cfiiae per 
hypiotfaesln aequalia sH^t^ consequens nempe ut ba^it 
qiiiD^ue basi aequali^ sit.' 

g) Et jam totimi^etiain triangulurn cum toto oon- 
gruere patet : ergo jpsr aequale^ est per rationem mc^do 
dictam;- guod est aiterum consequens. ^ 

Ad f i gu r a m nempe : triangulum A B d triangula 
D E F.* Sensus est: ^spatium, quod a tribus rectis 
A'B, BC, CA comprehenditur, nec niajus nec minus, 
aed cjus^em magnitudinis esse ac spatium illud, quod 
a tribus rectis D E, £ F^F D comprehenditur. 

h) Et ^reliqui ahguU reliquis , alter alteri , * cqn- 
gruunt:'ergo per eandem rationem aequales sunt, non 
uterque utrique,^ sed alter alteri. Sed quaerituri 
qui quibus? ut ait SaviliUs (Chrestom. geoni. p, 
i84.); vel potius, uterutri? OpOrtet efiimiioc «(uoque 
ndtionibus et vertis generatim ifca distinguere, ut 
anibiguitati non sit Io6us^ ne poistea> Cum ad appli^ 
candum^ theorema venietur, aut error committatur in 
suniendis ns anguli^, quos invicem ae^ales pronuh- 
ties, aut saltim haesitetur, deficiente nota, per quam 
dignosei possint. Itaqtie operae pretium erat^ hane 
notam adjungere. Qna,m sio verbis comprehendit 
Elementorum aiictor, ut dicat, reliquorum angulorum 
(qui duo sunt ia utroque triangnlo: tres enim angulos 
habet utruraque triangulum; sed ho^um positus est 
^inus uni aeqiialis \ restant ergo duo) reliquorum igitut 
angulorum eas aequales^ esse, alterum alteri, quos aequai 
Iklatera subtendant, seu qui a,equa]ibus laieribqsoppohanl 
^ri Quod .quidem sufficit ad tditendam a»in>em a^biguita^ 
"taip, et sufficxentem praebet 'ndt(Lm 'ad>i^dignoscendos 
eb^, i^os aequales dicere' oporteat^ Sutnatixr. eoiili 
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imum dictorumlaterum in uno tirlangulo, et.latus ipsi 
per hypothesin aequal^ in altem; et habet priuS latus 
angulum, quem subteridit, in «^o triangulo^ ut ejt po- 
aterius latus angulum; hic igitur.^ngwlushuic emgulo 
aeqiialis est. Et par ratio est reliqui anguli,. qui reli- ' 
quQ aequalis erit: nempe quem reliqumn latus in 
uno, quemque aequale latus in altero triangulo subten-; , 
dit. Has duas aequalitates complectitur E^uclides^ 
cumdicity angulos reliquos auguli^ reliquis, ftltei^um 
alteri, aequales esse. 2**^^ ^^^ tertium, etsimul, si 
it^ velis , quartum consequens. . . 

Ad figur,am,; Arigulus 4B C angulo D EF con- 
gruit, ergo aequaU§ est: et- ^jugulus ACB angulo 
D F E congruit, ^rgo, aequaliSi estr. Jam an^ulos 
A B C, D E F subtendunt latcra A C^ D F, quae aicqua- 
Jia ponebantur: itemque angules A C B, D F E subten- 
dunt latera A B , D E ? quae item aequalia pbnebantur ^ 
, Cumque fuerit angulus B A C angulo E D F aequalis 
ex, hypotheisi, reliqui ergo sint anguli quidem ABC, 
A C B in uno , . EQguIi vero EDF, EFD in.alt^ro 
triangulo: dicimus ergo reliquos angulos reliquis, alte- 
rum alteri, aequales esse^ eQ& quidem; quos aequalia 
latera subtenduut. • . 

i) Haec igitur ostQusa sunt de duobus triangulis 
duo latera duobus lateribus, alterum scilicet alteri, 
l^equali«(, eb. angulum angulo aequalem habentibus 
eum, qui aequalibua lateribus compreheiiditur; baec, in- 
^}iam, ut siimmam rei verbis corapleotamup, . osti^sa 
3unt, ea et basin.basi aequajem habece, et. tpta trian- 
gula inter se aequ^^ia esse, et reliquos aqgulod reli^ 
quis angulis aequales kabere, alterurav^alteri,. qixos.iii»*- 
dpm. aequalia latem s^btendunt. guae est Eucjidi» 
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propositio quart^^ tlieorema primtAi; quod ad unlver^ 
sam Geometriain aperit aditum. c 

■ • $.22. •■ •, 

Hujus enuntiationem Euclides sic verbis comple-* 
xus est, ut ad sensunfi nihil neque desit neque redun-» 
det; nihil ambigue dictum^ nihil obscurum sit; ut, s\ 
forte rem eandem aliis verbis enuntlare liceat^, melius 
-certe ^on liceat. Ceterum quomodo aliter enuntiari 
possit haec propositio aut ejus aliquaei partes, videW-^ 
mu8 in Capite pfoxiinq (§. 82 -^ 88.)' 

§. 23. \ 

Multlplex autem hiyus thfeorematia etfrequentissi^ 
mus non in iis modo, quae proxime sequuntur et t\ 
hoc soIq demostrantqr, sed eti^ ulterius t)6r omnem 
gepmetriam usus e^t. Bt ut in diversis quideni planis 
sita sint duo talia triangula, usu yenit in prop. 4ta 
Xibri Xlmi, aliisque Libri XI et XIT. propositiQnibus* 

, Ubi ,autem in eodem plano sita sunt, magnae Tursu3 
situs varietates locum habere possrni^t^ ^ atque ind^ 

' magna applicationum hiuus theorematis multitudo iq 
yariet«is'j quam Capite secundp persequemur. 

Et notetur hic obiter aa Liopum ni%mum Elemen^ 

torum; .queipad^odura. "^s pj^oslt^ de binia ^/ 

louo Cahbus, quae ineodem 



ti^iang^ijdis noii i£o\io Cahbus, quae ine^oacm plano, stii 
et ^uae in diversis ^planis sita sint, intelligenda sit: 
it^ ideita locum haber^ in ejus propp, 8ya, 24a, 25a, 26^. 
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■■ .^. I ■■ ' ■ ■ ■ . ', '•^ ^ 

Excursus ad §. 9- (guem novitii praeter^ 

eant) d^ superpositione anguli super 

angulunu 

Quaeri polest at legc, qua dijudicctur: pro- 

^^* positisln plario duobus angulis rectilineis BAC, 

^ * EDF> si angulus BAC ad angulum EDF trans- 

feratur motu in ipso tantinn plano peragendo, non ex- 

txa illud egrediente^ utrumr puncto A in punctum 

D , et recta A B ad rectam D E sic translata , ut in 

^ Cijus directipnem cadat, recta AC ao*^ ts/siitm^sA 

^ ^s ^B(f, ^ adf^^sas r€Aae D E p^eVca- 

^ sura sit; seu utrum angulus BAC ^uper angulum 

E DF, an ex^ra ipsum casurus sit ^uod ad judican- 

^um haec praemittimus : 

Si recta aliqua in plaho circa punctum fixum gy. 
retur-, id sccundmn xmam aut alteram duarum plaga- 
rum contrari.aruni fieri potest. Et in utravis earum 
gyrationum, (tjiii moTus dicti fiuht ab situ antecedente 
quocumque ad situni consequentem quemcumque, ii 
secundt^ eahdcm plagam omnes fieri dicuntur: ad 
contrariamrVero^ hul^;j?plagam dicuntur fieri motus ab 
antecedcn^j quocumque in- altera gyratione situ ad con- 
sequentem quemcumque. Ut in figura subjecta, 
^^' rect^ AB circa punctum fixum A revolvens aut 
* in situm A C, AD veniet. ac deinceps situs 
A E, A F , AG, pcrcurret, et postremo ad eum^ un- 
de incepjt. situm A B redibit", aut inverso ordine pri- 
mum in situm AG veniet, ac deinceps situs AF, AE, 
A P , A C percurrel et >sic ad primum situm A B re- 
vertetur. Motus igitur priores ab situ A B ad AC 
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per^angulum ? A €•, s^b A C adi.A D per ai^g^}^^ 
CAD, et sic porrp s^W AD ad AE^ ad A^ eta omi^jej 
;secujn4utii eand^m pjagam fiel!ri dipj^itar: secun<jbi)Lnii 
contrariam verp plagam ipotu9, quo statim initiip 
g^rationis ab situ AB per ang^lum BAG pcurv^mtuf 
ad AG, vel ab AG ad AF, etcf 

His praemissis^ sint anguli duo BAC, 

EDF., de quibus .quaeratur id, ,quod supra ^- 'f' 

ctum . e^. Rectae D E per A ducatur A e ipsd ' 

J)"E. fia^allel^, sic ut extrema e, P^sint ad ^^enpt 

partes (Sj^su, /.^g^d^EjU^ide^ hafc^dencnniB^ti^ne utitur 

in/ enuntiatione propo^itionis 35ae Imi): ducatur et 

iJU reeta O iisdem jpfarallela , ciyus ad easdem par- 

tesL siiH (^Q:^un,cta) A, et D, et gu^ead easliem reo^a^ 

P £ partes , ^ a4!;^W8 . est D F, Jaceat : tum e.|)uncto 

A. duc^tur reG^ji.HiV^e^itfngue^ A f ad ea^dcm wsiu» 

A4 pftrtesy ad^M^s^€|%|,recta 00. , 

. , His fa[Ctis ; ^i . <4igr a). motus gyr^toriu^ ^ , Sita A 6 

ln^^itum AC. per apguium BAC tendit aa> «^afiden^i 

pUg^^ ad qu£^m motus ab. Ae ad A f per •angului» 

eAfGtiim trai3rslato,,:afl(gulo B4Q ^ angulum EDj!|f 

l»Otii:v.qui totu^ ;in.:#ubjectp pljuio peragitur., itajUt 

punctum A .supi^jp D, .et recta. AB secundum rectai^ 

DE cadat; recta AC ad easdemy ad quas est'DF, 

.partes ipsius DE cadet, seu angulus BAC super an- 

guwm EDF cadet Si-vero (fig* b.) motus gyratorius 

a^ AB ad A C per angulum BAC fiat ad contrariam 

plagam ei, ad quam fit mOtus ex A e ad A f pcr angu- 

lum eAf: tum angulo BAC ad angulumEDF frans* 

lato , et puncto A sup^r D , et recta A B super D E 

applicata, recta AC ^d alteras ipsius DE partes, quaiili 

ad quas est DFj^^^adet^ seu angulus BAC extra an* 
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'^tdiiiii EDF,, adialteras rectae DE partes, cadet: ct 
itthci, si^velis euni awper angifluin EDF cadei^e, opor^ 
tebit praeter eum)"qui in planb subjectblftti motuni, 
pfeiiuni anguli B'AG'circa iriBctam AB ut axcm fixum 
cWiVirterc, donec ad altera^partes in subjectum pl^ 
lium recidat ' 

^, ^ '""Et h^bet feaec duorum casuum distinctio 
■^* ui^m ultei*ioi*em in steteometricis : veiuti- cum 
irt eodem plano suht anguli B A C , E 1) F aequa* 
les, et ei plano kd iftasdem ipsius partes iu^istant ifi 
puilcitis"A et D rectae AO, D H facientes angulum 
b A B^ aequalem angulo H D Ey 6t angulum G*A'C ani 
.gulo HDF. Hic si angulus BAC angulo EDF superl 
imponatut, sic ut AB quidem siiper ipsam D B, A C 
vero 8up€*DF cadat: priori duOrumV'dequibus ^gimus^ 
CasiiUm <fig. a.) recta A G ad easdem ^lani subjeoti 
partes, ad;^ qUas est D H , cadfer, et .stiper ipiam DH 
fca^etj*'et'angulus solidus ad A atigblb solido ad D 
^olrigruetrposteriori vero casu recta A G ad diversa» 
jlani stibjecti partes^ quam ad quas est DH,- cadet, 
ifct' an^ulus solidus ftd A angulo solido ad D non 
congruet, sed erit ci ^ymmetrious f dcnominatioaft 
ea, quacel. Le Gendre in hac re utitur* 
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Theoremata /p^r imm^aiataiii pr<^ 

positibnis ^tiattae seti tl^eorematis 

primi £leiBentorum ^applicatio* 

nem p'rovenieritiia. ' 



Reeeptift^ vul^ 6eM«nUa CM de oiohi hae, diiae Bl^^ 
mcntis jEudidis ttadilur. discipliM, c^ sAJi^ W w 
ips^ lucid habcre, ut iMm o^as «t^aliiuide cl^thatcm" 
arcesser^, eum ad intelligenda sequentla oimNa mbil 
amplius discenti necesse sit, quam ut aiitecedentra pro^ 
be habeat perspecta. £t in primo -quidem Elem^nto* 
rumXibrOy ut de boc solo hic loquamw^ certum est: 
si modo iis demou3ttationibusV quas textus graecus^ 
qualem nunc habehius, ex^hibet, subinde aliquid mede- 
lae aut opis adhibeatur, quomodo id faciendum pas* 
sim ostenderunt viri eruditi, in quibus praeter antiquU* 
ores praecipue Rob^ Simson c^ b. iiaster Pflei^ 
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derer nominandi sunt^ tales esse iilius Libri proposi- 
tiones, ut ad priorfcs qiiidem 28 astruendas, praeter 
eas . quae cuique earum subsequenti antecedunt, po- 
stulata et axiomata exceptp limo reliqua sufficiant; 
2Sa vero^ et quae ed.m sequuntur, etiam axiomate 
llmo.indigeant; aliunde autem quicquam, quod non , 
in ^ntecedeniil^^s ostea^ra sit^.^iut^ari non sit necesse* 

Quodf Cum it^ sit^ quid obstat, inquies, quo mi- 
lrib''tyi*o'geomcfriae^ bum^ piimmn ^uartam ^ropbsi- 
tioi|em, percept^m h4l>9t,^ inAf^ i*ect:a statim via ad 
quintam, sextafn, et ad omnes deinbeps eonsequentes 
£ii41id^d* ^^1^4 'perdatatur ? « dut quis , cum i pronum 
sit ad ulteriQra .prog^e4i ,, in. cit^rio^ibus. detineri se 
malit, aut per tardas ambages circumduci* Id quidem 
opus non forel, si.pmnps prarem mentis facultatem ad 
ratiociniorum vim assequendam aiFerrent: quibus enim 
ista facultas suppetit, eos*rec|a et/ brevissima via ad 
uheripra progredi consentaneum est. Nam et Neuto- 
niiift legimus ^t F«dchaIIum et «lios foorte «^piosdam 
BjnoiwsitioBum JEuclidi^, ' prius «ftre qMana legi^|ent de- 
monsti^ationes, veritatem . et oum anteoedentibus nexu^i , 
suopte ingeniO: et prim0 ftre intutu perspexiss/B. Sed. 
illius generis rara suot ingenia , • ut • omnia praeclara 
rara: tardioiibu^, igHur et minus acutis ingenji^» sub^si- 
dii^ g methQdp quaeruntur. jgurdani ^im» etiam'cum 
propositionis sensum et demonstratioms vim rite per- 
spfjxerunt, memoria minus promta utuntur ad eam re- 
ti§endam; aut, cum ad eam applicandam.,venitur, ubi 
al/quid yariatum fuerit in situ^ in i^eliquis figurae cir- 
<mm$taiitiis^ baerent> et adesse i^. su))strata fig.ura ea 

ipsa, 
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ipsa, quibtts hjrpothesis propositionis prioHs constabati 
tioti statim pervident Deinde si propositio aliqua ex 
antecedente non sic immediate profluat,vUt sit ipsius 
mertim. quod dicitur, coroliarium; sed ad ejus con- 
clusionefH opus sit intermediarum aliquot argumenta-' 
tionum Jnterventu: ad captum discentiiim ynon-parum 
interest, utrum illarum intertnediarum argumentatio-» 
nis par|:ium pai;va et brevis sit series , ai> vero m/^jor 
et Jongior coiicat^natio ; ciun longior catena m^Ofem 
attentionis vim et intentiorem tum ratioeihandi facul«* 
tatena, tuni haud scio an m^moriae quoque contentio-» 
aem desid^ret-, ut, qui^breviori gressui par sit, in 
longiori (brt^ss^. deficiat^ aut cUjus acies propinquiora 
assequatur; remotiora ejus obtutum fugiant. Praeterea 
a peritis in hoc gj^ntrt passim observatum est, illam 
' demonstraiidi rationem, quae per deductionem ad im-» 
possibile procedit et indirecta *dicitur ^ videri a (on«< 
sueto more pauilo remotiorem; et pecuUai*em quandam 
povitiis uiferre diffioultat^m. 

lUWfue ut celet^rimus ille fiak et ma^iriic Uotti-» 
pendiaria via discentis ab Jnitiis ad ulteriora progressus ; 
nou id solttrti refeH , ut s^quetitia ex dntecedentibU3 
bdliiS et legitimis deducaritur ratiocihiiS', sed plurimUm 
interest quaiis in discente :sit i*atiocinaildi facultas. 
guae ingenita quidcm in universum est omnibus ^ sed 
potcbt naturalis facultas, ut in aliis, aut torpescere 
socordia,^ aut il^ii atque fexei-citatidne ' corrdbdrari. 
^uid auteni potissimum ad usum atque exei^citationfcm 
valeat iu teliqtii& rebus/ constat; hempe Ut a minori- 
bus et fidilioribtls fiat ihitiumj postittodumy ubi iu 

4 
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bi«JiSftl#S) PB*W. coUpcatum sit, ad.inieora.40 difficilio* 
ra fiatilsrpgressio:. hoc igitur methodi subsidio hia 
jjuxxjue, uteadum crit^ 

.'' ' "y^ .' ■ "g. '28.- ■ ■■ '• '^' 

ii . f^uftSr^cittminiemoravimus res (§.26.) cpiae novi* 
tiis.;di(Rftuttati3 .aliquid habere ^possint; :«ae occurruni 
iu ipsO()h<^c^tjqui in ElemcDtojfum liminefaciendus e&t^ 
ji pro^ositi^.ne: 4ta ad Stam^^tam, Tmam, 8vam trans*» 
ifi^'. GrtiQtam*quidem quod attinet^ ea pauUo longioni 
et complicatiori syllogismorum nexu evincitur. Sexta 
habet: demonstrationem indirectam; itemque septimii 
et oc^avj^. forro in applicanda quarta maljsdtiara foptd 
fuandaminassuetae adhuc. attentioni pariat iongituda 
consequentis, pluribus constantis partibus: in quo dva 
propositio tractabilior >ad applicationem videtur, quae 
etsi antecedens et ipsa habet, ut 4ta, tribus constan^ 
partibu$, , ot^^equens tiuaen habet simplex. Muko 
etiam faciliores suht hi\}us Svae applu^ationte ad 9am^ 
11 am, i2am demonstrandas^ quain quartae ad5am, 6am, 
^ 7am ; cum in iilis brevis et plana et directa sit argu- 
mentatio^ in his longior, intricatior, ac? pajrtUn . indi* 
recta. ^uidni igitur exercitii tyronum gratia, priutipj 
quam illi ad Stam et sequentes perducantvirv.offjsiiajQ-r 
tur iis faciliores quaedam 4tae applicatione^, qualea 
8vae sunt in 9a, Ua, 12a? 

' \ - • $. 29. ''" '' ■ . ■• 

Facilius auteih ad ratiocinandi exercitiiim nihil xn- 
veniri potest, quam si ei, qui propositionem aiiquam 
generalem perceptam habuerit, con&iderandi propo- 
nantur ca$u3 ^quidam sp^ciaies,^ qui non jpius exigunt^ 
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quam ut sub general^ cogDitum subsumantur. Hmus 
igitur gcneris erunt, quae in hoc Capite et proximo 
tradentur, theoremata^ quae nihil aliud contincint quam . 
propositionem 4tam ad casus peculiares applicatam.i 
ubi nempe eae, quae in hypQthesi propositionis gene- 
ralis pbnuntur aequales rectae lineae^ non modo>aequa« 
les. sed una eademque recta linea ^nt*, aul; ubi in 
eadem recta linea sitae sint; aut ubi angulusi qui ae« 
quahs poni^r, idem et oommunis sit utrique IriaBgu^' 
lo; et id genus alia. j^uorum quidem oasuuai magna 
est varietas , ut patebit ex sequentibus. '^ . . 

Ceterum g^mrau^t^lerumque ^nuhtiaubneiiproposi- 
tiones oomplectemur, non contenti, in: singulari taur» 
tum figara rem exponibre, quamquam hoc bire^us fW 
x«et: .sed. ilhid non inutile erit et ipsum discentiiani ia« 
geniis exercitium, si exp^ssam verbis generanbusi 
proposkionemrper se contemplenturi et quae 9X ^a 
jf&tentHi inMfigwa, quamidcirco delineavcorint^) <i*uint« 
« QvLomzxlfi autem in diocejido expjcdit^' ^i^ ^- 
quando contra}riam ingredlv ut dcfcens rem primo.in 
figura singulari ostendat aut inveniendam. p^oponaiir 
sine enuntiatione generali ; tum tironi ad conficiendas 
denominationes et totam subihde enunti^tionem gmt" 
ralem, ducem se et adjuiorepijtraebeat^ e.t pi^OtPHJusquc 
ingenii captu tantum ^uppedit^^t, \ ^i^ntu^i Ip&i opus 
sit ad efficiendam enuntiationem generalem : higus 

quoque methodi exempla praebebimus. * Nunc ad rem. 

' .' " ' .''-11.1 

$* 30. 

Frimum autem inculc^ri vel tantum repeti ex iis^ 
quae capite primo dicta sunt, oport^bit: quemadmo- 
dum ad evinc^nda atqu6.;4€9ioustra)ida. §$^ ;t[uae de 

4* 
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duobus triangulis habetitibus ea, quae hypothesis pro- 
positionis quartae noniin^at, aequalia^ proposita sunt^ 

asseruntuf in illa^ 

_„ illa duo triangu- 

_ , $intlan indivefsis-, ^c^ n<m' magi^^ 
interessey si ea in eodem plano sita fuerint^ utrum as 
se inyicetti- prorsus sejuncta jaceant^ ut nulla ex parte 
alterum tangat alterum, nec uUam cum eo^ partem 
extepsionis suae aut ter^inorum suorum cbmmunem 
habeai^ laa vero aiicubi se tangant secundum punctum^ 
aliquod aut latus aut lateris partem ^ aut etiam angu-' 
lum illuiii'^; uie quo hypothesis: dicit, Hon aequalem 
mo4oi sed etiam eundem ^t communem h^beantj vel 
saltim latus unius et ktus alterius trianguli in eadera 
recta linea jaceant*, et quicumque alii pdssint esse-' 
p^ogdi6^i£liQi in eorum mutuapositi one. Nam utcumi- 
que iMer ^80 connexa atque complieata sint talibus 
modis isbanbina trJangula^ tamen mente atque cogita* 
tiOi^ divielli a se invicem possunt atque unum alteri 
superponi , ?>sic ut tota congruant: in quo oDrinis vi$ 
dembnStrationis traditae consistit. 

. §." 31. 

Venimus itaque ad recensendas eas, quas perfiin-^ 
ctorie mdicaVilnus ^ varietales : ac primum ' ^ ^ 

A) iHaheant duo tri^ngula unum quidem latus com- 
mune, alterum vero latus alteri aequale et an- 
gulum illis lateribus comprehensum aequalem; 
habeant vero . • , , .,. 

' a> alterum4atus et angiiltim dictum adidem comm^i.* 
nis lateris extremum et ad diversas cjus partes*' 
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Ad talia igitur dyio triangula appiicata propositio 
quarta ad sequentium enuntiationem TiKeorematum 
deducet. - \ 

fi. 32. 

Theorema I. Si duae rectae angulum com- 
prehendentes sint aequales , et cjq earum extre- ff ' 
mia^ad extremum rectae illum angulum biiariam 
secantis ducantur duae rectae : eae ihter se aequales 
erunt, .et aequalia terminabunt triangula, et cum re- 
ctis aequalibus aequales facient angulos^ itemque cuQi 
recta angulum bifariam secante. 

Sint enim duap rectae aequales A B , A C , coip- 
^prehendentes angiilum B A C, quem bifariam secet 
recta A Di'et ab illarum extremis B, C ad htgus ex- 
treraum D ducantur du^e rectae B D, C D: dico re- 
ctas B D, C p inter se aequales esse'^ et terminare 
aequalia triangula A B D , A C D ; tt facere cum 
aequalibus rectis A B, A C aequales angulos A B D, 
A C D', itemque cum recta angulum. B A C bifariam 
secante A D aequales angulos A D B, A D C. . 

HoQ enim per applicationem prop. 4tae immediate 
consequitur. 

$. 33. 

Sed hic de methodo docendi nonnulla annotare 
non alienum erit. Ti^adas jgitur, si placet, tyroni 
propositionem generalem. sicut enuntiavimus , »Si duae 
rectae angulum comprehend^ntes" etc : tmn ille fi^uram 
delineet, et ad eam exnositionem faciat ac detei^qjina- 
^ tiQ|icm (fix^etnv ct Jeopl^^iov, eosensu, quo Prdclus 
haco usurpaf, vid, Chrestomath. geometr_ pag. 168. 
iTO.y^ dein demonstrationem per prop..4tam cpnficiat. 
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58 Cat. IL Ex Theoremate primo lHementorum 

Haec methodus ut non improbanda videtur, titique 
si cum uiri) aliquo aiit perpaucis discipulis res sit, 
quibuscum jugiter, prout res postulet, colloqui non 
sit difficile : sic plerumque in his . doctrinae imtiis, 
praesertim 's^ plOTtes-fumnt discipuli , qt^OTum atten* 
tionem retmere dimcilius, anteponenda illi fuerit in* 
versa quaedam methodus, ik ad suscitandam discen» 
tium avrhnfayiav et Bv^ertytrjv dvva^i^v conducibllior *) ; 
qua sic procedetur : , ^ 

Proponatur primum in figura angulus BAC, com- 
prehensus rectis AB, AC aequalibus, et is bifariam 
sectus sit recta terminafa quantacumque A D. Jam 
ductis rectis B D, CD, jubeatur discipulus invenire, 
numquis prppositionis 4tae Elementorum usus futurus^ 
quid per cam eventurum sit? 

Hic primum animadvertet, esse in figi^ra subjecta 
duo triangula, quae habeant couditiones propositionis 
quartae, nempe duo latera duobus lateribus, alterum 
alteri, aequalia, et angulum angulo aequalem, qui 
ipsis comprehenditur* Q^uoniam enim A B? A C posi- 
tae^suhtaequales, commuriis autem A D; erunt ergo 
duo latera B A, A D duobus lateribus C A> A D, al- 
terum alteri> aequalia: et quia angulus B AC bifa- 



*) Hac methodo priori parU stmestrit hiBemi i8sa — a3. 
cnm diflcipulit in, Seminario Schonthal, qui ampiitis 40 erant, 
•etatis 16 annoram, pteraque eomm, ^oae hoc Capite t»- 
qaontur, pertractari vernaculo quidem sermone, lectione 
// pablica cam fraeta, proat ingenioram varictafl ferebat» 
haad poeqitendo. Qaod «orum causa commemorare viflam 
eflt, qiii in iis, quae ad docendi metboduai pertinent, expc" 
rientiae, ^uod haad yituperandum est, potius credendum^ 
qaam fortaita opinionum commehta seqaenda fltatuunt 
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Thearemaia consectana^ 7^' S^ 

riam sect\is ponebatur recta AD; angulus quoque 
BAD angulo CAD aequalis est^ qui sunt illijpsi, 
qui ab aequalibus positis lateribus comprehe^du^tur. 
Hinc jam locum habebunt cx)nsequf ntia , quae in pro^, 
pos. 4ta enumerataxSunt^ quorum primum, est, ut sit 
basis basi ae^alis , hoc e^t , B D aequalis D C ^ alte- 
rum^ ut sit trianguium ABD trianguio ACD<aequaIe^ 
(ertium, ut angulus A B D angulo A C D aequalis*, hi 
fnira subtenduntur latere communi A D^ quartum, ut 
angulus A D B angulo AD C aequalis.^ nam et hi 
aequaiibus lateribus A B, A C subtenduntur. Atque 
haec sunt omnia^ quae per prop. 4tam in hac figur^ 
wnergunt, yNs /\ A 

Jam^emum jubeatur ea, quae ad figuriim singu-^ 
laren^ invenit, notionibus et verbis generalibus com- 
plect^. £t primo quidem ad hypothesin enuntiandam^ 
pro i*ectis A B , AC, et angulo BAC, nonijna^it duas 
reccas ae^ales , angulum comprehendentes ; pro A D^ 
yectam iljum angulum bifariam secantem cujtiscumque 
longitudinis. Ad prirhum consequens enuntiandum ob-> 
slervabit, rectas BD, DC denominandas esse eas^ 
' quae ab extremis rectarum aequalium ad extremum 
irectae angulum bifkriam secaiitis ducantur; has igitur 
$ie(juales esse dicet^ et sic habebit primam partem 
Theorematis generalis : »si fuerint du^e rectae aequnles 
tomprehendcntes angulum, et ex ea,rum extremis ad 
extremum rectae ilhim ai^gulum bifariam secantis du* 
cantur duae rectac: eae inter se aequales erunt.« Si- 
mihterque reliqu^e Theorematis;partes> seu reliqua* con- 
fec^uentia geucr^tim enunfeabtmhir; quorwm complexu 
existet illud ipsum, quod supra proposuimus, Theo- 
rema l! 
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4|» ^-^P* ^/- Ex TTieorematlg prinut Elementorum 

f 34. 

Sed rariationes saepe adhiberi possunt in deno-^ 
minatione, cum eadem res pluribus consideratur rao- 
dis; unde et plures ad eandem figuram emergent 
theorematum formae. Ut in hac, si punctum D sum« 
tum fuerit ultra rectam puncta B , C jungentem , con- 
siderari potest quadriiaterum A B D C, ciyus duo 
contigua latera AB, AC sunt. aequalia; AD- vera 
diagonalis bifariam secat angulum iliis lateribus cofci* 
prehensum. Haec ad hypothesin. Jam ad consequens; 
crunt B D, DC rcliqua latera; triaugula ABD, ACD 
partes duae, in quas quddrilaterum a diagonali dividi* 
tur ; anguius B D C is , qui priori B A C opponitur, 

%Ci\jus partes a diagonali factae smit anguli B D A, 
C D A j anguli vero A B D , A C D sunt reliqui in qua^ 
drilatero anguli. His adhibitisl denominationibus emer^ 
get hoc 

Theorema II. Si in quadrilatero duo latera con- 

' tigua sint aequalia, et angulus iis comprehensus bifa- 
riam sectus sit diagonali: duo reliqua latera aequalia 
erunt, ct ex reliqiiis angulis duo slbi invicem oppo* 
siti aequales; praetereaque tam angulus, qui priori 
opponitur. quam totum quadrilaterum cadem diagonalj 
bifariam secta erunt. 

Eandem metKodum in hfs, quae proxime sequuntur^ 
adhibebimus: in quibus igitur non a theorcmate^ «ed 
a quaestione incipiemus, Sit igitur 
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TTieoremata conse(ftarlA. J^x 



. Quaestioprima: 

Proposito triangulo aequicruri A B C, cu- 
jusscilicet aequalia crura sint AB, A C; siangulus '^* 
B A C bifariam secetur linea i^edta: quid sit 
cventurum ? 

Hic primo patet , tres casus posse distingui : aut 
enim illa ^ecta ad basim B C, usque, non ampiius,* per-« 
tinget; aut 'ultra eam continuabitur ; aut citra eam et 
iJDtra triangulum A B C terminabitur* 

§/ 36. 

Casus I. Pertingat prinium usque ad basim BC^ 
sitque recta A D. j^uaeritur igitur, ziumquis hic^ 
propbsitionis 4tae usus? 

Quonnin A B aeqiialis est A C; duac ergfo B A, 
A,D duabus^ A , A D aequales sunt^ et angulus quo^ 
que B A D angulo C A D aequalis est, per hypothesin : 
per prop. 4tam igitur eritet 1) basis BD (trianguU 
BA D) basi CD (trianguli C A D) aequalis; et 2) trian-' 
gttla A B D 9 A C D aequalia ; et d) angulus A B D an-* 
gttlo A C D aequalis; et 4) angulus A D B angulo 
A D C aequalis ; hi ehim anguli smii; quos aequalift 
diibtendunt latera. 

Jafm ad denominationem^NanguIus BAC dioetur 
angulus ad verticem trianguli acquicruris A B C j B C 
basis, cnjus segmcnta a recta AD facta simt B D^ 
D C; porro sunt anguli ADB, A D C deinceps positi, 
quos recta insistens A D cum recta BC facit; qui ubi 
aequales sunt, recti dicuntur per Definitionem lCtonam, 
et recta insistens AD dicitur ipsi B C perpendicularis* 
Tertium autem consequens, aequalitatem angulorum 
A^D| ACD^ ^iod attinet^ id merito hio omitti** 
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4a Cap. IL Ex iThe^remaie primo EUmentomm. 

inus, qiioniam illud <a conditione^ ut angulus BAvC 
bifariam sectussh:; non pendet: nam et sine hac con- 
ditione adsunt ilii anguli; et. si aequales sunt, 
cum bifariam sectus fuerit ilie angulus , aequales 
eruut etiani universim ; quum bisectio illa semper fier^ 
possit per sequentem Euclidis Propos. 9am tibri^ I, 
Beliqua autem sic enuntiabimus : 

Theorema III. Si trianguli ^equicruris angi^un» 
iad verticem bifariam secet; recta occurrens basi: e^ 
basin bifarian^ et ad angulos rectos secabit^ et trian'* 
gulum ipsum bifariam dividet* 

/ g. 3T. 

Exercitii causa plaoeat, hic quoque rem alio modo 
eonsiderare-^ et enuntiatibnis variationem afferre. Re- 
rum enim et yerborumy ut alias, sic in his quoque, 
is nexus est, ut corgunctum sit cogitandi d^ rejttus et 
loquendi exercitium^ et alterum alteri adjumento ^sit. 

Intelligamus igitur iiguram praecedentem sic or« 
tam esse^ ut ex eodem puncto A «ad eandem rectam 
lineam B C, tres ductae sint rectae, duae exteriore^ 
AB, A9> una intermedia A b. 'Hypothesis erit, ut 
duae exteriores AB, AC aequales sint, et cum inter- 
media AD aequales faci^nt angulos: Consequc^s, ut 
intermedia AD priori rectae BG perpendic^iaris in- 
\sistat, cxteriores AB, A C ei sub angulis aequalibus 
insistant, et faciant segmenia BD, D C^ intermediiae 
utrinque adjaccntia, aequalia. Ita erit r 

Theorem^ IV. Si ad rectani lineam ex eodem 
puncto tres rectae diictae sint, quarum duae exteriores 
inter se aequales sint et cum intermedia aequales fa« 
ciant angulos : intermedi^ priori recta^ perpendicjila*: 
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Theoremata consectaria. 4^ 

ris, duae exteriores sub. aequali¥us ^ ipsi| angulis in- 
sistent^ et segmenta c^us^ utrinque interinedtae a^ja** 
centia^ aequalia facient. 

§. 38. 

Casus II. Jam recta A D angulum B A C 
bifariam secans continuata sit ultra basimBC: ^* 
sitque AJus extremum D. guaeritur, ductis re- 
ctislB D, D G, quis usus propositionis 4tae? • 

Consequitur rui^us 9 ^ut basis B D basi D C aequa* 
lis sit, et triangulum ABD triangulo ACD, et angulus 
AB D angulo A C D, et angulus A D B angulo A D C. 

Jam ad denominationem: puncta B. G dicentur 
exlrema basis trianguli aequicruris A B C ^ anguluis 
B A C ad verticem iilius/; punctun^ D extreihum rcctae 
iUum angulum bifariam secantis et ultra basim pro-- 
ductae ^ rectae D B , D C eae , quae hoc . extremum 
cum extremis basis jungant^' triangula A B D, A G D 
ea, quae illis rectis insistant verticem babentia eun- 
dem cum primo posito triangulo aequicruri; anguli 
DBA^ DGA ii, qfuibus illae rectae ad crura triangu- 
li aequicruri^ inclinentjir-, anguli ADB, ADC ii, 
quos eaedem rectae cum recta angulum bifariam se- 
cante faciant, Itaque erit 

TheoremaV. Si angulura ad verticem trianguli 
aequicruris bifariam secet recta ultra basih producta, 
et ex ^us extremp ad extrema basis ducantur duae 
rectae: eae inter se aequales erunt, et aequales tam 
cum cruribus aequalibus, quam cum recta angulum 
bifarian^ secante angulos facient-, et quacipsis insi^* 
stunt triangula verticem habentia euudem cum trianf* 
gulo aequicruri^ aequalia erunt. ^ 
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44 C^J^* II- ^^ Theoremate primo Elementorum 

^ m I l>i n ii ■■ wm i- '■ I " ' I ■ W I I ■ i ■* » .p»i»i W— > .11 ■ I . 1 .. ...» I III . 1.-. . I I II- 

QvloA quidl^m rursus eandem rem alio tantum re- 
Spectu cousiderataoEi.enuntiat:^ ao Theoremata L et IL 

Cilsus III. Jam recta angulum BAC bii* 

!^' fariam secans eitra basin B C , seu intra trian- 

gulum A B C terrainetur in D. Ductisque rursu^ 

DB/DC rectis-, quaeritur, quid consccuturuni sitxper 

prop. 4tam? 

Simili rationc ac §. 38. invenletur 

^Theorenaa VI. Si trianguli aequicruris angulum 
ad verticem bifariam secet recta intra ipsum trian- 
gulum termiiiata, et ex ejus extremo ad extrema 
basis ducantur duae rectae: eae inter se aequales 
erunt, et,tam cum cruribus aequalibus , quam cum 
xecta apgulum bifariam secante aequales facient angu- 
los ^ et quae ipsis insistunt triangula verticem habentia 
eundem cum triangulo aequicruri, inter se aequalia erunt, 

(cf. Chrestomath. geom. pag. 325« nro. 5.) 

In hac figura habetur quadrilaterum- A B D C, 
andiostd&Q^ (cuspidatum) apud Pr<iclum vocatt^m, vel 
xoikoymvLOv (cavangulurii) (v. Chrestom. geom. 
p. Ii7.) habens nempe eum, qui est intra figuram a 
rectis B D^ D C comprehensus, angulum^ concaviim, seu 
duobus rectis na^orem; qua assumta denominatione 
habebitur sequens, quod Theorenyiti II. respondet, • 

Theorcma VII. ,Si quadrilateri cavanguli angu* 
lus is, qui angulo C(mcavo opponitur, bifariam sectus 
sit diagonali per hos angulos ducta, et aequalibus^ 
comprehensus sit lateribus: erunt et reliqua latera in- 
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■ Theoremflta cmseciaria. 4^ 

ter se aequalia,. et reliqni anguli quadrilateri aequales et 
quadrilaterum eadem diagonali bifariam.sectum erit, et 
anguli duo, in quos angulus concaTOS ea dividitur^ 
aequales^ enmt 

5. 41. / 
Ac patet; Theoremata III, IV, (V), VL sjstcr» 
tantum tres Casus speciales Tb^rem&tis I.; quorum 
Casuum distinctio nitatur tribus roodis ^ quibus il* 
lic extremum I> < rec&e angukim BAC bii^driam 
secantis, accipi patest respectu rectae BC exti^ma 
aequalium rectarum AB^ A:C« jungentis: itetnqutt' 
Tbeorema VII. Theeremate Jll. ut Castm hnjus' spe« 
ciaiem contiaerL 

f A2. * . c 

In superoribus Triangulorum duorum (de quibua 
$.i 3i.) eommuiie latus habentium altera duo latera ad 
idem e^usextremum et ad diversas partes jac^ntia, sic 
sita sumsimus, ut angulum interse efficerent ad eas 
partes, ad quas est latus eommune; Sed ea.etin>di<» 
rectum sita smnere poterimus*, 6t dic sita/i^uticffi^ 
ciant angulum ad paites a communi «lateife >aver6as; 
De his)nunc agemus in ^uaestipne secunda ettertia* 



Quaestio s e c^u n d a* 

Sint igitur duae rectae B A , *A C in dirc- 
ttum sitae, inter ^e aequale^; ef cum ipsis re- '^* 
cta AD .faciat aequales anguldsi .ductis rectis 
B j6, C D, quid evenifet? ' ' ' x . . • ' ^ 

. * P^r prop. 4tam rurs}i$ efunt iectae D B, D 6 
aequales, et triangula D B A, DtJ A ae^iialta, et an- 
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46 Cat. II. Ex Thearemate primo Elem^ntorum 

^^li D 9 A, D C A' aequal£Sy et anguli B D A, C D A 
aequftles. . . < ^ 

■ :;Ad . denominationemr: primo in q>sa hTpothesi, 
cum recta D 4 rectae B C insistens in A ponatur fa«« 
•cere angulos DAB, DAC, qui deinceps sunt> 
aequales: hi ahguli* recti dicuntur, et recta D A ipsi 
B C perpendicularis per Defin. 10; deinde potest recta 
B.C bifariam secta in D dici , ob . aequales BA^ AC. 
In .conaequdnCibus, «nectae D B^ DC dicentur eae^ 
iptaeiab extremo insistentis perpendicularis ad extre^ 
joa)'.rfictae dietae rBX *ducuntur;< triangula D B A^ 
D G A ea^ quae iUis rectis terminantur; angult D B A^ 
D C A ii , quos rectae modo dictae cum priori recta 
faciunt', anguli B D A^ C D A ii, quos cum perpendi- 
Gulkid faciunt. Hinc sequens 

.Theotem,a, Vm. Si rectae alicui termioatae ia 
punct(),«quo ea bifariam secta est, perpendicularis iu* 
sistat .repta: quae eK insiatentis extremo ad prioris 
rectae ^xtr^a dttcuatur rectae, inter se aequalea 
erunt^' et aequaUa<terminabunt triangula^ et tam cum 
ppiori xecta^ •qiiamvcum insisteute- aequaies facienb 
angulos.. 

$. 44. - ' 

Denoniinationes aliter sic: Intelligatur primo trian* 
gulum DB G, diyus %3isis B C,.venex D; recta igitur 
D A <>asim bifariafl[f ct; ad angulos rectos secat : haec 
ad hypothesln. ., J^am ad consequentia; propter aequar. 
lit^tem rectarum £ D, D C, dicetur triangulum illud 
aequicrus*, anguli D B A, D C A.ii, ^ui ad ^us basin^ 
a^guli B D A; C P A ii, in quos angulus cyus ad ver« 
ticem dividitur. Hincsequens 
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TTtiorhnata tonsic^arid., . • ' 47 

Theorema IX. Si recta c vertice trianguli ad 
basim ducta, ipsam bifariam et ad angulos rejctos se^ 
cet : a^quicrus erit iilHd triapguIiWt et ^angtili cjus ad 
basiin aequales, et tam ipsum triangiUum, quam.angu** 
lus ejus. ad vertic^em i^ecta ducta«bif^ri^m divisa erunt. 

. (cf.Qhrestom, G^om. p.,339: Satz V. ubi.in fi^^ 
, ne sic corrig;ei:idMm: 5ie }wXlin-^Quc}k d^n f^inl(4,asn 
der SpUzc und das Drtyeelu) 

rr : . ^ • $. 4^. • / .. /•! 

.Bursus aliae ^^nominatipnes; .Cqncipiatur primq 
triangulum B A p habens angulum ad A r^ctum^ ^et^ 
ipsi B A. in directufn adjecta A C aequalis B A: et erit, 
^ngulus DAC ipsi DAB aequalls per Oef. 10; 
tLu;i, ^j^t juncta sit .^D X3. Jam B A d^catur basis. ti^i^^ 
^guli 3AD ja quo igitur angiilus BADunus eo^ 
rum, qui ad basim* sunt ,1 rectus est; D verte:^^ ^J^i^fi^ 
guli; BD litus id, qubd recto angulo opponj^tur; a^« 
^ulus ;A B,D rdiquusr ad basin angulus. Tum A C iu 
directum basi acijecta ipsi aequalis, .ciyus extremum 
C; recta CDe^a, quae ab hoc extrcmo ad yerticem 
trianguli ducitur; quae terminat triangulum DAC; 
et cum adijecta AC facit anguIuriTA^C D , e,t ad ver- 
ticem D facit angulum CJD A,. Sic fiet 

Theorema X, Si trianguli unus angulorum ad 
basin sit rectus , et juxta hunc angulum basi in dire* 
ctum a^jiciatur recta ipsi aequalis: ex hiyus extremoi 

adve rticem trialigult ducta retta fiequalis erit lateri| 
quod recto angulo opponitur , ct triangulum termi- 
nabit.priori aequale, et cum ipsa a^jecta angulum 
faciet aequaleni reliquo trianguli ad basin angulo , ad 
verticem ver6 aiiguium angulo, prioris trianguli ad 
verticem ae^ualem." 



i^ 
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48 Cjip^H. Ex TheoremcUe-primo Elementorum 



$. 46. 

' ^ Bursusidem alio respcctu: Considerclur jam 

■^f' AD ut basis, AB ut lafus triauguli B AD ha- 

"^ bentis angulum *ad A rectumj et huic lateri ae» 

qualem A C abscindat recta ex reliquo ad basin an- 

gulo D ducta D C* Et reliquis convenienter deuomi- 

natis; fiet 

'Theorema XI. Si trianguli unum latus basi in- 
iistat sub angulb recto , et ab ipso infra basin pro- 
flucto recta ex reliquo ad basin angulo ducta abscin- 
dat* rectam dicto lateri aequalem ; ca reliquo trianguB 
lateriaequalis erit, et triaiiguluni terminabit priori ae- 
quale/, ct cuih basi quidem angulum faciet aequaleni 
angulo trianguli, qui est ad idem basis extremum; cum 
producto vero latere angulum angulo prioris trianguli 
ad verticem acqualem. 

Sistunt igitur Theoremata VIII; — XL eandem rcm 
diverso tantuni respectu denominatam, et huit con» 
venienter diversa enuntiatione compreliensam. 



^ , $. 47. ^ 

Scqultur 

Q U a.0 s t i o t 6 r t i a^ 

fS ^^"^ ^^^^ recftae B A^ A C CQmprehcrtdentes 

angulum et aequales •, et extra hunc anguluni 

ad puiictum' A posita sit recta A D quantacumque, 

iaciens cum illis angulos DAB, DAC aequales, et 

ductae 
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ductae sint D B , D C recta, guaeritur, quid conse- 
quatur per prop. 4am? - 

Resp. ftursU6 ut D;B, Jj) C aequajes sint^.et trian- 
gula D B A.^ D C A acqi|alija,, et anguljjs P! B A ani^u- 
lo D C^, angulus A D B angulo ADjC ac)g[uaies. v^ 

Ad denomina^ioncf?! 5. dieattir : pu^ctum D cxtre- 
mum^ rectae positaei u.^sl ut iimta consideretur ; vel 
at punctum in ipfea «^i^tPflfl., sinon wt finita; puncta 
Bj C ex^trema rectai:um ^equalium^^et reliquis conve«^ 
nienter denominatis hoc -erit ; ., . * 

Theorem.a XH* Si :dvia^ rectae angulum com* 
prehendentes' aequale§.^^int,.. ^ cj^tra Jiuuc anguluna 
ad ipsius verticem recta posita sit comprehendens cum 
duabus illis rectis aequaliblis Kngulos aequaJes; et e^ 
pimcto in ipsa sumta afl exjtrema rectarum aequa- 
lium ducantur duae . i^ectae : eae inter se aequalcs 
erunt, et aequalia termmabunt triangula, et tam cuni 
rectis aequalibu^, quam cum recta exteribri posita 
facient angulos aequales. ^ , 

Vel intelligatur B C ducta^ ut Sit trialiguluin A6C 
aequicrus, ciyus vertex A, crura AB, A Cj ba^is 
B C : et reliquis convenienter .denpmmatis , fiet 

Theorema XtU, Si e puncto .extrd triahgulum 
acquicrus sumto ad Jpsius vertic^m ducta sit recta 
faoiens aequales cum cruribus ^us angulps: ex eodem 
puncto ad extrema basis ductae duac rectae iiiter se 
aequales erurit , et aequalia terminabunt trianguta cru- 
ribus iitsistentia; ^t.tain cutri cruiUbUs, quam fcurti 
pflori ducta recta aecmdks Cacient arigulos« 



Digitized 



byGoogle 
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Vel r^rsus inttlligiturDBAC ctuadrilaterum cav- 
angulym , cujus diagonaUs AD: et ceteriscongruc 
denominatis^erit , > ' 

Theorema XIV. Si quadrilateri cavanguli et ha- 
bentis latera circa angulum concavum aequalia, angu- 
Iiis concavus diagonali dividktur in duos angulos 
aequales: erunt reliqua duo '*latera inter se aequa- 
lia, et tam totum quadrilattrum , quam angulus cori- 
cavo oppositus diagonali bifariam secta eTun|^ et rc- . 
liqui anguliinter se aequales crunt. 

Sed haec omnia , quae ad tres quaestiories in su- 
perioribus tractatas proposita sunt theoremata, com- 
prehendentur uno generaliori theoremate sic. Ponatur 
primo recta A D, cujus ad unum extremum A et ad di- 
versas partes ductae sint duae rectae AB, AC, facien- 
tes cmn illa arigulos aeqiiales^ et ipsae inter se aequales ^ 
haec quidem pro hypothesi. Tum pro consequcntc , re- 
ctac D B, C dicantur eae, quae ab altero prioris rectae 
. A D extremo Dad posteriorum extrcma B, C ductae 
sint; et reliquis convenienter denominatis, fiet 

Theorema XV. Si cum aliqua rccta in uno «aus 
extremo et ad "diversas paf tes diictae ^liae duae rectae 
faciant aequales angulos, et ipsae inter se aequales 
sint: quae earum extrema cum reliqub prioris extre- 
n\o jungunt rectae, inter se aequales erunt, et aequalia 
terminabunt triangula , » et aequalcs tam cum priori, 
quam cum. duabus ductis facient angiilos* ' " ' 
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Theoremata consectarid. 5i 

'i— ^M^— — — — ■ I 11 ■ I ■! ■ I I ■■ ■■. I I II- f I — — — — ^— * 

Dispescitur autem hocTheorema in trescasus non 
demonstratione, quae ii^ omnibus eadem est, sed figu« 
ra; ex eo, quod duae ductae rectae aut in directum 
jaceant, atit angulum ad partes eas, ad quas est prior 
recta, aut dd aversas ab hac partes efficiant^ ut^su-' 
pra dictum. 

V^l adhibita' jam ab iriitio denominatione triangu- 
lorum DAB, D AC, et recta communi DA pro basi 
assumta j et vitraque reotarum aequalium A B , A C 
pro una laterum utriusque trianguli, ergo D B, D C 
pro rcliquo latere ; sic erit 

Theorema XVI. ,Si basi communi ad diversas 
partes insistant duo triangula, quae et latus lateri 
^ aequale habeant^ quod uni basis extremo a^jacet. et an- 
gulum angulo eideni adjacentem : habebunt et reliquum 
latus reliquo aequale, et ipsa inter se aequalia crunt, 
et reliquura ad basin angulum reliquo aequalem hab«- 
bunt, et angulos ad vertices aequales. 

g. 52. 

At vero recta commuui;» Q A pro yno latere as- 
^umta, rectis aequalibus AB^ A C pro reliquo laterc 
utrius^uetrianguli^ erg^iDB^ D C pro basi^ ceteris- 
que convcnicnter denominatis, fiet . 

Theorcma XVIL Si 4uo triangula lateri cdm- 
muni utrinque. adjaoenti^ reUyuum etiam .iatus reliquo 
aequale habeant, et £Kd ccunmune latus in eodem ejus 
extremo sub aequali angulo applicatum : basin etiam 
basi aequalem hajiebunt^.et jpsa inter se aequalia. 
erunty et reliquos ($eu qui ad (basju «vitit) auffulos ri« 
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Jiquis ae<male.^ habebunt, tam qui cotnmuni laterjad- 
jacent, quam qui ipsi opponuntur. ,\ 

Addi etiam potest , ut praeter D A commune lar 
tus, rectae acquales* A B,, A C,ut,bases denominenturi 
et reliqua couveniens quaeiratur enuntiatiot 

5. 53. .: ;. 

Pcrgimus nunc in enum^rationc modorum §. 3f. 
inchoata, quibus duo triangula habentia unun^ Jatus 
conimune et reliquum latus reliquo aequale^.iit et ajoi- 
gulum itiis lat^ribijis comprehensum aequjilem, juxta 
se invicem posita esse.ppssunt: habeant enjjn jam 

A^ b) reliquum latus, iit et angillum dibtum, ad 
diversa communis lateris extrema et ad diver- 
sas ^usdem partes. 



§. 54. 

Sit igitur 

Q u a e s t io -qn a:rt a.i / 

Rectae alicui aB iii Qus extrentts A etiB 
^* duae aliae rectac AGs^^BD insistant sub angult^ 
BAC, ABD aeqtiafibuS, et ipsae inter sc aequa- 
les: Junotis B C, A D, quid conseqnetur? : 

Quoniam A C eslt aequaiisB D^ duaeigituii C A, 
A B duabus D B, B A' aequales sunt:. efest , angulns 
C A B angulo D B A aeqiialis. qui sunt anguli illis la^ 
tei^ibus comprehensi : ^gO ^r i^rop. 4tam erit Alhth 
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' Theoremata cdnsectaria.. 55 . 

sis B C basi A D iaequalis, let triangulum A B C trian- 
gulo A B D aequale, et angutus A B C angulo B A D 
aequalis; hos enim subtendunt aequaiia latera A C, 
B D; et angulus A C B angulo A D B aequalisr hos 
cnim subtcndit commune latus A B. 

' Jam ad d^nominationem : dicatur A B recta ter- 
ininata, ciuus extrema A et B, in quibus illi ad di- 
versas ^artes insistant duae aliae A C, B D iis, quae 
jam nominat^e Siunt , conditionibus. Tum rectae B C, 
^ A D dicentur eae , quae terminos insistentium jungunt 
cum altetnis prioris rectae ej^tremi^: recta scilicet 
C B terminum C rectae A C in rectae A B extremo 
A insistentis jungit cum ejusdem A B altcro extremo 
Bi similiterquc recta D A terminum. D rectae B D iu 
extrerao B insistentis jungit cum reliquo extremo A. 
Et reliquis conveoienter denominatis . erit 
' Thcorema XVHI. Si rectae alicui t^rmin?itae in 
duobus ejus extremis et ad diversas partes duae aili^e 
rectae insistunt. sub angulis aequalibus, et ipsae inter 
sc aequales: quae harum terminos cum alternis prio- 
ris rectae extremis jungunt rectae, inter se aequales 
erunt, et acqualia tcrminabunt triangula, et aequales 
tam cum priori^ quam cum duabus insistentibus fa« 
cient angulos. 

Vel si puncta- C ct D priino denominentur ad di- 
» versas rcctae A B partes sita, c quibus ad hujus ex- 
trcma ductae siiit primo rectae C A, DB, deinde 
rectae C B, D A: eandem rem cnuntiabit scquens 

Theorema XIX. Si e duobus punctis ad div6r- 
sas alioiuus reotae partes sitis duae rectae «d unum 
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atque alterum hujus extremum duqUie^ et aequales 
' sint et.faciant aequales cum ipsa angulos: ex iisdem 
punctis etiam ad alterna prioris extrema ductae rectae 
inter se aequales erunt, et cum priori. itemque.cum 
duabus prioribus ductis, aequajes angulos facient, et 
^aequalia terminabunt triangula, 

§. .56. . ^ 

Vel si A B concipiatur e^se basis communis duo- 
runi trianguloruni A B C^ A B D, quorum latera aequa- 
lia AC, BD, et anguli his ad basin acyacentcs^ 
aequales BAC, ABD; reliqua latera BC, ADj 
reliqui ad basin anguli A B C , B A D ^ anguli ad ve^-^ 
ticem A CB, BD A: fiet 

TheoremaXX. Si basi comnauni ad diversas 
partbs insistant duo triangula, quae et latus lateri 
aequale babeant, quod diversis basis extremis a^jacet^ • 
et angulum angulo aequalem, qui dicto lateri ad basin 
^a4jac(et; habebunt et reliquum latus reliquo lateri 
aequale, et ipsa inter se aequalia erunt, et reliquum 
ad basin angulum reliquo aequalem habebimt^ et angu- 
los ad vertices aequales* 

5. 57. 

Vel si A B concipiatur esse commune latus *, A C, 
B P reliqua latera^ B C/ B D bases; reliquis conve- 
nienter dcnominatis fiet 

Theorema XXI. Si duo triangula lateri cora- 

-muni utrinque acUacentia rcliquum 'quoque latus reUquo 

aequale babeant^ et ad commune^ latvis in duobus cjus 

e&tren^is sub ^ aequali angulq applicatum ^ basin 
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etiam basi aequaIemMh4bebuntt':et/p3^Ji)t^r se erunt 
aequalia, et rQUqu(>& a?^^o§ r^eUguis^.angulia, alte^n;i 
c'teri, aequales habebHnl, tum .^ui con»mu;ii iateri ad- 
jacent/tum. qui ipsi.^BpojTi^u^^ . . ,, j, ,, . 

Vel si coucipia&,qu,^rilaterum! ADBG, c^jus op- 
posita duo latera A C, B D aequaU^i sint,' et aequali* 
bus angulis ad diagonalem AB inclinata: reliquis con-^ 
-vcnicttler denominatis, fiet ' 

Theorema XXIK Si quadrilateri duo latera op- 
posita aequalia sint, et ad diagon,^emrae«niali aiigulo 
inclinata: etiam duo reliqua iatera oppp^ita aequaliay 
et ad ea,ndem diagonalem aequ^li angulo inclinata 
erunt, ct duos -angulos dia^onaIi\jQppasitos aequales 
habebunt; et ipsum quadrilalerumr* diagonali bifariam 
'Sectum crit. 

$. S9. ! 

Vel si hic phrasin mutuari libeat ex Eucli- 
dis prop. 27a primi; intelligantur duae rectae ^^ 
AC, B D utrinque productae ad E, F, et G, 
H : et dicatur recta A B in duas E F , G H inoidens 
sic^ ut iaciat duos angulos alternos (taq «vaXXag .7»- 
via,q^ JVech&eMnkel) E A B , A B H aequales; rectac 
A C, B Di dicentur ab illis E F, G H abscissa s^g^ 
menta dictis angidis adjacentia; rectae C B, D A di- 
centur eae, quae^horum segmentorum tcrminos cum 
alternis incidentiae punctis jungunt (terminum quidem 
C cum incidcntiae puncto B, terminum vero D cum 
incidentiae puncto A) : et reliquis convenienter deno- 
minatisi erit sequens 
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- ^iThcdf BirfW^XM 'Sflfi^^dfias rectas lineas in- , 
•eidfens reelU'4irieaf'imgttTos*'iiSlcfrtc^ a^ et 

Bb" fisddn''i«6giH^i' iacqiialii^BSKn dictis an-^ 

gulis a^jacentia : recta^vi^jw^e^-lfW-iHri segmentoruni ter- 
minos curn alternis incidf«tiaf punctis jui^gunt, aequa- 
les crunt, ct aequalia terminal3unt4:riangula, et aeqnaf- 
les tam'*cum^fii^id©ilt« faciefet 'angulos, quam cuin 
dtiahus prioribus ^ccti^ ad* segm^ntorum abscissorum 
termipoa, 'r • v ' • >■ • \ 

' • .gu^Thiarti' attigruft-i*ecti omnes aeqvales sunt, quod 

«pud FiUclidetu positum est ut Axioma lOmum, aut ut 

J)o^tuIatum ' quartuiri 5 sed demonstrationem admittit, 

ut et Frochis o^t^ndit (v. Ghrestom. geom. p. 127. 

sq): habebimud^ p¥ia^cedentiura Theorematum casum 

specialcm^ si pro angulis aequalibus sumamus rectos. 

Sjnt enim anguii B A C, A B D rccti; hoc 

^' est , sint rectae A C , B D reqtae A B perpendi- 

pulafes ; et sint caedem, ut prius, aequales : jun- 

ctafi CB, DA aequales erunt, et facient angulos CB A, 

PAB aequales, 'Hoo generatim enuntiabit sequeiis 

Tbeorema XXIV. Si alicui rectae in ipsius ex- 

irci^isr ad diversas partes insistant duae perpendicula- 

res aequales ; quae harum terminos cum alternls prio- 

ris rectae extremis jungunt rectae, aequales inter se 

«runt, et priori rectae ad aequales augulos insistent^ 

et a^^alia terminabunt trianguU. 

5, 61, 

Vel si hicrursus consideres quadrilaterum ACBD, 
ciyus duo QpposUa latera AC, Bp aequalia sint, et 
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Theoremdta ionsecidrid. ' ^ By 

diagonali AB perpendicularia : consequens est, ut tt 
reliqua opposita latera CB^ DA aequalia sint, et ad 
diagonalem A B a:equalibus angulis inclinata^ et trian« 
gula A B C , A D B aequalia. Igitur 

Theorema XXV. Si quadrilateri duo latera op« 
posita aequalia siht et diagpnali pef pendicularia : re- 
liqtia duo opposita latera pariter aequalia erunt, et ad 
eandem diagonalem aequalibus angulis inclinata^ et 
quadrilaterum diagonali bifarian^ divi^ura. 

', §. 63, 

Quodsi jam angulus C B A ponatur.reotus; 
ceterum, ut supra . tam rectae A C, B D, quam ^* 
anguU CAB, ABD inter se aequales: conse- 
q[uens est, ut angulus D AB> quippe angulo C B A 
aequalis , et ipse rectus $it : $eu , si C B perpendicu- 
I laris ad A B, ut et D A ad eandem perpendicularis sit. 
Erit igitur praecedehtis* Theor, XXIV. quasi cou- 
versum , ' 

Theorema XXVI. Si ad diversa rectae alici\jus 
extrema e duobus pimctis ad diversas illius partes 
sitis ductae duae quidem ^ectae aequales fuerint et 
aequaliter ad ipsam inclinatae; ex iisdem autem pun* 
ctis ad alterna prioris cxtrema ductarum una illi per- 
pendicularis sit: etiam altera ipsi perpendiculari$ erij, 
, €t priori aequalis. 

§. 63. 

Vel, ut iu quadrilatero A C B D, 
: Theorema XXVIL Si quadrilateri duo opposi-r 

t ta latera aequaha sint et ad diagonalem aequaliter 
! inclinata; duorum vcro reliquorum latcnun unum 
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eidem diagoiiali perpendiculare sit; etiam altenun 
eidem perpendiculare erit, et priori aequale; et qua- 
drilaterum illa diagonali bifariam divisum erit. 

§. 64. 

Jam in enumcratignc binorutn triangulorum latus 
comnnine a^ reliqua. quae conditionest propositionis 
|tae postulant, habentium, pergimus ^d ea, quae 

,A> c) reliquum latus reliquo lateri aequale et sub 
angulo aequali, ad diversa quidem communis 
lateris extrema^ sed ad easdem ipsius partes 
habent/ 



Sit igitur 

Qu a e s t i o q u i n t a. 

Rectae alicui AB, in duobus ipsius extre- 
i, f^' mis A et B, et ad easdem partes, insistant duae 
rectae aequales A C, B P^ diversos habentes 
terminos C et D;*qjiod quidem dupliici modo fieri pott 
est^ ut aut a se invicem s^unctae sint (fig. a.) ; aut sc 
invicem interseccnt (fig.^ b.) Tum junctis C B> D A 
Fcctis', quid consequetur? 

Utroque Casii per prop. 4tam consequitur : rccjtas 
CB, DA acquales esse, et triangulum\CAB triangulo 
P B A) et angulum A B C angulo B A D^ et angulum 
A C B angulo B D A acqualem csse. 
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Ad denominationem : prap^prjsea, ,quae jjam.dictis 
couteiita sunt, rectae CB, DA dicentur e^e, qua^ 
a terniinisj.insisten|:ium ad altgpaa prioris recliae ex- 
trema ducunturv Sic fiet , ,;. : 

T b e 6 r e m ^^ , J^XVIII. Si .'reptae alicui terminatae ' 
in extremis ejus et ad easdem ipsius paftes, aequales 
insistant rectae et sub "^aiigulis . ai^i^alibus ^. sive illae 
non occurrentes^sibi invicem, sive se invicem interse- 
cantes ; et a . terminis insistentixun ad. alteorna prioris 
rectae extrema ducantur rectae: eae inter se aequales 
erunt, et aequalia terminabunt triangula, et angulo^ 
' tara cum priori recta aequales. facient, qu£Hn cum in- 
sistcntibus, quos ad earum terminos faciunt^ 

f 66. • 

Si primum consequens solum suraamus: assumto 
praeterea, quod hic ut notum supponi potest (etsi 
stric£a methodo propositioni EL' »1, 20. demum sub- 
jungendum sit) : tantam esse puncti ab altero puncto 
, distantiam, quanta est recta liiiea duo illa puncta coa- 
nectens: fiet sequens 
^ Theorcma XXIX. Si rectae, ^licui in ipsius ex- 
tremis duae'insistant rectae aequales ad easdem.parr 
tes et sub aequalibus angulis:. termini eorura. ab alter^ 
W prioris rectae extremis aequaliter distabunt. 

5- 67. 

Alia denominatio. Dicatur A B basis communis- 
ti-iarigulorum A B C, B A D, quae et latus A C latcri 
BD aequalehabent, et angulos CAB, DB^ aequales, 
quibus illa latera ad basin inciinantur ', diceutur "^ er- 
go BC, AD reliqua latera; anguli CBA, D AB 
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66 Cap. II. Ex TBMrihniite prima Elementorum 

relifltii' ad basinj angt&lViro ad C et D anguli 4d 
vertices. Et fiet ■ -- ' • ) 

Thedrcma XXS^. *Si duo triangula communi ba- 
si ad easdem partes insistentia, latusr ctiam latcri 
aequale habeant in' dxvcfrsisbasis extremis insistens, 
ct aequali angulo ad basfin incliiiatum: reliquum etiaVn 
latus reliqiio aequ^ile h^bebunt, ct ipsa inter se aequar 
lia erunt^ et reliqutim ad basin angulum reliquo, et 
angulos ad vertioes^ aiquales habebunt.' ' ' 

*. $• 68. , . 

' Ducta recta CD, consideretur quadrilate- 
^- rum A B D C (Fig. a.) vel A B C 1) (Fig. b.) 

Ad Fig. a.* habes duo opposita latera A C, 
B D aequalia et ad basin A B /hanc enim hic quoque 
ut basin - Spectabimus) aequalibus angulis iiiciinataj 
haec pro hypothesi. Pro consequente, diagonales sunt 
A D, B C: anguli'B C A, A D B dicantur ii, quibus 
diagonales ad dicta latera in eorum extremis basi op- 
positis inclinantur : in reliquis nihil difficultatis. £t erit 
Theorema XXXI. Si quadrilateri duo latera op- 
posita aequalia sint et aequalibus ad basin angulis in- 
cUnentur : duae (^us diagonales aequales erunt , et 
aequaliter tam* ad basin, quam ad dicta latera in 
corum extremis basi oppositis inclinabuntur ; et trian- 
gula , quae illis lateribus a^jacent et communi basi in- 
«istunt^' Inter se ae^ualia crunt. 

S* 69. 

Ad Fig: b. habcs in hypothesi duas diagonalcs 
A C, bD aequales et acqualiter ad basin A B Jncliha* 
tas. Pro consequente^ crunt A D^ B C later^ duo i>a- 
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si insistentia; anguli D AB? C fi A ii^ quibus illa ad 
basin inclinantuf ; an^uti ^ A D B « B C A ii , quibus 
e^^t^ ad flpi^^alp^ifji e^rum ternjiriis basi oppo9Jfi9 
inclinantur Hinc fiet ... •" ' 

. r I^heorein^ XjXXIL Si /jua^ilateri duae ^go- 
iia}e; (f^egy^es: siivt.^et^^e^^)jt)^s ,angulis ad basia 
inQliinatae: iatera. du^,, basi in^Istratia aequalia erunt^ 
et;;a€;(^paj[iter tam ac). b^5in..,.qu^; ad. duas.diagQnales 
jiri e^i^uin eXjtremi^ basi Qppo^jUs. incUnata; et trian- 
.gu]a,r;vguae diagonaljbus /.acyapent et communi basi 
insistimt, aequalia erunt. ,. \. 

§. 70, 

Eorum, qiiae ad Fig. a. dicta sunt, spedklem 
riirsuS casuni sistet , consimili* ratione ac §. 60, 
" Theorema •XXXIII. Si*alic\ii rectae iii v ' 
ipsitis extremis a!d easdem partes insisfeant per- ^^* 
pendiculares aequaleS: quae' ipsarnm terifeinbis • 
cum alternis prioris' 'rectae extremis jungunt rectae, 
aequafeis iriter^ se erunt, 'et priori rectae ad ^equales 
angulos insistent j et aequalia terminabunt tFiatiguIa.r 

5. 71: 

Vd^ juncta.rursus. CD, id qu^drilat.erum A B D C 
erit 

. . ; Xh.« o r e m a XXXtV. Si \ quadrilateri duo latera 
opposita aequalia sint et basi.perpendicularia: diago* 
nales q\ioque aequales erunt et ad basin iaequaliter 
inclinatae , et aequalla super communi basi termina* 
bunt triangula. 



Digitized 



byGoogle 



6x CAf. II. Ex Theotemdte pfihid Elementorum 

'-'■'■. , ;: . ■ g. 72. • ■•■■•'• "'■.;■'•• '' 

' ^f Contra, ut §; 62,, posito Cb A angulo Tccto: 
consequetur ^ ~ 

Theorema XXXV: Si ad div^rsa 'riectac 
alicujus extrema e duobufe ' punctis ad easdem illiiis 
partes sitis ductac duae^quiderh refetac acquatles Aie* 
rint k aequaliter ad ipsam inclinatae; ex iisdcm aui 
tem punctis ad alterna pri6ris extrema ductaram una 
illi pefpendicularis sit: etiam aitera ipsi- perpendicula^ 
xis icrit, et priori aequalis. " 

$^73. ; 

. , . JEt rursus ducta C D, analog^ §. ,63. fiet ,. 

Theorema XXXyi. Si quadrilateri duae diago- 
nales .aequales. sint^ et aequaliter-ad basin inelina- 
tae; latcrum auLcjm.Vasi insistentium unum^ ipsi per- 
pendicuiarc sit : alterum quoque - basi perpendicula- 
re, et pripri aequale erit,^t erunt triangula, quae su^ 
per communi basi terminantur a duabus diagqnalibus^ 
aequaUa. . 

$.74. 

Pertractavimus omnes modos, quibus duo trian- 
gula commune latus habjentia et reliqtias prop. 4tae 
hypjotheses, juxta se invicem posita ^sse possint; pa- 
tebit enim consideranti, alium praeter eosy qubs tra- 
ctavimus, nullum esse posse. Sumamus niinc * >\ 

B) duo triangula., quibus insint ea^ quae hypothe- 
sis prop. 4tae postulat, sic^ ut non modo aequa- 
lis sit angulus unius angulo alterius trianguli^ sed 
ut idem t^ communis sit utrlque triangulo. 
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, _, . • ••■.■■■-■■ 

In his igmir latera lat^ribus, slltenini alteri^ sed 
non aeqiiale aequali, eadem directione et ex commuitf 
extremo , quod nempe illius anguli vertex est^ prat. 
tenduntur. 



S. 75. 

Sk igitur 

Quaestiosexta. 

♦ Sit triangulum A Bf C habens latei*a A B, A C 
inaequalia, et ad ipisum constitaatur aliud trian- ^^* 
gulum, habens cum illo angulum ad A commu- 
nem^ Iatei;a autem circa hunc angulum lateribus AB^ 
*A C, alterum alterl, aequalia. . g^od sic fiet: productd 
minori latere A C , abscindatur A D afequalis majofn 
A B ; et a m^ori A B abscindatur A £ aequalis minori 
A C; ac jungatur recta D E. Habebit crgb triangulum 
A D E angulura ad A cuni triangulo - A B C commu- 
nem,. latera autem AD; A£ illius lateribus A6> 
ACy alterum alteri, aequalia. Jam in his dudbus 
triangulis quaeritur, quid per prop. 4tam consequatur?' 
/ Consequenti^ haec sunt : rectam B C rectae D E, 
et triangulum ABC trianguio ADE, et angulum 
A B C ^gulo A D E, et angulum A C B angmo A E D 
aequalia esse. . . ^ 

Jam ad denominationem : dicentur B C , D E duae 
rectae intra angftluni B A C ab una rectarum huna 
comprehendentiuih ad alteram ductae, quae abscin- 
dant segmenta anguli verticr A a^jacentia AB; AE 
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^egmenti$ A.DrAC, alterum alteri^ aequalia: trian- 
gula .A B C.y A D E dicenttu* ea^ qu^e ductis rectis 
BC, D £ terminentut, et. angulum dictum comrnu*^ 
nem- habeant; anguli A B C, A D E dicentur ii^ 
quibus ductae B C, D E inclinentur ad r^ctas an- 
gulum cdmprehendentes hl extremis arqualium seg-^ 
jncntorum A B, A D; itemque anguli A E D, A C B 
ii , quibus in segmentorum A E * A C : dicentur a\item 
interni hi anguli, hoc est^ ad eas part^s, ad quas e^t 
vertex A. anguli B A C , siti (de externis enim seu 
ad alteras, qu^m ad quas est ille vertex, partes ja- 
cehtibus BED, DCB hic non agihu^). Hisce de- 
nominationibijs fiet ' 

Theoren^a- XXXVII, Si intra angulum duae 
rectae ab una rectarum ipsum comprehendentium ad 
alt^ram ductae segmcnta ab iis duo duobus, alteriim al-- 
teri^ aequali^ abscindant, quae anguli illius vertici ad-^ 
jacejat: ductae rectae intcr se aequales erunt, et aCqua- 
lia terminabunt triangida eay . quae angulum dictum 
communem Jliabentj et ad priores rectas iu aequalium 
segmentorum terminis aequal|ibus ^nguhs internis* in- 
clinatae erunt. 

$. 76, . , 

Vel, quia punpta B, p a vertice anguli ad A 
aequaHter distant, itemque puncta E , C : fiet 

1?hcorema 3tXXVlIL Sl intra angulum a duo- 
bus crurum ejus punctis a vertice aeque distantibus ad 
duo alia crurum puncta item a verticc aeque distantia 
ducantur duae rectae; eae inter se aequales e^nt, et 
aequalia tetminabunt trlangula vertici a^jacentia, et 

aequa- 
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ae<iualibus angulis interni^ ad crura tam in prioribuS| 
quam in posterioribus pmfbtiainGlinabuntur. 

' ^. TT. 1 " 

Sumto autem solo ^rinio cpiis^quent^, si6 eiiUiiJ 
tiabitur 

Theoi*cma XXJ^lX. ftectae du&e inter fcrura 
anguli ^ duobus eoruih '^equaliter a' vertice distantibus 
(lunctis ad duo alia item aequaliter distantia ductae^ 
inter se sUnt aequales» 

Theoretna XL» Vel^ in aiiguio duae rectae ab 
cxtremis duoi^um aeqtialiuiA a cruribus abscissoriim in-* 
de a vertice segmeritoriim ad extrema duoirum aliorum 
pariter aeqiialiuin segniehtorlim ductae^ aequalei sunt 

DUfcta jaiii irecta BD, inteiligatut triariguhirti , 
ABD aequicrus^ Ciyus e basi^ extremis ad crura ^* 
ipsa ductae sint rectae BC, D £, abscinderi- 
tes ab iis s^gmenta aequaha AC^ A£ vertici triangu^ 
li A adjacentia: et erit 

Theorema XLL Si a cniribus trianguli aequi-i 
cHiris aequalia duo inde a vertic^ abscissa fuerint seg-* 
menta^ ,et ex horUm terminis ad cfpposita basis extrd- 
ma ducantur rec^ae: eae aequales cirunt/et aequalia 
terminabunt triangula habentia communem cum priori 
triangulo vertic^em , et aequales facient angulos cum 
cruribus tam in extr^mis basis , quam in abscissoilinl 
segmentorum terminid internos (sive eos^ qui ad par^ 
tes verticis jacent)« 

' 6 . 
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- i ^ 79. 

Ducta vero recta EC, ut sit.AEC triangu- 

^' lum aequicrus, cujus ad continuationes crurum 

C b , C B , ex Vasis extremis E , C ductae sint 

rectae ED, EB, abscindentes a producti^ cruribus 

segnienta aequaiia vertici trianguli a^jacentia A D, 

AB: fiet - 

Tjieorema XLII. Si a cruribus trianguli aequi- 
cruris ultra basin continuati^ abscissa fuerint aequalia 
inde a vertice segmenta^ et ex borum termiilis ad op- 
posita basis extrema ducantur rectae: eae aequales 
erunt, et aequalia terminabunt triangula habentia com- 
munem cum priori triangido angulum ad verticem', et 
facient aequaies angulos tam cum segmentis abscissis^ 
quam cum ipsis cruribus in extremis basis. 



§. 80. 

Ab his, de quibus proxime ^gimus (§. 79,)- 
^' transitus, si placet, fieri poterit ad Euclideam 
figuram prop. 5tae imi , in qua est triangulum 
aequicrus A B J^ , et ad cyus crura continuata ductae 
e basis extremis B , r rcctae B H , r Z abscindunt 
segmcnta A Z , A H aequalia : quibus quae consequen- 
tia sint, modo ostendimus. Hinc jam. quaestio discenti 
proponi potest dc triangulis Z B r, H r B, quid in 
hjs porro consequatur: ut ex eorum consideratione in- 
veniat augutes Z B T, H TB acquales esse, atque ita 
deveniat ad enuntiandam propositipnem geueraJem: 
Trianguli. ^equicruris cujusque angutos infra basin 
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aequales esse/ Et detncepS ^^hgulorum ad basin quo* 
^e aequalitas ostendetur. *) 

Postquasn eniih his, 4{uae in hocCat^k^ pertractavi^ 
musS aut aliis talibus exemplts aliquantisper exercitati 
fuerint discipuli in usu prop 4tae^ ut jam in^ea, ubi 
opus est^ appiicanda non ampMus haereaiit, et omnino 
geometricis contemplationibus assuefacti paullatiril et 
kabilitatem aliquam nactl sint: non estdubium, quin 
maxima pars subiata sit illius difficultatis^ quam facile 
cruda alioqui discentium ingenia in festinato simplici 
a qtiarta Euclidis ad quintam traiisitu experiuntur: 
ex quo Propositio quiiita Pontis asinini et Fugae mi- 
serorum-.cpg&omen traxit (cf. Cbrest. geom. p. 195.). 

$. 81. 

\ Theoremata in hoc dapite enuntiata ^umeris di<- 
stinximus, non eum in usum, qui alias soUennis est 
iii Mathematicis^ ut ad antecedentia provocari posset in 
subsequentihus ', quod hic nonfuit necesse: neque.etiam 
illa sunt omnia ejusnK)di, ut eandem rem dicant verbis 
tantum discrepantibus ^ nec riirsus y ttt omnia diversi- 
tate verborum res quoque diversas significent. HoC 
autem commune habent^ quod singula ex simplici et 
immediata propositionis quartae applicatione prove* 



'") Hoc modo a prtciinissis plerisqae conim> qatt hoc capit# 
tractata tunt, ad demonstraiidam Eaclidlt quintam transitom 
feci cum alumnit Seminarii Schonthal in eo ditciplinae corta, 
de qao tupra in not. ad §• 33. : in quo inveni, per praemisiae 
hujui capitii exercitationet pleraque ingenia tatit. praeparatA 
faisae «d percipiendam demonito^atiooem fioclideaa quintat» 
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v€i)iuiH: lU ^4eQ m£Uor fere Verboriun ia iis sit quam 
rerum variatio. £st autem haud contemnendum cagi* 
Undi exercitium , . ean()i6m< ticet rem pluribua modis 
eonsiderare et rerum didtincta enuntiatio ad justam 
earum oQgnitionem . non miniroum adminicuium est. 
Brevitas auiem illa loquendi, cvyus studiosos es^e Ma- 
tbeinaticos vulgo cbnstat, et eam peculiaribus quoque 
signis quibusdam technicis adhibendis consectari, ut 
in progressu institutionis oiHRino necessaria est; sio 
ihcipientium: captui,, cavendum, ne officiat. Etenim 
in progressu quidem doctrinae nimis longum foret^ 
in partibus intermediis, quibus constant geometrica- 
rum propositionum demonstrationes , onmes eas reS|, 
quae in singulari figura brevibus verbis ostenduntur^ 
verbis etiam generalibus persequi: quamquam id quo- 
que, fuit, qui in totis sex primis Elementorum Libris 
efficere, conaretur, Scheubelius, ita ut de geometricis 
figuris sine literis AIphd,beti adscriptis loqueretur: in 
quo ille institutum per se non omiii ex parte impro- 
bandiim longius fortasse, quam opus erat. persecutus 
est (cf Chrestom. geom. p. 17S.)* Sed in initiis 
hi\iu5 doctrinae saitim, in quibus hic versamur, mul- 
torum videtur novitiorum studiis consultius futurum^ 
si in illis tradendis hanc, de qua loquimur, in verbi^ 
moram minus fastidiremus ^ in verbis , inquam , non 
talibus, quae mentis vim retardent et fere obtundant, 
niliil lucis afferentia, sed quae attentionem ad res fi- 
gant ac detineant, et cogitationem atque intelligeh* 
tiam adjuvent. Hoc enim ipsum propositum erat in 
his, quae hic dedimus, theorematis: quod etiam ex- 
cuset longiorem in multis eorum enuntiationem, et ab 
Euqiideia propositionum cottcijmitate longe deficientem. 
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In Euclideis enim propositiQnibus 4d speGtavit^auctor, 
ut et meinQraae de facile iiT^inuarent> eV essent ad ap*» 
plicationem tractabiles: quocirca paasim etiam fonnu^ 
las ita breves^ ut explieatione indigeant (quales 
al xatct xogv(pT]v y&viai^ ai i^r^g y&viat^ al svak)^a^ 
ymvuu) adhibuit, et subaudiendum^ quoque aliquid 
interdum retiquit' (cf. Chrestom. . geonft p. 22i,) 
Hic contra omnia sic^ ut per ae inteUigi piossent^ 
et satis definite dici,, et sine Ikenlia;* fiaraeter 
vulgarem yooum usum quicquam in deinominationibuB 
assumendi , oportuit ^ Cum quidem in his ' CQim- 
tiationibus merum exercitium, et primaie institu^ 
tionis aUqw>d ildminioulmiii quaesitum sit, in quo qua^ 
si ludens ad tempus ^ se juvenilis exerceat iudustria ; 
nihil, quod memoriae inculcari propter posteriores ap- 
plicatioues oporteat; ad quas> quod illa. fortetheore^ 
mata 0|fnnia praestare possent^ id sola Elementorum 
propofiiUo qu^rta satis praestat. » . , r. 

^ 82. 

Sed in hac ipsa propositione quarta, restat exer- 
citii. gratia^j ut enuntiationis variatiooem aUquam ex- 
periamur : quod cum ad Qaput Imum pertinuisse vi* 
d^atur^ buc rcjicere nialuimus, ubi^ quid in hls va- 
riatiohibus spectetur, . prius fuisset expositum. /. 

dtaque^ omissa in hypothesi voce trianguli, 
si dicamus rectas B A , A C facientes angulum, . J^' 
et iis aequales duas akeras ED» DF, ^eraiii; 
alteri,. .et , aequakm facientes angulum ; rectkm fi C 
cam, quac priorum. et EF eam, quae posteriorunEi 
extrema jmigit^ angulQS' A B C^ £ Feoa^ quos.mcN 
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io dictaiS'ioum, duabus aequalibu$ faciunt-, simititerque 
^ligulo3 A C B^ F E; ubi et trianguU ipsa A B C, 
JDEF dicere possuinus spatia, quae eaedem B C> 
.JEJ^, una cun\ prioribu^, altera Qum posterioribus 
jpomprchendant : fiet 

\. Enuntiatip yariata propqsitionis quartae 
.EljBmeqiJbocum; Si duabus rectis anguhmi facientibus 
«aliae. duae:r£jctae, raltera alteri, aequ^Ies. sint, et ae* 
•qualon;i compr«hindant angylum ; recta ca , qtiae prio- 
j:umi^»iBt e^5 quae posterjorum- extrema jungit , - inter 
aeftequalc^ erunt, etxiim utrislibet aequalibus' aequa- 
les facient: angi^os ; et spatia;, quae illa cum prioribus, 
hacc cum posterioribus xomprehendit, aequalia 6runt. 

Jdem paullo aliter: S} angulus angulo aequa- 
lis sit, et crura unius cruribus altcrius, alterum ' altcri, 
aequalia: quae extrema craruni jungunt rectae,'acqua- 
les erunt, et aeqUalia terminabunt triapgula, et cura 
utrisvis cruribu§ acqualibtts jaequalea facieiit angulos. 

.■;......, ..§• 84,.. . ,;,.■' 

:. ^ . Vel 91 dicamus rectam B C ineidentem in 

• /^' duas angujuni facientes et cum HJs comprehen- 

dehteii^' spatinm, et ab iis abscindentem rectas 

AB, A C*, «et «imiliter Tectam EF incidehtem in 

duas alias, et ^b iii^ abscindenten; rectas P £^, P F; 

erit haec 

AM^ciunti^tio prq.p, 4tae; 8i duabus rectis 
lihds J angulum facientibu^ et recta linea in i|)sas in- 
ctdente ' compT^endatur spatium; et duabi^a aliis re- 
etis angulum prlori aequ^knt lacientibus et in easdem 
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iqcidente jecta compreheiidatur aliud spatium \ sint^ 
que eae, quas prior mcidens a prioribus, iis, quas 
posterior in^idens a postenoribus abscindit/duae dm^ 
1)usy altera alt^ii, aequales; ^^rit let prior incidens po* ^ 
steriori^ iocidenti aequalis , et prius sj>atium posteriori 
aequale , et anguli y quibus duae kicidentes ad, absois- 
sas utraslibet' aequales inclinantur^ aequales* 

§.85. . j. . . . . 

Aut si primo rectas B C et E F conclpiamus, qui- 
bus in ^ipsarum extremis insistant rectae concurrentes 
B A , A C ct lE D , D F : reliquis convenienter deno- 
minatis , erit ' 

Alia ejusdem 4tae enuntiatio: Si utrique 
duarum rectarum in ipsius extremis insistan|: duae re- 
ctae in puncto concurrentes ^^ et sint duae,^ quae uni| 

• du^bus, quae alteri ipsarum insistunt, altera alteri^ 
^aequales, et aequalem comprchendant angulum: erunt 

et duae rejtae, quibus insistunt, inter se aequales, et 
spatia, quae cum insistentibus continent, aequalia; 
ct insistentium utraelibct aequales aequaliter ad ipsas 
inclinatae crunt. 

_ T §. 86. ' 

Idem rursus paullo aliter et fbrma ne- . 
gativa: Si super exposita recta in ipsius extriemis 
constitutae duae rectae lineae in alio puncto coeant 
et faeiant angulum; et super alia exposita recta in 
ejus cxtremis constitutae duae rectae , dua^s priori- 
bus, altera ^ltexi, aequales, item in aliquo puncto 
coeaint, et ibi faciant angulum: hon poterit posterior 

• angulus pripri angiilo 1 aequalis esse aliter , quin et 
posferior exposita priori expositae, aequalis sit. 
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■"'■■ ' . - ' ' "•• •^$:"8r;- 

• Si iii triangulo di^psmintur^ duo lateira et basi$ ; 
is^anguius, quem later^d compreheWunt, dioittir et 
aiigulus ad verticem; reliqui vera an^uli ad. ha^int 
HiuG pro ultimo coqsequenfce •> 

A}ia euuntiatio: Si duo triangula et anguluin 
angulo, qiii ad vertices ^xmt^ et latera lateribus, duo 
duobus, alterum alteri, aequalia habeant; angulos 
qupque ad basin.j alterum alteri, aequale^ habefcunt;^ 
eo^ quidem, cjui aequalibus lateribus ppponui^tur. 

Pos3unt et duo casus distingui, quandp duo triaur 
gula aequicrura sunt (sio ut latera inter se aequalia 
habeant), et qyando non. Et si quidem priusi e^unt 
i}on taiitum angulus A B C angulo D E f , et apgulus 
A C B. angulp DFE aequales; sed pari ration^ 
etiaipL angulus A B C ^ngulo D F EJ^ et angulus 
A C B angulo D E F. H}nc in ipsa propoaitibne duo 
§tatim casus discerhi possunt sic: 

Triaugulorum duorum angulum angulo, qui est 
ad yerticem, et latera duoduobus, alterum alteri, 
aequalia habentium/ sl quidem aequalia sunt illa late- 
ra in sjngulis tiiangulis, erunt et' anguli, qui ad ba« 
3in, uterque utrique aequales. Si vero inaequalia 
sint illa latera in singulis triangulis: Kabebimt angur. 
lum ad basin angulo ad basin aequalem tum euin^, > 
^ui mzujori lateri, tum eum, qui minori opponitur. 
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In hoo Capitc conaMeraWmus: .py)x»Q^ di|Q , Jl^ci^Pf ula, 
qijae hi^beant. cpndltjppes ppopfl^tipnis ^ ^rUe^i sio, 
pp^ita, u^ , lattts uniqs . et. ipsi :,^<juale ^ latii^^.jijteri^ai 
in eacjem reQta,.lin?a iac^ant;. itja,^uidem=, \^t %i^>n 
directuro sint sihi inviceni (Theor, L.^,, aut Ht^egm^n- 
tiim cqmmunqbabeaftt (Theor. 11,)^ aut ut,a|)f^j^^ in-^ 
riGem &€juncta: sint (Theor, 111.)..^:. . vr, o. 

I)einde gicpasita,, ut has.isj,ijn|^a et ha^ aUeriii$ 
trianguli (intelligendo hanc denomination^l^l s^nsu. ip^^ 
sius prop, 4t^e) in p^^tr^ liBca. recta jaceant; et rur-. 
sus ^ut in directi^ (Theorj IV,); . aut segnaentum 
cpip^riune h^be^ (Th^or, V|)j, aut ^AJunct^ sint 

(Th^or. VI,)- ^ ; \ ;.;. 

Tum sic posita., ut latus unius; et latus alberiusi 
tnan|piUi> diversum quiden^ ab cq^ quod illi aequalc po-> 



Digitized byCjOOQlC 



74 C!^^- ///• ^^ TJieoremate primo Elem^ntorum^ 

nitur, in recta linea sita sint; et aut e communi extre- 
jno secundum eandem directioneio protendantur (Theor. 
VIL). autindirectumsibiinvicem.jaceant(Theor. VIII.); 
aut unum sit sogmentum alterius , duobus hiyus pun- 
ctis intermediis interceptum (Theor. IX.); aut ut stg^ 
mentum commune habeant. (Theor. X,)\ aut ut se- 
juncta sint (Thcor. XIi^ c , ^ , 

Postea sic posita, ut latus unius ct feasis alterius 
trianguli in eadem linea recta^ sint ; et aut in directum 
sita siiit (Theor. Xll.7^ "aut e communi extrerao se- 
cundum' ^andem djrectionem protendantur (Theor. 
XlH-^iv.j^ Ws^^ejuncta^in^ {^Viok ivl). 

Denique sic posita , ut nihil praeter unum punctum 
commune hibeant, curadjacfeahT'3uo anguli, qui ae- 
quales ponuntur; autetiamalii (Theor. X VIX — XXI V.). 

' §.90. 

. ^ 'Thet)r.'^r.* Siduotrfangulabasim basiaequalemetiri 
directura^sitatn hitoi^attt^ Sive ad easdem, sive ad diver-» 
s&s' basiuih' ^irtes 'constrtuta ; et latiis altcrutrum cum 
mgiAd 'iti bslsin Jpii^^ adjacente,- later?- alterutri item 
cum angiilo ad basin ipsi a^jacente aequale habeant; 
habeburif^ et rdiquum latus reiiquo aequale > et ipsa in- 
ter Se aegualia eruntvet rehquum ad basin anguUim' 
reliquo , et angulum'*ad verticem' angulo ad verticem 
st^cjualem hsibebtmt:* 

Habeant' trianguk A B C, B P E basin A B 

■''''^* basi BD''aequalem et in directum sitam, et latus 

cum angulo ad basiri at^fafcente aequale lateri 

item cum angulo ad basin ipsi adjacente. Sumi 

autfcm poterit aut latus adjacens uni extremorum pun- 

ctorum totius A D, A vel Ei, et latus a^jacens ptiti- 
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cto intermcdio et cottuniini B; auf latera utriqnc 'pun-i 
ctorum cxtreTnoriiitf A-e^D-acjja^entltyaut latcra«dwa 
puni^to cbmmum et intertnedio B adjac^ntiaj •^'«uyt 
casus tres. ' ^ ' ♦ '^ - *. : 
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§. 91, 

Casus I, Sit igitur prae.ter basin AB basi BD 
aequalem, primo, latus ACaequale iateri BE, et angu- 
lusrBAC augulo DB.E aefqpaalis. Eril^et reliquum |a- 
tus' B C aequale reliquo DE,'-et trian^UlUm^^AfB^ 
a^qiiale triangulo B D E, et angiilus ad verticem 
ACB acquaiis angulo ad vertidem B E- D,: etaiigulus 
ABG angulo BDfc^' ' '. * ' ^* '- ^ 

Hifc casus sSc eritmtiari poteritv Si duo^triangtdaba*. 
sin basi contiguam et aequalem,* el' ii eadem 'linea 
recta sitam habeant, sive ad easdem sivie ad ditersasf 
'illius lineae rectae paif te» -con^tftula siht; et habearit 
latus lateri aequale', er'^d basirt a^^^^lite^ mctinaium, 
quorum ^hum in uno Hfius recticextfewio*, iiterUnf^ 
in commuBlt- duaruni basium termiiiolermihetur: M-? 
bebimt ct reliquuih' ktus reliquO ' fateri- aeqtiale '-et' 
aequali^ ad b^siri anguld iriclinatun?, ct ipsa inter' sfe^ 
ertmt aequalia, ct anguhim ad verticem afngulo adVcr-^ 
ticem 'aequalem "^habebunt; 

. ^ - ., ^; -S2. , . 

Velisl virectae ^tlidui-tfefi-minatae duae rectae, sive 
ad easdem, sive ad diversas illius partes^', 'uha m uno' 
ipsius ex;tremo, alter^ in»punQtQ, in quo illa bifariam 
secta est, insistant, inter' se aequales, ct facicnte» 
angulum angulo aequftlcm,'quem altera Gum'~altcro il- 
lius rectae^egmtolo' faciunt: quae a tcrmino prioris 
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upisidteiitjs ad^.punctum hisdqljpfli^,. «t a termino> po^ 
ab£jiriaits in9uit9»tii9 ^a^' alCferius^ 9jeg^^nti extremum 
jaofgun^ur rectae:* ioter 3e aeqw^Ie^ eruiit, et aequalia 
terminabunt twangula, et tam cum duobus insistenti- 
bus t quam Cum duobus segmentis aequales facient 
Hugulos. ' 

^.tf ; . Cia^us II. Sil iajm? Br^etcrquam quod bar 
^'^'i^sis A B>. basi B.D,aequalis es,t., latus A O aequa- 
'Me lat^ri D E,- ^t angjilus B AC .angulo B D.E. 
Eri.fc*et Teliqu?im Jatus ^ C Mqiuale, reliquo Uteri-B^,. 
^t triangulum A B C triangulo B D E aequale, et an- 
g^hi$. ad' baaip :t^|iQuus. A B C reliquo D B E aeqi^alis, 
^t angulus ,a(Jn verticem A C B^ a^gulo a4., verticemt' 
38, E D ftequali^K, ::;:/ . • S. • ' : r. '• ••-- '^^ ^ ' 

H r,,fii^, casus.fit Sfic <{nuntiari.poterit: 
.. Si duo tra^ngula basim basi: contiguam et aequa* 
fem, Cit in tci^de^i. linea recita sita«i babeanfcj sive ad 
easdem , ^ive ad . diversas illiua rjectae liueae partef 
OQUstituta sii|t> :hab.eant autem etrlatus lateri aequale, 
6t.a4 b^sifi ^equali^er inciinatum, quod uno et altero 
ilUu^ rectae es;tremo terminatur ; habebunt et reliquwm, 
latus reliquo lateri aequale, jqup(Jeodera punojliP iftliufe 
rectae intermedio, et utrique basi communi, termi- 
natur, et aequali ad basin angulo terminatum; ct ipsa 
]{iter se erunt aequalia , et a^plum angulp, ; quem i;)a- 
«^s ^ubteu^unt;^ aequalem babebunt 

Vel si rectae alicui terminatae in ipsius extremi^, 
sive ad easdem ^ve a^ diversas part^s, insistant re- 
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otae aequales sub angulis aequalibi^svet ab harum ter» 
muiis ad punctum^ iuquo prior.reota bifariaiii secta est^ 
ducantur rectae lineae: eae intcir se acquale^ erunt^ 
et aequalia terminabunt. triangularv. «t aequaliter tum 
ad priori^ra rectam, tum ad insistentesJncUnatae erunt* 

Si autem insistentium una occurrat alteri in ip« 
dius extremo; ipsa quoque in illo extreroo ter« .. 
minabitur. Et si. una occurrat alteri in puncto '^ 
inter ipsius extrema intermedio; ipsam secabit. * 
JHoo ex £1. l^ 6. consequitur. 

$ 95. 

Casus III. Sit jam praeter basin A B basi ^ ' 
B D acqualem , latus B C aequale lateri 3 E et ^^' 
angulus AB C angulo D B £. Erit et reliquum ' 
latus C A reliquo . £ D aequale , et triangulum G A B 
triangulo EDB et angulus ad basin reiiquus CAB 
reliquo £ D B aequalis^ et angulus ad verticem C an«^ 
gulo ad verticem £ aequalis. 

Hic casus separatim sic enuntiabitur: 

Si duo triangula basin basi contiguam et aequSi'* 
em habeant et in eadem recta linea sitam, sive ad^ 
easdem sive ad diversas htyus rectae partes constitu* 
ta ; et habeant latus lateri aequale et aequaliter ad ba» 
sin inclinatum, quod tetminatur puneto, in quobases se 
invicem tangunt: habebunt et reliquum latus reliquo 
aequale, quae nempe in extremis dictae rectae t^rmi^ 
nantur, et aequali ad basin angulo inclinatumy el^ 
ipsa triangula erunt aequalia, et angulos ad verticea in- 
viceln aequales habebunt. 

§• 96. 

Tel si a puncto, in quo recta aliqua terminati^ 
bifariam secta est^ duae aequales rectae^ ad, easdeni 
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aut divems ipsius partes, eductaesint, faciente« an- 
guliim angula.-aiipialem, qucm alterutra cum- alter- 
vtxo segmenfo faoitnrectae ab karum terminis ad di* 
fitorum segmeotjoruifi .extreitia .ductae inter se aeqfua^ 
l^^erunt^ et aequalia termiiiabunt triangula, ^taequa* 
lihus.anguiis tam^rad segmeitta dicta, quam ad> ipsas 
eductas indinatae erunL^ 



- - ^ . S. 97. ^ 

Theor. II, Si duo trlangula basin basi aequalem 
ct in eadem recta linea sitam habeant, sic ut segmen- 
tum* aliquod illius rectae sit utiuque^basi commune; 
sive ad easdem, sive ad diversas. illius reotae hneae 
partesk constituta siat; habeant autem et latus alter- 
Utrum lateri altexutri aequale, et angulum angulo ae- 
qualemj quo utrumque iliud latus ad basin inclinatur: 
habebunt et reliquum latus reliqiio lateri acquale, ^t 
ipsa triangula erunt aequalia, et reliquum ad basin 
angvtlumreliqup^ ^equalem habebunt, et angulum ad 
-verticem angulo ad v.erticem aequalem. 

Habeant triangula A B C, D E F tases AB, 

'^* D E aequales et in eadem recta linea, sic ut 

^^ segmentum cjus DB sit utrique basi commune, 

et sint aut ad easdem, aut ad divcfrsas illius rectae 

partes constituta; et habeant alterutrum latus, A C vel 

B C alterutri lateri D F vel E t aequale , et angulum ^ 

angulo aequalem, quo utrum^ue illud latus ad basin 

inclinatur. guoniam autem puncta A, E sunt termi^ 

ni basium exteriores, puncta B D termini basium in- 

teriores: erit aut latus lateri aequale, quorum unum - 

fVKteriori, alterum interioi:i termino a^jacet; aut ^uo- 
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rum utrumque termino exteripri a^jacet^ aut quorum 
utjrum.que terminointericJri acjjacit.^ 

Cas. -L Sit ergo pfimoi practer basin AB 
basi D E aequalemj ut jam' diximW, latus A C ^v^* 
exteriori termino A a^jacensaeqliale lateri dF * 
interiori termino D a^jacenti, et anguluS B Acfangulo 
E D F aequalis. Erlt etiam reliquum latus B C aequa- 
le reliquo E F» et triangulum A CB triangulo D F E 
aequale, ct reliquus ad basin angulus ABC reliquo 
D £ F 'aequalis, et ad yerticem C aiigulus angulo ad 
Verticerii F aequalis. 

§. 99. 

Ca^. TT. Sit latus A C a^jacens termino cx- 
teriori A aeqyale lateri E F acyacenti alteri ter-* '^* 
niino exteriori E-, ct angulus BAC angulo DEF * * 
aequalis* Erit et reliquum latus B C feliquo D F ac^- 
qualcy et triangulum A C B triangulo D F E aequale, 
ct reliquus ad basin angulus A B C reliquo E D F 
aequalis, et angulus ad yerticem C angulo ad ver- 
ticem F. ^ , 

§. 100. 

Cas. III. Sit latus B C termino uni ex in- 
tcrioribus B adjacens aequale lateri D F termino '^' 
reliquo interiori acyaoens ^ et angulus A B C 
angulo EDF aequalis. Erit et reliquum latus AC- 
reJiquo E F aequale , et triaugulum A C B triangulo 
DFE aequale, et reiiquus ad basin angulus B A C 
reliquo D E F aequalis, et angulus vad verticem C an- 
«gulo ad verticenvF aequalis. 
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Theoi*. 111. Si tiuo triaiigtila baiin ba^i ae^ualeiti 
et in eadem i^ecta linea sitam habeant , sic ut inter 
duad bases jaceat seg«ientum illius rectae.neutri basi 
commu^ie^ sive ad easdemj sive ad diversas iUius re- 
ctae lineae partes constituta sint illa triangula^ ha* 
beant, aut^m et latus alterutrum lateri alterutrr aequa-* 
le, et. a^gulun^^ angulq ^equalem, quo utrumque illud 
latus ad basin inciinatur : habebunt etidin r^liquum la^ 
tus reliquQJateri aequale, et ipsa triangula erunt ac-* 
qualia, et rehmium ad basin angulum reliquo^ et an- 
gulum ad verticem angulo ad verticem deqUalent 
habebunt. 

fiabeant triaiigula ABC, DEP bases ^B^ 

l^' D E a^quale^ et in eadem recta.Iinea A E, s\t 

^ ut injter ipsas jaceal segmeiitum illius jrectac 11*- 

^eae B D neutri basi commuae ^ sive ad easdem 

sive ad diversas rectae A £ partes constituta sint iUa 

iriangula ; et habeant altet*utrum latus A C vel B C 

alterutri lateri DF yel E F aequalc, et angulum an- 

gulo aeqtialemr quo utrumque iUud latus ad basin suam 

incUnatur. ^uoniam autem puncta A, E sunt exte- 

riores , puncta B , D interiores basium terinini : sUmi 

potest aut latus lateri ae^uale esse, quorum Unum ex* 

teriori, alterum interiori terinitto adjacet-, aut utrura* 

qUe exteriori, aut utrumque interiori at^^cens: und^ 

tres existunt casus* 

\. 102. 
Ga^ 1. Sit ergo primo, tjraetei* basiii A B 
f^^' basi D E acqualem, latus A C exteriori termino 
^ * * A adjacens aequale lateri D F interiori termino 
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D ac^acenti. £t reliqua in hoc casu^ ut et in , 

reliquis casibus^ manent ut §. 98. ss« ^d Fig. ^' 
38^ a. b.. 

$. 103. 

Fossupt auteiu Propositiones Theor^ I. II. III. 

hac quoque enuntiatione comprehendi \ 

Si £ld expositam rectam aliquam e duobus punctis 
eiKtra ipsam sumtis (sive ad easdem, sive ad diversas 
expositae partes sumta siitt) ductae duae rectae et in« 
ter se aequales sint, et angulum angulo aequalem fa« 
ciant^ quem cum exposita comprehendunt ad partes 
alterutras \ et ex iisdem duobus ^unctis ^liae duae du- 
cantur rectae, quae ab exposita recta segmenta ab- 
scindant aequalia adljacentia prioribus ductis ad partes 
angulorjuih aequalium: erunt et posteriores ductae in* 
ter se aequales^ et aequalia terminabunt spatia, et 
cum pripribus ductis aequalem comprehendent angu- 
him, et ad expositam ipsam aequali inclinabuntur an» 
gulo ad partes prioris ductae. 

$. 104. 

Item: Si iii exppsita recta dup segmenta sumt^ 
sint aequalia, duobus sumtis punctis adiacentia, et t± 
iisdem punctis eductae sint (sive ad easdem, sive ad 
diversas expositae rectae partes) rectae aequales et 
aequalibuS dngulis ad dict^t segmenta inclinatae : eruni 
et rectae, quae ^egmentorum sumtorum extrema cum 
eductarum rectarum terminis jungunt^ hiter se aequa-. 
les, et aequalia terminabunt spatia, et.tam ad^ duas 
eductas^/quam ad duo sumta segmenta aequaliter in** 
clinatae erimt» . • , 

r ,' . 
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Theor. IV! Si duo triangula basin Da*si iii cliri^- 
ctum sitam habeant. et duo latera duobus lateribus, 
alterum altqri, aequalia, et angulum angulo' aequ^em, 
qui est ad yerticem (seii basi ,^ubtenditurV, sivje .ad 
easdem, sive ad diversas rectae, in qua oases sunt^" 
partes constituta sint illa trianfeula : liiibebunt^iet basiii 
basi aequalem, et ipsa inter se aequalia^eruiit; et bi- 
na latera aequalia aequalibus ad bases arigulis incli- 
nabuntur., * 

lj(abea.nt trianKula A B C/ D C E basin B C 

^* basi CE in. directum sitamj sive ad easdemj si- 

a.k ^^ ^^ diversas rectae BE partes constituta^ et 

habeant alterutrum latus A B Vel A t3 alterutri 

t) C vel D E aequale, et reliquum quoqiie latus reli- 

quo aequale ; et angulum B A C angulo C D £ aequa- 

lem, qui sunt anguli &dverticesA, D, seu subtenduntur 

ba'sibus B C,. C E. Cum aulem basium tcrminji B, fi 

sint exteriores , terminus C interjor et comm.um;^ utri- 

que basif sumi potest aiit latera exterioribus" terminis 

B, E adjacentia lateribus, qiiae interiori termino C 

adjacent, altera alteris aequalia esse, latus qiiidem 

A B lateri D C, latus verb b E lateri A c!:^ aut later;a, 

quac exterioribus terminis adjacent, inter se aequalia 

^esstj et quae interiori terjnino adjacentj item aequa- 

lia, nempe latus A B lateri DE, et latus A C lateri 

D C : qui siint casus duo. 

^ . Cas. I. Sit ergo praeter reliqua, qiiae su- 

^'^* pra dicta sunt, latus AB literi DC, et latus 

'^' A C lateri D £ aequale. Erit et ba$is B C basi 
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C EacqualiS; et triangulum A B C triangulo C l) E* et 
angulus A B C angulo: DC^E, et aagutus ACb 
angulo I> E C; qui quidem sunt anguli^ quibm aequa« 
lia latera ad bases inclinantuft :>>•:: -j r^;:.» ; . 

■^: . ^ - .„J ;• iM h .i ^ , . 

§. 10/. 

• Cas. IL Sit jam praetef areliquaj quaia?8u-* •. * 
pvdL dicta sunt, latus AB lateii'D£, eb ktus . J^^' 
A C latori D C aequale* Erit ct basis» B C iiasi ^. ^ . 
6 E aequalis^. et «triangulum AB C ftriangiilo • 7 
© CE.5 et ^gulus A B C angtrio 'D E C/' anguius A CB 
angulo DCE: qui sunt bini anguli^ quibiis.bina ae« 
qualia iatera ad basin inclinantur. 

' ;§. 108- . . -. ^ 

Hic posterior casus sic» quoque potest iCnuBtiari: 
Si e duobus punctis ad easdem aiat dirersaa partes.ir^ 
otae terminatae sitis ad duo^iedus extrema {tx ahero 
nempe puncto ad alterum eKtremum) et ajdr-Miud pujv 
ctum in ipsa siimtum binae rectae «dudibersi&t, qtia- 
rum tam duae priores , quam duae posteriores intei* 
se aequales sint, et priore^ cum posterjbribuSf aequa- 
les comprehendant angulos: reeta illa termilnata in 
sumto puncto bifariam sectaerit, ct quae ejus segmen- 
tis insistunt triangula a binis ductis termiriata, aequa- 
lia erunt, et tam duae priores, quam duae posteriores 
ductae aequaliter ad duo segmenta inclinabuntur. 

. g. 109- / 

Prior autem Casus sic: 

Si e puncto.aliquo extra rectam terminatam sum^ 
to ad unum ' ipsiiis extr^mum et ad punctum in- 

- : 7* 
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termedium in ip3a sumtum ductae duae rectae, dua-* 
bus^ ex ali6 puncto , sive ad easdem sive ad diver^as 
partes sumtQ, ad idem punctum int^rmedium et ad 
reliquum extremum ductis tectis aequales sint^ altera 
alteri, ducta nempe ad extremum ex utrovis pimcto 
ductac ad intermedium ex reliquo puncto: erit recta 
terminata in. illo puncto intermedio bifariam secta , et 
tri^ngula duobus segnrentis insistcntia aequalia erunt, 
et apgiiilus, q^uem rectaex utrovis puncto ad extrlN. 
mum duct£| cum uno segmento facit , aequalis erit an- 
gulo, qUem rectai tix altero punisto isid intermediutii 
pHnctum 4u€^a cum reliquo segmento facit. 

%. 110. 

Theor. V. Si duo triangula bases quidem in ca- 
dem recta linea sic sitas habeant^ ut sit ipsis ejus re« 
ctae segmentum commune^ sive ipsa ad easdem, 
sive ad div^rsas iUius rectae part^s con^tituta 
sint^ latera autem duo duobus aequalia habeant, 
. alCerum alteri^ et angulum angulo aequalem, qui 
basi opponitur: habebunt et basin basi aequalem, 
et ipsa triangulya erunt aequalia^ et anguli ad bases, 
alter alteri, aequaies erunt, ii, quibus aequalia latera 
ad bases inclinantur. 

Habeant triangula ABC, DEF bases BC, 
/^* E F in eadem linea re6ta, ciuus ipsa aut ad 
easdem aut ad diversas partes constituta sint, 
et sit basibus segmentum E C commune; l^abeant au- 
tem alterutrum latcrum B A, A C alterutri laterum 
EO, Dt^ aequale, et re^iquum I^tus reliqvio aequale-, 
et arigulos quoque^ qui baslbus opponuiitur ad A, D, 
aeqiiales. Cum autem ternllm basium duo B et F sint 
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cxteriorea, duo E et C interiores; surai pSbtest,. aut 
bina latera exterioribus termiiiis adjaoentia binis late^ 
ribus, quae interioribus terminis adjacent. aequalia es&e^ 
latus quidem B A aeqUal^ ED, latus auteb D F ae- 
quale AC*: aut latera inter se aequajia esse. tam ea,; 
quae duobus exterloribus, quam quiie duobus interiori-» 
bus terminis adjacent; nempe B A aequale FD, et 
A C aequale D £: qui sunt Casus duo« 



ms ceteris supra 



Cas. T Sit ergo, ms^iientibiis ceteris supra 
dictis, primo quidem latus BA aequale lateri ^^^^' 
ED, et latus AC aequale lateri D F. Erit et 
basis BC basi £ F aequalis, et triangulum ABC tri- 
anguld DEF aequale, et angulus ABC ang^ulo DEF 
aequalis, quibus aequalia latera AB, D£ ad bases in« 
clihanturj itemque angulus ACB angulo DFE ^equa- 
lis, quibus aequalialatera AC, D F ad bases inclinantur. 

$. 112. 

Cas. II. Sit secundo, manentibus ceteris 
supra dictis, latus B A lateri Fd, et latus AC '^' 
lateri D £ aequale. Erit b^sis B C basi £ F ae- ^ * 
qualis, et triahgulum ABC triangulo DEF ae- 
quale, et angulus A B C angulo D F E a^qualis, qui- 
bus aequalia latera AB, DF ad basin inclinantur^ pa- 
riterque angulus ACB angUlo DEF. 

. $. 113. 

Theor. VT. Si duo triangula bases quidem in ea- 
dem recta linea sitas habeant, sic ut inter ipsas in- 
terjaceat segmentum illius rectae neutri basi commu- 
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,ne] sivle ad easdem, sive ad diversas illitis rectae 
partes' constituta sinty latera autem duo duobus aequa-» 
lia habeant, alterum alteri,^ et angulum angulo aequa- 
lem, qiii est ad verticem : habebunt et basin basi aequa^ 
lem .et ipsa triangula erunt aequali^, et anguli, quibus 
aequalia latera ad bases inclinantur^ aequales erunt. 

' Habiiant triangul^ A B C, DEF bases B C^ 

-^'5^' E F in eadem recta linea , cujus ipsa ad easderh 

' aut diversas partes constituta sint^ et inter ipsas 

>j^ ! int^rjaccat illius rectae segmenlum CE, neutri 

basi commune^ et habeant alterutrum laterum 

B A, A C aUerutri E D, 'D F aequale, et anguium ad 

verticem A anguio ad verticem D acqualem. Casuum 

autem distinctio et reliqua explanatio eadem erit qiiae 

Prop. praec, 

§. If4, 
jilia enuntiatio. 

guae tribus praecedentibus Propp. (Theor. IV, y, 
VI.) continentur, sequenti quoquc comprehendentur 
cnuntiatione. 

Si duae rcctae eX uno puncto exeuntes ct in eo fa- 
cientes anguium, et duae aliaeex alio puncto exeuntes, 
duabus prioribus, altera alteri, iaequales, et aequalem 
ptiori angulo facientes angulum , extrcmis suis tangant 
eandern expositam rectam (sive ad easdem, sive ad 
diyersas illius rectae partes sita sint iila duo puncta) : 
aequalia erunt expositae rectae segmenta intercepta a 
duabus prioribus et a duabus posterioribus, et aequa* 
lia spatia ab utri^que contenta^ et aequales* anguli^ 
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jquibus binae utrarumque aequales «d . ^xpositam re* 
ctam «inclinantur 9 ii scilicet^ qui sunt ad partes reli- 
quarum binarum aequalium, 

$.115. 

Vel si ad expoisitanDireclam infinitam e duobus 
punctis e:!&tra ipsam sumtis, sive. ad eiisdem sive ad 
diversas ejus partes aitiS|, binae rectae . ductae sint, 
quarum duae ex uno puncto ductae duabus ex altero 
punctO' dttctis , altera alterirt sint aequalesy et aequa- 
lem comprehendant angulum: duae priores et duae 
posteripres acqualia intepcipient expositae rectae seg- 
menta, et aequalia continebunt spatia, et utraelibet 
aequales ductae aequaliter ad expOj^itam inclinatae 
erunt ad partes reliquarum ductarum* 

% 115, 

Vel si alicui expositae rectae infinitae in duobus 
€jus punctis insistant rectae aequales, et ab earum ex- 
, tremis-aliae duae rectae ad expositam demissde cum prio* 
ribus aequalem comprehendant angulum, et ipsae quo- 
que inter sie aequales sint: insistentes cum demissis 
aequalia intercipient rectae expositae segment^, et 
aequalia continebunt spatia, et tam insistentes quam 
demissae aequalibus ad expositam angulis iis. qui sunt 
ad partes alternarum ex ipsis / inclinatae erunt 

§• 117. 

Theor. VII. Si rectae alicui terminatae in puncto 
utcumque sectae, ad easdem vel ad diversas partes, 
consti^uantur duae rectae, una in altie.rutro rectae ex- 
tremo^ aequalis^ sumto alterutri ipsiu& segmentOi alte» 
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ra in alterutro sumti segmenti extrefaio aecpialis toti 
rectae , sub aequalibus angulis j eo quem prior cum 
recta initio dicta, et que^ posterlor cum segmento 
Bxan^o facit: rectae duae, quae a priori^ constitutae 
termino ad reliquum totius rectae extremum, quaeque a 
posterio|*is constitutae termino ad reliquum sumti seg- 
, menli extremum ducuntur, inter se aequales erunt, 
et aequalia terminabunt triangula , et aequales facient 
angulos, tum quem tota recta, quemque constituta 
posterior subtendunt^ tum quem segmentum sumtum, 
quemque.constituta prior subtendunt. 

Sit recta terminata AB in puncto C utcum. 

J^* que sfBcta, et ejus seginentum AC: et rectae 

^__'^ quidem A B sumatur aut cxtremum A aut extre- 

mum B y segmenti vero A C sumatur aut ex- 

tremum A aut extremum C. 

$. 118. 

C21S. I. Si rectae AB extremum A, et seg" 
^^' menti A C item extremum A sumatur, et in re- 
' ctae AB «xtremo A constituatur AD aequ^Iis 
segmento A C: in segmenti AC extremo eodem pun- 
cto A constituta primo recta sub angulo isti aequali 
ad easdem partes, hoc est, eodei;n, secundum rectam 
AD cadet; sitque A£ aequalis A B. Junctae igitur 
1) B et EC aequales erunt, et terminabunt triangula 
A D B , A E C aequalia, et facient angulum A D B an- 
gulo A C E aequalem, quois subtendunt recta A B et 
constituta posterior AE; et angulum AEC angulo 
ABD aequalem, quos subtendunt segme&tum AC et 
coustituta prior A D. 
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Si vero AD prior constituatur ut ante» et akera 
A£ eonstituatur ad alteras partes, sub angulo CAE 
aequali an^o B A D , et aequalis toti A B : junctae 
DB^ £C rdctae erunt rUrlus aeqiiales^ et reliqu^ 
ut prius. 

§. 119. 

Cas. II. Stimatur rectae AB extremum A, 

* Pia 

et segmenti AC extrenmm C, et constitutae ^' . 

sint sub angulis aequalibus BAD, A C £, si-< 
ve ad easdem sive ad diversas partes, A D quidem 
aequalis A C^ C £ vero aequalis A B : junctae D B, 
£ A aequales etunt^ et terminabunt trianguk A D B, 
A £ C aequ^Iia, et facient angulum A D B angulo. 
C A iB; et angulum A £ C angulo A B D aequales* 

$; 120. 

Cas. III. SumaUir reotae A B extremum 
B, segmenti AC extremum A; et constitutae ^^' 
jint $ub angulis aequalibus A B D^ C A £^ sive ^ 
ad easdem sive ad diversas . partes, B D quidem ae- ' 
qualis A C, A E vero aequalis A Bt junctae rectae 
D A, £C erunt aequdes, et terminabunt triangul^ 
A D B, A £ C aequalia ^ et facient angulum A D B 
angulo A C E^ et angulum A £ C angulo B A D 
aequales;> 

$. 121. 

Cas. tV. Sumatur rectae AB e.xtremum B, 
^egmenti A C extremum C; et constitutae sint f^^*^ 
snb angulis aequalibus ABD, AC£, sive ad * *- 
easdem sive ad diversas partes, BD aequalis AC, 
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et G E aefualisiAJB. Juactae D A, Ec aequales 
^riftnt, et tennin^iuit triangtila. A D B^ A £ C aequ»» 
liafQiet faclenLanguhim A D B angulo C.AE| et an« 
gulutn < A £ vG ani^o B A D a^fualeni. 

$. 122. 

Tiheor. VITT. Si sit aliqua rccta cxposita, ct alia 
ipsi in directniTi adjecta; et sub t aequafilHis ad ipsa^ 
aAgulis ad tiasdem vcl.diveraasjpartes constitutae sint 
duae rectae, una quideili in alterutro expasitae extre- 
mp^ aequalis adiiectae;^ altcra autem in alterutro ad* 
jcctae extrcmo,. aequalis expositae ; rectacy quae a ter- 
jDino prjioris 'con^titutae ad. reliquum expositae extre- ^ 
jnmn, quaeque a termino posteriori^ constitutae ad rc- 
liquum, a4jectae exttemum duelintur, aequales erunt, 
et aequalia terminabunt triangula, et aequales facient 
angulos angulis eum, qui exposita, ei, qui constituta 
posteriori subtenditur , et eum, qui adijecta^^ ei^ qui^ 
consUtuta priori subtenditur. 

Sit recta e5Lposita A B, et ci in directum 
J^' adjecta B Cj et sumatur expositae AB extrc^ 
*^_'^ mum A aut B, itemque a4jectae BC extremum 
B aut C- Fient Casu^ quatuor sequentes. 

Cas. I. Sumatur exposjtae A B axtremHni 
'^' A, et a^jectae B C extremum B. Igitur in A et 
' * 3 constitutae sint ad easdem vel diversas par* 
tes, sub angulis B A D . >C B £ aequalibus ^ A D qui- 
dem aequalia B C , B E vero acqualis B A. Junctae 
rcctae D B^E C aequales erunt. et terminabunt trian- 
gula. ADB^ B£C aequaliai et facient angulum ADB 
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angulo B C E; et anguluni B E C angulo A B D aequa- 
lem y quorum pempe illi exposita A B et constituta 
posteriori B E, hi adjecta BC et constituta priori AD 
subtendiintiur, j 

§. 124. 

Cas. IT. Sumatur expositae A B cxuremum 

A, et adjectae BC extremum C, et ipsis ad^' 
easdem aut diversas partes constituantur bub 
angulis B A D^ B C E aequalibus, AD aequalis a^ie- 
ctae BC, et CE aequalis expositae AB^ erunt junctae 
DB, Eb aequales, et terminabunt triangula ADB^ 
B E C aequalia, et facient angulum A D B angulo 
C B E^ et angulum B £ C angulo A 6 D aequales. 

Cas/ III, Sumatur expositae AB extfemum 

B, et a4jectae BC item extremum B; et ipsis '^' 
ad easdem aut diversas partes constituantur sub 
angulis A B D, C B E aequalibus, B D a^jcctae 
3C, et B"E expositae AB aequisdes: junctae rectae 
A Dy C E aequales erunt, et terminabunt triangula 
A D B9 B E C aequalia, et facient angulum A D B an* 
gulb BCEy et angulum B£C angulo BAD aequalcm* 

j/ 125, 

Cas, IV, Si expositae AB extremum B> et adUectae 
B C extremum C sumatur ; is oasus reducitur ad primum \ 
considerando C B ut expositam, et B A ut a^jectam; 
quia sic extremum CHt extremum expositae npn com- 
mune utrique rectae ^ B vero extremum adtjeotae id> 
quod utrique rectae commune est; qui^rat Cas* L 
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Sed non bpu^ erit Casu 4to, scd trium Casuum 
' enjumeratio sufficiet , si pro dissimili ' r^ctarum A B ,' 
BC denominatione inducatur similis^ siq enuntiando; 

Si duae rectae expositae sint in directum sitae, et 

ipsis ad easdem ai^t diversas partes constitutae sint 

lin . alterutro utriusque extremo et sub angulo ad utram- 

que ae^uali recta^ aequales ahernis ilJis expositis: re- 

ctae ab utriusque constitutae termino ad reliquum cjus, 

^ ad quam constituta est, extremum ductae aequales 

crunt, et aequalia terminabunt triangula, et aequales 

facient apgulos, alterum ^lteri, eos, quos expositae 

5ubtendunt. ii$, quos alternae constitutae subtendunt, 

Sint rectae duae expositae AB, B C, in di- 

^' rectum sitae ; et quum earum extremum quidem 

* B sit commune, ex^trema vero A et C non com* 

munia; sumi poterunt ant utriusque extrema non cora- 

munia A et C^ aut unius quidem non commune A, 

alteriu^ vero.commune B; aut utriusque commime B. 

I^ui erunt Casus supra expOsiti I; II| ilL 

g. 128. 

Theor. IX. Si in aliqua recta terminata sumta 
sint duo puncta intermedia, et ipsi ad easdem aut di- 
versas partes constitutae sint duae rectae, una quidem 
in alterutro totius rectae extremo. aequalis segmento 
inter puncta duo intermedia intercepto ; altera in alter- 
uti-o puncto intermedio , aequalis toti rectae ; constitu- 
tae autem sint sub angulis aequalibus , eo quem prior 
ad rectam in itio dictam , posterior ad segmentum di- 
ctum faciimt : erunt rectae , quae a termino prioris 
constitutae ad reliquum totius extremum, quaeque atcr- 
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mind posterioris ad reliquum punctum intermedium da« 
Guntur, aequaies; et a^uaiia' terminabunt triangula} 
et aequalem facient aiiguium eum. ^ui a tota.rect^, e\p 
qui |i jptosteriori constituta subt^p^t^i:}. et eum, qui a 
segmentOy ei^ qui .a priori const^tuta ^s^bten<}itur. . . 

Sit recta terrain^ta . A B, ejt. iu.ea surata duo 
puncta.intermedia C, D. Jam supjto.totius AB^ ^' 
extrerao utrovis, pwctorum interflicdiorum aut.^^^ 
quod iili propius, a^t quod remotAi^ est^ sumi 
poterit: unde erunt Casus duo. 

Cas. L Tn puhcto' extrermd A Ifit -111 puncto 
intermedio ipsi propiori C, ad easdem vef diver*' ^*' 
sas rectae AB partes, cohstitutae smt A £ ae- '''^ ^ 
qudis^ scgmento C D, et C F aequalis toti A B, stib 'Ai^ 
guHs BAE, D C'P ^equalibuii jfiknciit rectsik' H^Bp 
FD aequaies erunt, et terminabunt -^an^a.AEB^ 
C F D aequalia; et facient angulum ' A E B^ ^hgulo 
C D F> et angulum C F D angulo AB £ aequales. 

. §. 130. 

. Pas. II. In i^unotp extremo A et in inter- ^ 
medio ab ipso remotipri D, . ad easdem aut di- .J^ 
versas reqtae AB partes, constitutae.smt AE_ 
quidem segmento CD; D F verp.toti AB aequaUs; 
sub angulis B A E? C D F aequallbus; junctae rectae 
EBjFC aequales erunt, et terminabunt triangula 
AEB.9 CFD aequalia; et facient angulum AEB an- 
gulo D C F9 angulum vero C F D «Dgulo A B £ 
aequalem. ' . . 
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/ Theor. X. Si ih expositzr^ecta aliqua tefminata 
^iro pimcta, \inuiri in ipsa,* altenim iii ^roducta, 'sum- 
ta srnt, et ipsi sivi ad easdem sive ad diversas partes 
co^§titutae Sint dua^''rectae: uha (hiidem in alterutro 
ej^Dipsftafe^ Tectae extremo, aequalis segmento inter 
daoi^uhita puricta intetcepto -,' altera autem iij alteru- 
tro stfhitorum puiritVdWiitf,' ate^fukfis e^positae rectae; 
constitutae autem sint sul/ angulis^ aequalibus , quem 
prior cum recta cxposita^ ^osterior cum segmento 
dicto facit: erunt rectae duae a termino prioris con- 
stltuta^ ad./eliauj^Ae^psi^s^, o;itremum; et a t^rmi- 
I1& pos4^i?ri5 ,c9JpL$titu(ae. ad reliquum sumtorum pun- 
eforUm duft^e i^r;Si^..aequa)es; et aequalia termina*- 
J^wiJSj jiri£i(as^ 90 ^ iC^pi^nt ^ngujo^ . angulis ; tum eum 
J9M^.^7^^^^^^9t&l qui a posteri^ri .constituta, tura 
^^ii|i;quisar;$f£m^xit;o dicto/ ei qui a priori constiti^ta 
^U^fceflditur, aeq^i^lfiSi^ , >, 

->: : §it B?<St*i ^posita terminat^ AB^iet ia ipsa 

•^' quidem sumtum sit punctum C, in producta au- 

^ ^ tem punctum D; etipsi sive ad easdem sive ad 

diversas partes constitutae sint duae Fectae, una 

^uideni iri puncto A aut B, aequalis segmento C D; 

alteipa vefo iii puncto C aut D, aequalis «xposifeae 

A^ ; ^ifttque angilli , quem prior constifuta cum A B, 

poste^ibr cum 'C P fatit, aequajes. Tum si a termino 

ejus, quae in.alt^rutro extrdmrf expositae A B consti- 

tiita esf, ad rdliquum ejus^extremum , itemque a ter- 

mino ejus , quae in alterutro segmenti C D extremo 

constituta cst, ad reliquum ejus extremum rectae du- 

aantur; eae inter se aequales erunt, et aequalia ter- 
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miai^bunt.lnangula, et fa<0ciifi angulumy quem expo0ftf 
ta A B isUbtdiiditf a^dqtukln ^tei .quem !(iosterior. donsiiK 
tuta . subten(i]t;.'Jtem<piib aogulukhf^iiuem segnientixiv 
C D 'kibtetidit^ aequaiem ea, 3^u0mrfqpriiNr< cpnalhAiU 
sulitdndit.'^' .• ■ • ' '; '/ A r • '.'i u*. '«^ - .- ... »r 

$. 132- 

Casus erunt quatyor: constitutae enfm duae erunt 
ant in A etC , aut jri A et 1), aut in ti et ,C; ai^ in 
B et D. Sed quartus' casW reducitur ad* primuifei. 
copsiderando D C ^ut e^xRositam ,^ ^t punctum B ut m 

ipsa. purictUm A ut in producta 'siftptum. Sed na6 

'^ ' . '■ ' ••>■■-•.' ;i • j . u ^) 2i.. -•..• ; ,'•.?•!•> 
quarti casus enunieratJODe et ad primum jceductione 
^ '•' j'^i.r ■• J- r-n:'a'} ;^ r^ .' :• •. i -.^vri 
supersedebitur, si.proposjtio ipsa a)iquant() ^eneralius 

enunti(^uf , sic , ufe reclarum ^ Sfi^p il[ (lenomjnajbdi 

cum illic dissimilis sltj slmilisfiat;' in hunc modunr! 

Si expositae sint duae rectae termiiiatae*' m ead^m 

recta iinea, habentes commui^e segmentum; et ipsis 

' ad easdem aut diversas partes constitutae sint duae 

rectae iii /alterutro utrhisque- extreikfo et siib angulo 

ad ritrstinque aeqiA^ti -aequjkles* dtermsnipsis esyo^itls: 

quae ' a termino utriusque expositae * 'zA rdiqtmm) extre* 

mum ejus , ad " qu^mir • constituta est, • dubuntur .r^ct^at^ 

aei;Uales erunt^ et^ aequalia terniinabixzttf tniangulja>iet 

aequales facient angulbs angulis^ ^alteriim alteri,.>^os^ 

quos ex^ositae subtendltnt^ iis qub» aiternaetonstitiw* 

tae subtendunt. » : . ' 

Sint expositae rectae duae AE^ C D^ in^eadem 

recta linea , habentes segmentum B commune. ^ Cum 

igitur earum extrema A et D sitit non commuiiia , B 

et C vero communia : sumi poterunt aut ptmcta utrl« 
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mque non oon^hfiunia A et D^ aut uniqs non commu- 
nev ^lterius icommune, ut > A - et* G- (vel D et JB)*, . aut 
«iriusque commuiii^ B et C Casus igitur erunt tres 
tantum (eumitipn opufi sit^ ^ecundum in duosdivide* 
re^ sed quod pro sumtis. A et C valet^ valeal; et pro 
sumtis D et B). 

5. 133. 

„r;r|.^ .'.,"i.: r; '■ • • . .- « - - • -. ,. r . 

Cas. L In extreraq A. rectae. A B. et ex- 
^" trerpo D rectae C D^ quae sunt extrcma non 
' pbmmunra, ad' easdem yel diversas partes, et 
jjuh ahgulis* aeq^alibu^ B A E, '1c D l^ , constitiitae 
sint A E aecjualis C'!), c t D F aequalis AB: juhctae 
rectae E B, F^ C aequales erunt, et terminabunt trian- 
^ta AEB, CFD., stequalia, it facient angulum 
A E fi angylo D CP, et aiigiJum C F D «angulo 
A 9 E aequaleriii 

■: v> ... Mi^i-;:^;. -g,. 134^- ./ . , . 

Cas. U. In extremo A rectae A.B, quod 
^*^* non confmunc est, et extremo C rectae CD, 
*' *quod Gonkmune est, ad easdem vel diversas 
partes, et sub angulis aequalibus B AE, D C F, qon- 
j^titutae siMt rectae AE, CF, iila aequalis CD9 haec 
aequalis AB: junctae £B, FD aequales erunt, et 
^erminabunt triangula AEB, CFD a^qualia, et fa- 
cient angulum AEB ahgulo CDF| et angulum CFD 
angulo A B E aequales. 

£t similiter , si sumatur rectae C D extremum 
D non commuiie^ et rectae A B exiremum B com* 

mune* 

§135. 
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«t$« C,D extrenM) C, q«ae 3W»t. fsommimla, ad .. ^* 
Casaem vel idaveri^a^ Pi^te^^ consUtutae smt sm: ; :{ 
ans^s aequ£ilibu$ A BE, Dj&iF/rectae BE aequcji^ 
C n , , et C F aeipialjis A B 2. juufctfikC . rcQfae B A , F D 
MAu^les erunt, : et. triangula^ tei;n)inabunt aequalia 
AE B> CFD,.M>facient ang|c|jii^/A'EB angulft CDF^ 
ct anguluin G F D angulo B A £ aegualem» 

,;, J^otcst prdpositio sic qupque enuhtiani 

Si in reota aliqua sumta sint duo puiicU i,nterme<» 
dla, et ipsi ad easdem vei diversa^ partes bpn^tit^jt^e 
sint . sub aequali ad segmenta int€|r. . ajij^eruU^um totiu^ 
exttemumet rempUus ab ipso. intermediumpuiictum,ixir 
^rciepta angulo ei in alterutro horum SegmentoruiU ex- 
treittoQrectae ae^uided aiternis illis segm^ntis.f rect^ae, quaj^ 
terrninps utriusque;f^nstitutae cum cjus^ adquam coja4 
stituta est^ reliquq,,exti'enlct juuguuti inter se aequa^^ 
les erunt; et.ae^uaUaterminabunt triangula, et facie^t 
aiig^los adgHii^, aiterum aiteri^ aequales eosi quoa 
sumta segmenta siU)tendunt, iis| ^os aiternae.coustitU'i 
tae subtendunt 

Sit i-ccta A D, '^t in fta sumta duo puncta . , ^ 
intermcdia C, Bji ^.ipsi ad easdem yel divdr- J^' 
sas partes coijstituiiae sint sub aequali ad ^^8" a^L 
paent^ A B , et t) C ^ (quae inter totius extre^ ' ' ^ 
mum A et remotius punctum intermedium B| itemqUI 
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inter totius extremum D' et remotiu5 ab «o pimctum 
intermedium C interceidasL sqnti) angulo et in alter* 
utro horum segmentorum exlremo A aut B, itemque 
C aut D , i-ectae -aiSftils ilKs stgmcntis, tfempef seg- 
mento D C et segfihento^ A Bj altera; ilHeri, aeifuate». 
His ita factis, rectacV quae a tcrmino cjus^, ^ac ili 
dkrcmo segmcntr ^A^ff 'constkuta-^est ,» ad rcliquum' ip- 
'siiis e^trcmiim du^iil^i^uaequc a-'tcrmino cjud,'4iiafc 
5ii cxtrerao segmi3iitjf C^D conistitiita cst, ad rcliquinpi 
ipiiusr ifefemfentumAiueitlif?, aequate# dftmt, et6. • ' ' ' ^- 

- §. 137- 

Thcor, ^I. Si in rlScta ^jiiqua terminataduo sum- 

ta sint puncta intcrmedia, et ipsi ad casdcm vel di- 

versas partes coiislitutae sint duae rectae, fecicntes 

angulam angulo ac^ualctn, quem Curii segmeiitis^inter 

dlterutrura rectae itlius extrcmtim et ptmctum intcr^ 

tnidium illi prt)pius iriterjectis in altcrutris horum 

"ie^cntorum termmis compreh6nduiil, ei acqualcs 

altcrriis illis segmentis: erunt rectae, qmae terminum 

pribris Coristitutaecumrdiquo priori3r*scgmcbti^£efmi^ 

jio, et tcrmhftim pbgterioris conslitiifeac cum r^Ifqu(i 

posterioris segmcriti tetmino juogurit', mter se aeqtfa- 

lcs, Ct aequalia tcAiutiabunt triangula> U Acqualcs fti- 

cieiit arigulos angiJis, alterum alteri , Cos quoS dictisi 

s^gmenta subtendtint/ iis, quos ednsfitutae alternac 

subtcndunt« '' ' '•' 

', Sit rccta* tcrminata A^B',^ ct m ipsa sumta 

ff' diio punctaihtermedia C,*Di et^ipsi ad. eaistferii 

^^^^aut diversas 'partes donstitutae sint duae rectSc 

facicntes angulum angulb aequalem, quem curit 

icgmeritis AC et BD in alterutris horum scgmcnto- 
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lis . «egmen ti^k / i^rwa^, ^ mitcim £Lut ; iq . 4uobus puQ^cti^ 
Ar 3- AqQSjtitUtae; . qR*fl jlUafc lixtreii^ jptius *recta.ci; 
aut i^ ui^; e?^treii}€t Qt: ,|tii. if^^d rc^mptiori int^rmediA 
A ^t jD \vj^i ^ /et^); ^ i]| 4ucikbu$ mtei^inediis.C et A»: 

,<Pa^. 1. Iji r^cii^^j^rBji^xtre^sji ad ^, 

easflom,,^ ad djif0rs^r partesli^i cpi^§titut4ib ^J^* , 
sint >u))j aftguli^ {de^li^lHV' C Afi^ D ft]^ T^qta . / '^ 
; A Bf aeqv^alis segmcoitd 3)iP:t et, j^t^, B F, aequjalii^ 
segnie^<:o A C , Ju^ctael reciae E.jC^ t*jD aeqUa|o$, 
cruftt,^ .,etiJ^rnwuabunt.,t4s^S^i?^.4^^C- K B p aeq^a«* 
lia,,>ft.f#ient.angului^ iiE<3 .attgtrfo,;^|]^]^^^ 
lum Df;Bj^guia4ffij|y.J^ejfti^^.^„f, r^,mij,, p j.. 

Ca^ ilY tii reqt^{A'pii^ittti^j^ ti ipter- • . y^ ^ 
medio ab ips<? nmti^LJO^u^ ^PVimS^r^^^^ 

vers© /pa^Usj^i ip§ji:c<^fciiti*u 

V Bt ^uaie* eirwnti «t jfteqUiJi^ te^miflftbwi trjanguu 
A EC:^;_.J3 F! B, . eb, &,Qientv) augului«,,Jl%,G ^A^ 
DB.jB, et angulum tJJ &] Atgtjio AfiC^^ima^ 

S^i»iliteit si i^&tlA ^\x^9 oodsiii^abikuKi in exirepiq^, 
S et intermedio remotiori:0ir' - ? :.ij.:: i 

C^A. 4H«^ tit dpofeu? pUootis iJ9;cir»ft)Bdii^ C 
et D iu feot* .A.R aufnfe^ 4d easdcm aUt diver- ^* 
aa^ part^cajis|tktut#0,ij^i^l^nt.duae;^^^ ' ' 
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DF 5ub ^ngulid ae^uailbus-A 6£> fi^DF; recta qfuidem 
6Ede<{ualis Dfi^ recta vero DP ae^altsAC. Junctaere- 
(Stae E A ', F B dequales ei^iinl, e% tfermlftabnnt tviangula 
Al^C^ DFFaequ^ia; et fat^eritai^gulum AEC angu- 
\o DfrF, et Snguluift D F » ah^lo G A» 'dcfqu^Iehi, '- 

T h e or. 'XEf. Si rectae^ ^ jAngfehtl extrei^a duslrUm 
redlarum' 'exp^^itatfdm angBflu^ cclttiprehendentiuth in 
directum adjieta» sk 'reclfa ^tf^Iii' alterutri- ekposita- 
rum, tl huic" ad e^^dem aik'fijt^ersas jvartes-iasistat in 
altferutro ijlsius i^vAn6 r6c£a jpeliqttae exprfsitHmm ae^ 
qusilis sub dHgulo^requaK 'Mj^ulo dicto: t^cta)* quae 
tcplrtmurtiaii^l^nfiA' cihn Vai^uo-acyectae t^lftiinOy et 
ea quae extrema duartte tSxposki^i^m jungit^^aSequ 
erunt^ et aequalla termin^ui^ triangula^ et aequales 
facient angulos^ alterum alteri, tos^ qui ab a^jecta et 

ab insisle&W^^ sfebteliaUritul^ > iftV ^i al^* ecfepiAitis, 
qv^bus itaa6'«eqUft)^s siefiht^Qiub^d4intur« ^ i- 

•' :Sitet'i»Mt«e dtfae ^cxpositae B-Aj •AC fa-i 
"^* dehte^ '<»i«uM»<'^i<^-A^ et'tri56tadl ^arUra e^enii 
•^^^;juBgeiiti'B*<J adljecta sit in dtfectum € D ladqua- 
' "r ''fis at^rStti- eicpOsitawito BA aut A'C;nwhuia 
fit^a^uiVc^i^siu*» tWraiiio G^aut D insistat rfeclia • relf:^ 
quae eX]^M[^t%'^'a6quklis siib 4ih'gulo ^feqUati angulo 
B^^ACV siV#^M^^*6i^^edtoi dive> aid diversas recta& BD 
partes. Enmt Casiis quatu^i'!'^* * • • , m- * . ; 

C^^^ytv ASsmi^ Giy^t^^ 

^^ expositae A ft, etipsi iri -plftioio C-ihsi^tttt C B 
' ' aeqU^s^y^BqUae^- ^pdSitSu^' A C sub angulo 
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D GE a^uali iB.A C; et jungatur reetatBD. Erunt 
rectae EDy BC 'flie^(uales, et aequalia ttaminabYial: 
triangwl^^ E C D , B A C , . et facicQt a^gulum C E D, 
quem subtendit ^iU^cta CD^ aequaleniiiajigtiloA C B^ 
quem subtendit recta AB^ cui aequalis est C D, itcm- 
que angulum CDE, quem subtendit insisteils CE, 
aequalem apgulo ABC? quem sub!te|idit AC> cfd ae- 
^ qualis est C E. 

§. 143. ; 

Cas. n. A4jecta CD rursu^ sit aequalis exr 
positae A B, et huic in piincto D, sive ad eas- ^^^ 
dem sive ad dlversas partes*, insistat recta Ei E ' 
reliquae expositae A C aequalis. sub angulo C D E ae^ 
quali angulo B A C ; jungaturque ■ recta E C. Erunt 
rectae £C, BC aequales, et aequalia termihabu|it 
trJangula E D C, B A C, et facient angiilum C E D 
angulo A C B^ et angulum D C £ angulo A B \0 
aequales. 

, S. 144- 

Cas. ni. A<tjecta CD sit jam pi^opior ex- 
PQsitae AC aequalis, ct huic primo in.. Cinaistat ^' 
ad ea^dem aut diyems partes C E aeq\i^'s. rcr * 
liquae expositae A B sub angulo D C £ aequali B A C : 
jungatiirque E D. ErunJ rectae ED, BC aequales, 
et. terminabunt triajjgula BA.C, C£P aequalia, et fa- 
cient anguliim CED anguJoABC, et angi:^lun^/ 
G D E angulo A Q B aeguales. 

: ; §. 145. -: ' f 

Cas. IV. A4}€cta C D rursus sit aequalis ^ ^ 
A C, et jahi ei in D ad easdcm aut diversas partes^- ^^ ' 
insistat ip^i AB aequalis DE sub angulo CDE ' 
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;|cquali B A C^, «t jun^atur % C, Erurit rectae B C, 
BC aeqnales^ et iaequalia terminalmnt trianj^ula CED, 
B A C, et ftcient angulum D EC angulo* ABC, iffc 
jinguluni D C £ anjgulp A 9 ae(|ualem. 

Theor XIII. $i a trianguk duo latera inaequalia 
habentis latere uno, ipso aut prpduqto , abscissum ^ sit 
^egmentui» verttci adJaQejjs reliquo lateri aequale, et 
in eoden^ yertic^., siyc ad easdem prioris lateris par- 
tes , ^d quas est triaii^iilum , sive ^d diverjsas j consti- 
tCtta ^it recta b^si aequaUs faciens cum priori latere 
angulum apquali^m ei, qucra prius lat,us subtendit: re- 
cta a constitutae terminp ad segmenti abscissi extre- 
mum ducta ^iefju^s crit pripri Uterji, ct triangulum 
(erminabjt priori (xiaif^ulp aequale, et pum constituta 
quidem an^ylum facitt aequal^m cii quem posterius 
latus subtendit, cum scj$m^ut,p autem absqisso aequa* 
lcm angulo fid yerticeinr 

J. ikr. 

C4s, t- Sit trianguluin A B C habens latera 
J^* A'B, AC iiiaequalia , et a laterc A3, quod pri- 
^_'^ mo maju^ sit latere AC, abscindatur A D ae- 
quillis A C^ et in yertice A> sive ad easdem la- 
teris A B partes, ad quas est triangulum A B C^ ^ive 
ad diversas, constituta sit recU AE basi B C acqua- 
lis sub angulo B A E ^equali ei A C B , quem latus 
A B subtpndit. Ducta rCpta E D (e ponstitutae tcrmi- 
no £ ad segmenti dicti extremum D) ^equalis erit 
priori lateri A£, ^t tcrminabit trianguluin A ^D ae- 
qu^e triangulo A B C, ct faciet ^gulum A E D an- 
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gulo A BC, quem latus A C subtendit^ anenlum yera 
A D E angulo ad verticem B A C aeifualem. f 

Et manifestum^ est, Casu, (|uo coBStituta est re- 
-cta A E ad easdem ipsius A;B partes^ ad quas est 
triangulum; si quidem cadat AE extra triangulum, 
esse angulum D A E, hpc est (per construct.) A C B 
n^jorem BAC-, sixi intra cadat, esse minorem^ si de« 
nique secundum ipsam A C tnoidat , esse angulum 
D A E^ hoc est A C B^ aequalem B A C. 

£t hinc vicissim^ si quidemsit angulus ACB ma^ 
jor B A C^ cadet AE extra triajngulum^ sin minor| 
cadet intra^ sin aequalis, cadet secuhdum ipsam A C« 

§. 148.. 

Cas. IL Sit Jam A C m^or AB^ et a pro- ^'^* 
dudta AB abscindatur AD aequalis AC. Reliqua ^A^- 
manent ut supra. , /^* ^\ 

$. 149* 

V 

Theor. XIY. Si a trianguli duo Kabeatis latera 
inaequalia^ latere' nno ipso vel ultra veHicSem prodi:^ 
cto, abscissum sit segmentum basis extremo a^i^cens 
. aequale reliquo lateri; et ad idem segmentuhi in eo* 
dem basis extremo^ sit-e ad easdem^ ad quas tst tri* 
ftngulum, sive ad diversas partes^ constituta sit aub 
angttlo aequali angulo trianguli^' qui est ad reliquum 
bksis extremum^ recta basi aequalis: ducta ab hiuus 
termino ad segmetiti ab^cissi terminum recta erit ae- 
^quaMs priori lateri triangtili> et terminabit triangulum 
priori triangulo aequale, et cumconstituta faciet an« 
gulum aequalem ei^ 4Ui estad^prius l^asis txtrejuoxta, 
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angultr^ eum segmentQ autem db$c^8$Q. ^e^nal^ta.m^ 
giilo ^d yertiGem iwrioria trianguli. 

Sit triangulum A B C babens latefa A B^ 

^' A C inaequalia, et ab l^tere B A ipso, ^ ma^ 

a. i. J^*i producto autem, ^i minus sit^ abscissum 

sit segmentum B D aequale reliquo kteri A C;' 

et ad idera segmentum fi D 4n Q, sive ad easdam ad 

guas^est triangulum ^ABC, sive ad diyersa^ ipsius 

B D partes, constituta sit reota 6,£ aeaualis ba^i 3Q 

$ub angulo A^Q £ aequali A C B : «ducta recta D E ae» 

qualis erit AB^ et teirminabjt tHangulum BDE<:aequa;* 

le triangulo ABC, et faciet angulum B£D angulo 

A B C , et an^ulum B D E> angulo B A C aequalem. 

guod 61 constituta * B E sit ad easdem , ac trian^ 
jgul^m ABC, rectae BD partes; ^i ^uid^m Ap sit 
ni^Qr A C : cadet B E e^tra ' angulum" A B C ^ si yero 
niinqr : cadet B E intra angulum A B jC. Sed hop 4^- 
inum per £Ien|. |^ iti. demoDstrari potest 

J. 150. 

ThformiXV. 8i il triahgtili duo habehtis latei^a in- 
fMequalia , tiHcm uno ipsa vel ult&a verticem productOi 
abscissum sit segmeptum hasis extremo ^a^jacens aer 
quaie reliquo lateri; et ad ideip segmentum in termir 
lio ejus abscisso. sive ad easdem^ ad quas est triaagvf? 
lum, 'siF& ad diversaa^^ par^es constituta sit sub angula 
acqiiali ei , ^ui pri^ri Jatere subtenditur , recta aequa* 
Hs hasti ducta a * ooriatitutae extvemo, ad dictum/ basia 
extrdmumrecta erit aequalis.piripriiateri triangu|i>' et 
terminabit trian^ulum prioxi tf^iaQgulo^ aequal^^ e| Cuni 
epnstiiuta quidem angulum faciet.>apqiiaiem ei. q?i:es| 
ad dictum basis . cxtremum^ :0|tfu t^Qgmei^j;© wtem 



-Digitized bV 



Google 



Uian^uU* . , . f j 

, Sit Iri^ng^Iugi ASG ha&ens laterja AB> 
AC inaequali^; et ab latere A.B ip^o, 31 msuus; '^* 
prod^oto aut<e»B ultrar A ^ ^ ipjil^u^.^t> absdssum ^'^ 
sit segmei^tura BJ) aequale laterireliquo AC*^ et ^^ ^ 
ad i4em seijni^iit^in B ft in tprmino <uiis afciscis-^^, y.^ 
so D, ^ive ad eas^emy ad ^ua^ .est triangulum 
ABQ^ ^iv^ ad* diversas parte^, constitutfi ^it 1 .:a 
D £ aequalis basi B C sub ^gulo B U $!^ aequali 
ACB: duota r^cta ^ B aequdis erit priori lat^ri AB, 
et terminabit triangulum D £& aequale ^iaugulo 
ABC; et faciet^augulum 3£ID aequalem aingulo ABC^ 
angulum £) B D aeqi^alem ^gnlp ad yerticem liAG* 
£uod si reota £ B padijt intra ^ngulum ABC: 
erit anguli^^ £ B |^ hqc est (f ^ C mmor A 6 G« &i 
secunclum B C cadit; erit angulus Q A C aequalis 
ABC. Sin extxa angulum ABC cadit (p^u, quo ad 
ifeas4em> ac ^ri^guium 3A^> part^s pQnsUttita est); 
crit majpr. 

Vicissim igitip' Gasu» gup iponstituta DiE est ad- 
ea$4em ad qiias triangviIunfvAB Q partef^,, #i quidem 
anguly^ 3 A Q mnov sit A.B C^ oadet B £ intra an- 
gulum AQC;.si aisqu^Us^ sepuiiduin ipsantJ^Q padet: 
si rn^or^ extrst anguIum.A B C cadet. ^ 

§. 151. 
, Theor. XVL Si punc^is duobus in basi iriaSguIi 
ad alteruiras-^partes producta sumtis fiitercepta sit re- 
tjta aeqlialisalterutri lateri trianguli, et ad eam in aj- 
terutro sUrt^tQi^uiii imnotorum , ad easdem triangtilo 
aut divcrsas partes , cpnstitut^ 'sit recta aequalb reli- 
quo lateri sub arigulo aequali angulo ad verticeih: du* 
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'cta^ a termino cbnstittlUie^ad 'reli^tRtm '^rdmtum puif- 
ctum recta aequalis erit basi, et terminabit triangtilum 
aequale priori triangirfo^, ' et' faciet angtilbs eos, '4^1 a 
constituta et a pos1^6m6 dilcta subtenduntur , ae^uiU 
les angtdis ' trianguB^il^^' qui a laterlbua, 4uibus('illae 
acquales sunt, subtcnduiitur, aflteruih alteri. - 

dit triart^Iuiii' ABC,'€ft in ^us basi ad 
if* partes C productai sumta sint duo puncta ©, 
E, quibus intercepta recta aequa^s sitlateri AB 
aut AC; et ipsi PE in alterutro puhcto D vel E et 
ad easdem triangulo aut ad diversas partcs constituta 
sit recta aequalis reliqud lateri sub angulo aequali an^ 
^ulo BAC. Tum recta a termino constitutae ad relf* 
quuni piinctorum D , E ducta aequalis erit basi B G, 
et terminabit triangulum aequale triangulo A B C, et 
fkciet angulos, qiiem recta DE et quem constituta 
subtendit, aequales alterutri angulorum A B C, A C B, 
•ci nempe, quem latus illis acquale subtendit. 

Similis erit propositio, si punctorum sumtorum 
unum sit in ipsa basi B C, alterum in ea ad alterutras 
partes prbdiicta: Itemque, si utrumque punctorum sma^' 
torum sit in basi BC-. Sed diversi, qui in his supposi- 
tionibus obtinent casus, rion possunt sine subsequenti* 
bus demunt Elementorum theorcmitis demonstrari. 

* §. 152. 

. ■ . • , '. • ■ . — ^ ' - , 

Hactenus de iis, Cas^bu^ egimus, ubji unum Iatu$ 
unius triahguli cum'uno latere alterius^ sive eo quod 
illi acquale ponitur, Siye reliquo, aut cuml basi in ea* 
dena recta linea situm est: nmc ponamus ea in unQ 
extreinorum suorum communi angtdum facerc. 
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Thearl XVII. Si' quatuor rectis lineis terminatij . 
ex eodem puncto exeuntibuS) aequaiis sit .angulus ^n* 
^ulo, quem utraque exteriorum cum interiori sibi pro* 
piori facit^ sint autem et exteriores duae inter se ae- 
quaies, et interioires: erulit et rect^e; quae i^triusque 
exterioris terminum cum propioris ipsi . inierioris ter^ 
mind jungunt , inter se aequales , et aequalia terminar 
bunt triaiigula, et aequales facient angulos {tam* cum 
extcrioribus , quam cum interioribus» ' ' • 

Sint quaiuor rectae lipeae terminatae A B, / • 
AC, AD>.AE ex eodem puncto A exeuntes, et 'f * 
«it anguius BA.C angulo EAD aequalis /' quos ^' 
exteriores A B, A E' cum interioribus sibi propioribus 
AC^ A D faciunt; et tam exteriores A B, A E aequa** 
les sint inter se, quam interiores AC, AD:^runt re- 
ctae BC, E D, quae exteriorum extrema B, E cum 
interiormn extremis C, P jungunt^ inter se aequales, 
et aequaiia terminabunt tri^ngula ABC^ AED, et 
aequaies cum duabus exterioribus facient ^angulos 
A B C, A £ D , itemque cum interioribus aequales aa* 
guips A C B^ A D %. 

Theor. XVin. lisdem positis; erunt et rectae, 
quae utriusque exterioris terminum cum iuterioris ab 
ipsa remotioris termino jungunt, inter se aequalcs, et 
aequalia terminabunt triangida, et aequales facient 
angulos tam cum exteriorjbus , quam cum interioribus* 

Fonantur eadem, quae ad praec., et ducan- 
turrectae BD, EC, quae exteriorum utriusque j^' 
terminos B, £ cum interioris ab ipsa remotio- 
ris termino D, C jungunt: eae erunt inter se aequa-» 
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les, et aequalia terminalbu^t triangula ABD.9 AEC, 
et aequales faoient Gum duabus exterioribus angulos 
AiBD, AEC Jtemque cum duabus interioribus aequalea 
anigulos A D B> A C E. 

- Consequitur p^r£L L 4.; aasumto, quod, si anguli 
BAC| £AD aequales sint, addito conuhuni angulo 
£ A D , etiam. anjsuli B . A D > £ A C aequales erunt, 
per Ax- % 

Theor. XIX. Si quatuor rectarum terminatarum 
ex eodem puitcto exeuntium , utraque exterior . aequa- 
lis sit interipri ab ipsa remotiori-, et angulus angulo 
aequalis sit, quem utraque exteriorum cum interiori 
sibi propiori focit : emnt reotae , quae utriusque exte- 
rioris extremum cum propioris interioris extremo jun- 
gunt, interse aequales, et aequalia terihinabunt trian- 
gula, ^t aequales angulos cum utravis exteriori et cum 
interiori ab ipsa remotiori comprebendent. ' 

Sint quatuor rectae lineae ex eodem puncto 
^^' h exeuntes AB, AC, AD,AE, quarum utra- 
que extcrior aequalis sit interiori ab ipsa remo- 
tiori, AB quidem aequaiis AD, A£ vero aequalis 
A C; et sit angulus BAC aequalis angulo £ A D, 
qups exterior utraijue A B, A E cum interiori sibi 
propiori A C, AD facit Erunt rectae B C, E D, 
quae exteriprum utriusque cxtrema B , E cum propior 
ris interioris extremis C, D jungunt, ihter se aequa- 
les-, et aequalia. terminabunt triangiila ABC, AD E; 
et aequalem facient angulum A B C angulo A D E, 
quem cum ^exteriori AB et cum interiori ab ipsa re- 
motioriA D comprebendunt*, pariterque angulum 
A E D aequalem angulo A C B. 
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T h e o r. XX. Si quatuor rectarum tcrmiuktgirunil 
cx codtm puncto cteuntium utrsictue extetior a^qua-» 
lis sit propiori sibi interiorl ; et querrf 6um ca Cbmpre-* 
hendit anguiiim, tmum alteri aCqualcn/ ficiat : rectae, 
quac exteriorum terminos cfum iiiteriorUm rtmotioruiil 
terminis jungunt^ aectUaleisr eruht, et' iequalla termt 
nabunt triaifgura/^ct drcquales facient ''ahgulos, qubi^ 
cura cxterioribfe / Ss^ qtitifs cum * mtcrioribus ipsii^ 
propioribus faciUnt. ' "^ ' " •* • » - ^ 

Sint quatuor rectacA B^ A C, A D, A E> 
quarum exterior A B A^qs^ sit ijterteri pro^ ^' 
jgiari AC, itemque AE aequalis AD; «et fftr .:'>^ 
ciant angulum B A £. aequsalem angujo ]&AP.: iMrmt 
rectae B.Oj^.CE aequalesr let ^equalia terminabunt 
triaij^ula w^BD, AC,E,.,C!t faQientrai^guI.um Ateft 
atigulq AC E aequale^^ itemqu^ «angiUum AE.Q 
angulo ^.DB* . : ^_-. . r ^ ... m, • , linj . .,, .. * 

Consequitur per I, 4*, as^umtOc,t^^niIiwd:di:.aog«-^ 
liB^AQ^rl^Jj^E sint a€Au4^s7^(fdil<^.iQOiii9»ini CAI), 
erunt.^t toU.BAp, .C AKJE.a.^fluaIcs.,.pi>r Asu^adiii^. 

.- • :■ . ; ' "^ ^. . ' r A :..:\j:. r .* . ^ 

Tiicpr, XXL Si du^e Mctae, $itp.ositiis angulum 
facientes ai^quales smt^ U coAstitutae.siut Ad uaaiti 
quidem earum in jpso ijjiilClo, iu qupr ^ngulum faciunt^ 
ad alteram vcro m lijpisi.ug .^j^remo duae^rtcltac.iijteip 
se acquales ct sub aequalijbus ,,ai^gulis : e prioria con-^ 
stitutae cxtremo ad priorxs e3^positac,.^§rmiiium, et e 
posterioW^ b.onstifutae ^xtrcm6 aff pufactuii^ qiiod es| 
vci^teX di^ anfeulf, diicfefe iifia6i'6ctiie^lequalei'ciamtji 
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et aequalia terminabunt triangula, et tam cum duabus 

constitutis, quam cum duabiis expositis aequales fa- 

pieut angulos. - . . 

Sinf. duae expoaitae aequales aifgulum fa- 

. -!f cientes A B > A C., et cpnstitutae sint ad ipsam 

quidemiAjB m A recta,AD, ad ipsam vero A(^ 

in C rectaj CJ5 Jnter se ^equales, et sub ani^ulis aequa- 

lib.ys P A D ^C^' junc^ae rectae B D . A E aequales 

erunt , et tei;miiiabunt triangul^ A B D , . A;C E aequa- 

iia/ et a^qua,ks. facient angv\!"^ D A ai^gulo A E C^ 

et anguium D, BA angulo EAC. - , . 

" ^ Thear; XXII; Si 8te^ rfectiicangulunfi facientes 
aequales siM, it -ad eaS'in ipsarum terminis ctinstitu- 
ta.e'-^nt.Quue-'i^ctae ae^ales sub dequaiibu^ ahguUs i: 
quae ab constitutai^um terminis- ad punctuVii;- iri qubi 
tst dictu^ aiigUlusV dUcunttir': duae ' rectae^ invlcem ae- 
qlid^s efUtit/^t •^equalia tet-miniabtint tffahgulaV et 
aequales tam cum prioribus rectis^ quam oum t^dnsti-^ 
tmtis 'facilii€'ang\ifosl. • 
^o/ > • Smt^duae t^ectae 'angulum facfcfnt<*^ ^ A B, 

58 ^^^ et.ad eas in ipfeainim terihinis !BV C con- 
stitutae sint rectifce^D.. CEaequales^ et sub 
anguKs aequalibu^^A B dTa C E: junctae rectae A D, 
AJ£ aequaleis ennft, et ^qualia termifiabuiit' triaingula 
ABDy ACBy -et faCient ahgul^ cum ipsis A'6\ AC 
aequales D A Bi E A C; itemque.cum constitutis BD^ 
C £ aaigulos: afi^alesr A D B, A E C. ' ^ • ' " 

.,-. -• '- t) -^i'- -^g; ,iS9.-- - • ^;;""^"^' . ' 

THcor^ XXili. Si expp^itae duae rectae..tcrmi- ^" 
uaUe fad wt a^ , l ti , ad ipsa» constituf ae sint. 
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^s^^.j^imm, qpi4fij}j;.iji ippo aqfu}iAvertice,\ ad:4teeruia 
;irca?a in ipsiy? «^^tjr^emo, , r45*e jxept^e sub.^ ae^alibua 
fpgpli$ etaltj&rQi$i.ex:poi»itis aequales: qt^ f ^rniino 
Si^is .^QB^ytitnt^ a4 v^xtriBfnupii prloris. rectae>:et j^ 
ll^icpupo po3terio/:isi cou^titutM ad aJQguiir;y;*yticte«i du* 
©wtur i*^cMe.>-a§q^^$.,erHi|t,. jejt ^egualia Aeirminabuni 
<^i?8a¥l?^ ^t.pju^^ alterutra ftia ^^Sfiosil» s8M,»fffl)iQr» 
angulum faciet aequalem ei^ quem reliqua exposita 
subtendit. 

Sirit expositae"fecfae X Bf Alfi terminatae 
facientes angulum in A; ct constitutae sint ad '^' 
rfee«afri'<feM^'-Ai^4it A :i<l:GftPAl3'itequalii AfC^'^^ 
4id^ect^m ^«rtr 'A 6 in »C i<ect4*€*E WeQuali^ A By stib 
ttiigttlis 'B A^Dv' A- <ii« aeiioidibus i ' juhctae T^rfiae DB, 
^'A i^e^klep^fm^ -et a^dltijiQterniiHftbUde^t^i^gula 
A«Dy ACBJ 6&'erifc tog«i«A l>fi Ay qiteiiiiDJB cum 
«Jit4>l>ska^B Aif^-^ib,^^ aeq&ali^: ai^ ^JJS G^^iqufeitt^rtfi 
fiqii^ exposi^ A C s<ubtehdit4^^«t(!ttqufi&' ah^ulus E A € 
i^alisi angtilo'»>-|>' Ai • : ''5->n mk-m;,:» ^ hci. a;:/ ,• 

, • -Tli^ oi*;CSXlVi' $i exp^iiitac duae ^i^ectae ift4ma- 
fefe iatciarit togtihimj ct adr^saijk 'eitreinfs suiS^Con- 
stiltutgic sirit sub an^uKs itcJquSffl)uS^¥ectae''aItei*Is^ex- 
pbsitis aeqiftUes: qiiae a terita?iis^iJtinstitutattin*'ad di- 
cli anguli verticcm.ducuntur' 'i^cctae, ae^^afiis^ ehmt, 
et* aequalia termiriab^nt triai^Iay; et klt^ruti^isiuKiiJi 
eiirii expositjl sibi propidre ke«4Ualfem facretangulum ei, 
^iieiA reliqua Wposita stibtendit'^' 
' Sint exppsitae dU2^e'rectaWA'BvA Ctprnj^^ / 

natae^ facientes in A angulunir^et ad ipiiis i» *^' 
extreniis ^s^S.^CiPcbnstil^jl^^^diritisubariifiiliis «' ' 
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Jtequiififeud ' ABD , A B'E / fecta '^aeth B D "acquaHs 
AC^ rectavero 0#E • «equc iis^ AB^, jlihctae recta* 
A DyA E aequales' ^nii^,- et tetmiiiabiint triangtilA 
ABDyACE aequaMiay et errt angdus DAB, queiii 
ulfia D A cufti exposita- sifei-prbpiori AB facil, eleqiia^ 
lis angul6 AEC^ quem-reliquft exposita AC sUbteiiii 
^i^ ili^iliqftie 'ansulus- E A O ^iequalis ahsfulo AD Br^- 



Atque^ baec Suffici>|ii,t jeKeinpia('%ti^lul^Jie pr<^ 
IKjsitiqnMm . singul^^iOrtia m quibud J^popositio • qu^Htff 
ElemenU^^m Eucli^is diitit)iiciter applioatur^ . Alia m}m 
forent eieempla, ubi prcipiM^iUon^s item. per^solnm t|uif 
datn propQ*^ti<inem quitrt^^ pisi^^um uiu Jbrte ^aHigf^ 
m^tum^ ,nullo mn ^ubai^qtientium in lElemenjM^i tb.epf;C- 
paatmjij C(Bte?^um M^jilugllcemj aut .sjfcrpirt* repeti^rjj 
quartae applicationem , nectendo,tx;ciQtna<iquentibus alia 
deinceps consequentia* demonstrantur. Sed huju^ generis 
. cxempla hactenus nuUa de^tmus ; ne in Sectuentibus qui-» 
dem imjus.primae OpuscuU- partis dabiiDus^ 'nisi forte-pau-* 
j(iula quajBdam: ets^ pjuraistius gpii^ris ex^gipla colle^t^ 
habemus, peciiliaris^^aidem praebituit. inateriaip. vo<^ 
luminis./^uaeiautefn bi^ dedimusv cum non opu$ 
sit omni^. tironi ad. ulterior^a progressuro proponei^e» 
propppatur tantum eorum, quantum ad.iuvandum.ci]i«i 
jusque in ^eo^^ti^ipis^ iulM^^ (liscendis iugpnium ^atift 
videbitur: satis autem erit, ubi tironi P^opositip i^a 
quarta.epuiqae famili|iri^',.facta fuerit, ut eam^ qupties- 
cum^u^> appjlip4nda.esi*,-.exi>edite ct dextre .aaj>pliQai;ft 
$cii8it. £[p€ Qfium pnuiuQi «st| in qna ta^ex^^ri oportet 
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discentis ctgusque illam animi f^cultatdih', 'cvgus ia 
geohietricis' primae partes siint^ Aiav^iceg ab^^dnti^uis 
philosophis nominatae; ut legimus apiid-PJhoclam: et 
alios. Quae si tum, cum ptoyectior estt deleetotai' c^dtiti- 
fiuando ad res nov^as et varias progressi*^ et 'rftmdac- 
menti jam. ^oiidi compos superstruere gaudet aedifici. 
um disciplinae: sub ipsa tamea: iltitia iitili^>7di^rin(&bi;- 
tur iabore^ pailca quaedam • v^l lmuni^< etiam' afi^id 
yehementer inculcandi r secundum* iliud itlustHs "phsic^ 
sophi praeceptum: in priaci{)»ii8: diu baerefldum' essdl 
Itaque totas^ hvyus tractatimis usus hon twm^ dis- 

oendi materiam, quam rationenr nc- fonl¥am Q^pectat. 
guippe omnia hi\}usce Capitis,: ut et lidi^ thear^mata 
nil aliud fere dicunt, quam^ifuod- ipsa fiuclidis-iqilarta 
seu nius Theorema primum piroponit: v^i^otius miBui 

- continent; quia omne effaituht universaie ^us 'in- S6 
continet, quam singularia, qu^e illt subsimt. Sed hoo 
egimus, utfiaberet.tiro, in. quo se exerceretf^eandem 
rem iii. tanta. circumstantiarum^ qu^e 'fertmtae ^unt> 
varietatc totics recurrentem agnoscendo ^ iContcmpIari- 
do^ et quod didicit universaie^/ad iSingulam' ti-^nsfe'» 
rendo.\ ^rriangula enim ibiim habentia trefs iii se reg 
iiias, quae...constituunt hypotheses veli^ ^i mavi^ }ta 
dieere^ unam bypothesin "proptositionis Euclideae iquar^ 
tae, consideravimus pluiribus modis variata; cumiatcrum 
ipsorum varia;^.inter se positiohes sume^emusi et ex ii;» 
positipnibus. varie combinatis vdrias efficeremus iiguras; 
deinde in qualibet harum figurarum inveniendum«eraty 
quae essent consequentra illa^ quae in p^ropo^^ition^ 
quarta universim. enuntiantur: prfi^etereaque ad singu^ 
las illas figttr^s 'qua,erenda erat apta rerum dcnomina^ 
tioi^.etpnapositianum enuntiatio f^rspieuis verbi^ cdaH^ 
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;prQb<;|ViieadaA In quo.v^d^tatem rursua aliquam secu- 
;tt'{Mmus4iin Cap; 11« et IIL, cum in Ildo quidem a 
*jfi^WC^l^^*^hypPthe«ihus circa ij[>sam initio facto, ad 
..^ruendd^^^a, quae* essent hTpothesibus consequentia 
>per. W^' AUm, etk ^d invieniendam postea denomina* 
«fipntm et '^nuntiatioinejn progrederemuri^.in Illtio au- 
,%&xk Tbeorematum .Qnuotiationes proponereihus , expo* 
jS}Jbi$90iemT ct;^ni multiSi ubi opus erat, divisionem in 
.Glfi$U§ subjilngerebius.:; ut in illo tii*o invenientis^ in 
iioojdiscdntis magis partes agat. 

ii; (ik>«)istftt Jgitur baee exercitatio qr^atuor fere vel 
quinque partibus, iquAe singulae proprias mentis ope» 
rationes liequirunt. Prima pars versatur in combinan- 
iii^,;9rariainlodo lateruh:r ibinorum triangulorum positio- 
m^XA^ eXo^Ua* combinatione multiplices iJlae figurae 
exstiter^iu^t, quas Jiioc et praec. Capite proposuimus: 
altera .in enumerandis oasibus, qui in multis horum 
theorendatum, in hoc praesertim Capite^ distinguendi 
erant,'«alias duo, alias tres aut quatuor: ubi id agen« 
duJti, ut etplena sit enumeratio, ne quis Casus prae- 
Jiermittatur^ et. stricta, nihil habens superflui, quale 
gt^ oufft alii casus aliis continentur.. Tertia pars in 
eo eansistit, ut in figuris jam factis agnoscat tiro 
duo triangula habentia hypotheses 4tae^ nempe duo 
latera duobus aequalia, et angulum comprehensum 
aequalem ; intelligat ergo adesse in mAteri^ singulari 
^ubstritta aliquid, quod sub generali illo, quod jam 
^iente perceptum habet, comprehensum et subjectum 
sit. ^uanta pars, ut concludat, ubi hypotheses ad* 
sunt,- con^cquentia quoque adesse; nempe quibus trian^ 
gulis insint illa^ quae diximus, aequalia, iis iiiesse et 
i^ejyiiya^ quae in quarta Euclidis conae^entia projum^ 
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tiantur, aequalia^ hoc est, baaes aequales; et ips.i 
triangula, et reliquos angulos. Quinta pars, ut ad 
unamquamque singularium figurarum tunfi hypotheseo^, 
.tum cousequentium inveniretur apta quaedam in ver- 
bis deQQiyunatio . . atque ita, tota res enuntiatione com- 
preh^^ejcetur perspioua ^ determinata , in qua nec 'dc- 
jesiset quic.quam njecessarii>. nec abundaret, sqiio ca- 
.reri:jpo^$jet.; • * \ . x 

.Sed. ili .bac figU#arum per varias combinationc^ 
conget^^^darum et enumerandarum mentione venit iri 
m^ntem^ ejus instituii, quod persecutus est Josepb 
Schmidt, uhua ex doctoribus in scbola Pestalozzia- 
na Ebrodunensi , in libro suo ,J)it BemmU der Form und 
Grds^ {gt^A?iOl^liM Geomtlrie genannt) nach Pmtahzzi*t Grundsii*^^ 
un h^cunlftitet. f.,, IL TheH» t8.P9«^ uM cojnbinj»ndo varios 
lincArum ductus et inter se oomplioationes sic agit, 
tamquani «omiies figurarum texturas, in q[uibus geome- 
tria vf^r^^ri possit^ ec^ehaurire conetur* In quo conalu 
(duq.statinjir ^rrores.apjjarci^t: primo^ quod geometriLac 
^ontQmpIationis varij^tate^ figurarum, quas proponit. 
varietate metiri videtur , com illa multo magis ab hy- 
pothe^eon . jquae sota mente , quam a figurarum quac 
ojculis cernuntur, varietatependeat; sed in ^uamvis pau- 
jcis Ql; simpiicibus, figurjs hypQtheseon varietas fere inii- 
yiita fiit:', utin duobustrianguUs, etsi vel solam linearum 
xectarum^ angulorum et arearum aequalitatem vel iu- 
aequalitatem spectes . quemadmodum ex iis , quae hoc 
opvisculo cpntinentur, e^cmpUSy in quibus praeterca 
hypotheses ad unum duntaxat Euelidis tbeorema pri- 
mum rcferuntur, abunde apparebit. Deinde quod, 
quo ordine figurae obtinentur secundum aliquam com< 
binatioiium metliodum^ eund^m ordinem et in propri@- 

9* 
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tatibus figuratum demonstrandi^ scrvandum putat, ea 
gratuita et a vero prorsus alicna opihio est; cum in 
dQmonstrationum serie persaepe iiat^ ut simplicissimis 
figpris aliae longe magis complieatae et plurilms p^rti- 
bus compositae praemittendae siiit^ ex m;ethodi di^ 
dacticae legibus. Sed quod caput rei erat, demon- 
strandi dico artificium^ Dotidoum perspicuitatem, de« 
monstrationum robur, ratiocinandi vim in^ tirone 
usu et exercitatione per gradus confirmandam^ qua* 
rum rerum v6l maxime rationerft haberi oportebal ab' 
homine paedagogicis Pestaiozzii principiis nixo et re- 
formatam geonietriae docendae methoduin poUicetite ;. 
in his ille rebus tam negligenter versatus est et tam 
parum vidit, ut passim in primis statim doctrinae il« 
lius initiis eas resv in quibus difficile non sit luce pa-' 
rata uti, confusione notionum et caligine oppleverit.. 
Nostrae igitur, quas bis duobus Capitibiis usurpa* 
vimus , figurarum combinationes prorsus'"restrictde 
sunt ad hypotheses unius. definiti theorematrs, primi^ 
inquam, EucJidei. Non enina ut figurarute varieta* 
oculis, sed iu utcumque simplicibus aut compositis fi« 
guris ut menti ad operationem .suificiens et apta ma- 
teria*suppeditetur, hoc Geometrram discentium Ifiter*- 
est. ^uod his duobus Capitibus exsequi exorsi sUmua 
in re per se satis simplici, duobus triangulis; cum eA 
primum^ quod de iliis agit, theorema appli6andum prot- 
poneremus varios 'illorum triangulorum situs et pom* 
plicationesi Nunc alia ratioae institutsum ptersequemur. 
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Problemata, quorum effectio 

immediate, ex applicatione 

Propositionis quartae Ele- 

mentorum procedit 



§. 161. 

Jn duobus superioribus Capitibus cx theoremate theo>- 
remata deduximus \ ex uno quidem ^ quod est Euclidis 
Elementorum primum, plura sub illo cQmprehensa et 
speciales tantum generalioris propositionijs casus refc- 
rentia: x[uae tota exercitatio j^ uti diximus^ hanc ma- 
xime vim habet, primout, qui sensum propositionis rir 
te per^ceptum habeant tyrones, eam deinceps crebra ap- 
pjlicatione raemoriae inculcent; deinde ut eas, quac in 
propDsitione generatim nominantur, hypotheses, etiara 
ubi singularibus quibusdara conditionibus^ circumstan* 
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tiis et uQOQdio^iaiioiq quasi obvolutae sunt, agnoscere 
consuescant, singularia illa sepouendo, et sola ea, 
quae ad rem sunt^ retinendo. 

Sed alter amplus aperitur campus applicationi 
theorematum, cum ad problemata devenitur, alterara 
palmariam architecturac geometricae partem. Ut enim 
theoremata enuntiant aliquid ita tsst^ ut dicitur: sie 
problemata quaestionem movent de re aliqua facienda, 
et fieri posse docent, ac quomodo. Et ut theorema- 
tum plerumqiie ea forma est, ut, si sit aliquid vel sint 
aliqua, simul cum iis esse etiam alterum aliquid vel 
alia aliqua, proiiuntient : sjc in problematis plerisqiie, 
datp aliquo vel datis aliquibus, ostenditur, aliquid 
aliud vel aliqua alia inveniri et effici posse. Quomo^o 
autem theorema ahquod proponendi et efficiendi pro- 
blematis occasionem praebere possit, facile sic intelli- 
getur. g^oniam theorema dicit, posito quodam, vcl 
positis quibusdam pluribus, quae antecedentia dicimus, 
consequenS esse aliquid, vel plura quaedam esse con- 
sequentia; sequitur, ut si efficcre velimus id, qubd il- 
Jic es.t consequens vel unum ex consequentibus, efficere 
oporteat id, quod illic est antecedens, vel si plura, 
fuerint, ea aut omnia, aut, si forte aliqua jam in da^ ^ 
tis sint, reliqua: quo facto et consequens effectum ha- 
bebitur. Ut si datum sit triangulum, et requiratur al- 
terum ipsi acqualb, cujus tai^ien latus datum sit aequa- 
le uni duorum laterum prioris, et angulus illi lateri 
adjacens datus sit aequalis ei, qui a dictis duobus dati 
trianguli lateribus comprehenditur : oportebit alterum 
latus dicto angulo a^jacens facere aequale reliquo di- 
ctorum dati triarlguli laterum^ et duorum laterum ex- 
tremis coiyunctis linea recta, habebitur triangulum 
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dato aequale; id quod quaerebatur. Sic tini theoremati 
prop. 4tae respondeut quatuor sequeijtia Problemata* 

$.162. -- >^ 

Problema I. Dato triangulo et dads duabus re* 
ctis comprehendentibus angulum uni anglilbrum iHius 
triauguli aequalem^ una quidem terminata et aequali 
uni laterum trianguli dictum augulum cbmiirehehden- 
tium, altera vero infinita; oporteat ab exti*eW6* ter- 
minatae ad infinitam ducere rectami quae aequalis sit 
bisi trianguli dati. * ' '^ '- 

Datum sit triangulum ABC, ct datae duae 
rectac D E, D F comprehendentes angulum '^' 
E D F aequalem angulo B A C ; D E quidem ter- 
minata et aequahs lateri A B j D F vero infinita : 
oporteat ab extremo E rectae D E terminatae ad in^ 
finitam DF ducere rectam EG^ quae aequali^ sit 
basi B C. . 

Id sic efiicietur : Ab infinita D F abscindatur D G 
aequalis A C, et ducatur recta EG: ea ^rit, quae 
quaeritur: aequalis enim erit basi B C per prop. 4tam. 

§. 463. 

Problema 11. Datis iisdem, quae in praeceden- 
te; oporteat ab extremo datae terminatae ad infinitam 
ducere rcctam, quae terminct trianguhim aequalc 
triangulo dato. 

Dentur eadem , quae prius : et ex E ducenda sit ' 
ad D F recta, quae terminet triangulum aequale 
triangulo A B C. 

Abscissa D G aequali A C, junCta E G rursus 
praestabit propositum: faciet enim triangulum D E O 
aequale triangulo dato A BC^ per prop^ kXtitBL. 
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ProblemiH III. Rur^s iisdem dati5, quae in 
praeoedentibus -, pportaat ab extrerao ^atae t^minatae 
ad infinltam ducere i^ectam^ quae cumterminata faciat' 
angvlum aequalem ei, quem dictum trianguli dati latu^^ 
<5um J)asi ppmprehendit 

. Pcmijir^ eadem , quac prius^; et ex puncto E ad 
infinrtupr D F ducenda sit recta, quae cum recta D E 
faciat arigulum aeqjialem angulo A B C. 

Id . riirs.us efficietur^ ,abscisa^ D G aequali A C 
ducehdo rectam E G. , Sic enim erit ang^ilus D E G 
aequalis. an^ulo ABX), per prop. 4tam. 

§: i6S. 

P r o bl e m a IV. Rursus iisdem datis ^ bporteat ab 
cxtremo datac terminatae/ ad infinitam ducere jrectam, 
qnae ad infinitam inclinetur angulo iiiterno aequali ei 
aoig^lo trianguli dati, qui dicto angulp opponitur. 

Dentur eadem, quae prius: et ex puncto £ ad in- 
'finitam D F ducenda sit recta, quae ad D F inelinetur 
angulo interno (hoc est, ad easdem partes, ad quas 
est punctum D,jacente) aequali angulo A C B. 

lisdem quae in praec. factis , recta E G satisfaciet 
problemati. Per prop. 4tam enim erit angulus D G E 
kequalis angulo A C B ; quod erat faciendum; 

§. 166. 

Accidit autem in problematibus, ut alia unam 
tantum solutionem admittantj alia duas vel plures vel 
etiam infil^itas. Qnip]^e ipsum postulatum secundun^ 
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(cum postulatorum similis in quibusdam ratio Ai ao 
problematum : hoc . enimr commmi^ ha|>eiit ^: quod ali^ 
quid fieri jubent) postulatum/ igitur y rectam . finitam 
contiou^ in direotujn, prpducere , dupliciter fieri potest: 
data enim recta A B utrinque finita in,extremis 
A et B, tam ad partes extremi A, quam ad par« '^'. 
tes extremi B pro^uci potest: Et si quidem ad 
partes A p^pduqi jqbeatur j id . uno tantum mojdo fieri 
potest; simiiiterquo, si ad partesi B: Si verosimpliciter 
iwoduci jubeatur; id ad uti^asvis gartes fieri potest;, 
crgo duplici mo^o, Rursus ad Propositionem III, 
quac et tertium probjema tradit,.iibi a mjyori 4ata re- 
cta segmeritum minori datae aeguale abscindi ju- 
betur, sl non additum sit, utri mAJ^s extremo il- 
Jud se^mentum adjacere oporteat ;. dupliciter res fieri 
potest, cum utrilibet extremo adjacens abscindi queat, 
£t ad 3Prqp. I. seu Probl. L, triangulum aequilatenun 
super data recta finita describendum ad utrasvis hu- 
jus rectae partes, ergo et ipsum duplici modo descri- 
bi potest ; quem exhibet Eucii(lea /c^nstructio duas 
praebens circulorum inte^sectione$,, quarum utraque 
pro vertice trianguli describendi, usmpari potest. Ad 
secjundam vero propositionem seu ProbL II., plures so-, 
lutiones praebet ipsa Euclidea con§truendi ratio.: 
qitum primo ducta .recta A B , , triarigu|um super bac 
aequilaterwm describi ad utrasvis.ipsius partes possit; 
ex quo ceteris ita> ut jubet Euclides, factis, duae obtine- 
buntur rectae ad punctum A posita^ aequales datae Br 
(in fig. textus gracci); deiride locx) rectae AB, recta 
"A r duci possit, et super hac rursus duobus mpdis 
triang,ulum aequilaterum conftrui^ et hinc paritcr 
duae aliae^ rectae, quae propositum praestentp invpniri 
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queant; ut per haec jam habeanttir ^atuor. Scd prae* 
terea patet,' inventa' una, qualis est Aa, infinitas ah'at 
inveniri posse, oentmA radio AA describendo circu- 
lum, et ad ejus circumferentiam ex A ducendo recta^ 
quotcumque , quae omnes proposito satisfacient. ^ Cd* 
terum Euclidi ad efficiendum problema 111., cui probl. 
II. pro praeparatione et subsidio inservit, satis erat, 
ut in probl. Udo unam quamcumque invenire doce- 
ret: quare de reliquis pluribus aut etiam innumeris 
nihil opus fuit addere* 

PauIIo aliter res se habert de Probl. I. Triangu- 
lum enim aequilaterum super data recta utras ad par- 
tes describatur, ndh debet in sequentibus, ubi cjus 
usus est, omnino indifferens censeri: etsi enim in- 
differens est in 2da prop., non tamen in 9a^ in qua 
triangulum aequilaterum super A E (v* fig. Eucl. ad 
prop. d ) oportet rion ad utraslibet, sed ad eas nomina- 
tim rectae A E partes constrjui , ad quas non situm 
cst punctum A Vel trianguluiti A^E: ibi itaque sup- 
poniturprop. la hoc sensu intclligenda , ut super da- 
ta recta non ad utrascumque saltim partes, nihil ut 
intersit, sed ad utras visum fuerit illius partes, seu ad 
partes assignatas describi possit triangulum aequilate- 
rum. Sic et ad demonstrationem prop. 24ae, angulus 
ad rectam Ej (v. fig. illius prop.) in puncto ^ ae- 
qualis angulo B AT constituendus est non ad utras- 
cumque rectae A E partes, sed ad eas duntaxat, ad 
quas est punctuto Z vel triangi!ilum E 2/ Z: ibi igitur 
rcquiritur talis problematis in prop. 23. tradita 
solutio, qua angulus ad assignatas rectae datae par- 
tes constituatur : ctijus cffectio requirit et problema 
prop. 22ae hoc sensu soIUtum, ut triangulum e rectis> 
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quae triiius datis aequales 3i|it, constituatur super cix^ 
posita recta ji £ (fig* prop: 22.) non ad utrascumque, 
ut indifierens^ sit, sed ad utras jussum fuerit^ seu ad 
assignatas ejus partes. 

' , 5. 167. 

Haec obiter annotanda duximus, ut ftd generaleih 
et elementarem problematum theoriam pertinentia: si- 
mul quod non alienum visum est, hic statim monerc 
de diiFerentia quadam propositorum supra (§. l62 — 
165») quatuor problematum: eam dico, quod ex illis 
secundum quidem et tei*tium unam tantum solutionem 
admittit, seu unam tantum rectam, quae probkmati 
satisfacit; quod quidem ita tsst^ postmodum ex ipsis^ 
prop. 4ae consectariis (g. 240. 263.) manifestum fict : 
simiiiterque et quartum unam tantum solutionem ad* 
mittit; quod tamen ita esse per I, 16. demum ostendi 
potest: priinum vero illorum problematum varios ca- 
sus habet, et aliis unam sdlam, aliis duas solutiones 
recipit; quod tamen per ea demum, quae post prop, 
26. tradita sunt in Ghrestomath. geom. pag. 321, 
sq, , explicari potest. 

$. 168. 

Patet autem, si aliquid, quod fieri requiritur, plu- 
ribus modis possit effici; id ut minus multis modis 
effici qiieat, futurum esse, si, quod prius simpliciter 
requirebatur , jani a^juncta nova aliqua conditione vel 
determinatione fieri requiratur. Ut in superiori exem- 
plo, ad datum pundlum datae alicui rectae aequales 
rectaeinnumerae possuntporii; sed si a^jiciatur, ut 
ponenda recta ip datae aliciyus rectae directioiiem ca- 
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^dat; vel per. aUnd. datum punclum transeat^' uqa tan* 
tum potest, aut ad summum duae. Itaque Ji^gendo 
^umero conditidiium , de.terminationura rt\ ^^.datorum^ 
miiiuitur numerus modorum, quibus probk^a. eiBci 
potest, seu solutiones ad pauciores restringunttur ; mi- 
nuendo contra conditionum humero, vel omittendo 
aliqua datoi*uinv'fit, ut plures iCi^istMt jSoIUtionuiA^ mo- 
di et forte innunneri - 

Est igitur . in plerisque problemafci? numerus qiii- 
dam conditionum, requisilorum, datorum.^ .justus et 
sufficiens, ao talis, ut,/5i ea onmia adsint^ problema 
sitxpiam maxime fieri possit determinatum, et unius 
tantum solutionis aut saltim. quau) paucissimantm ca- 
pax: si vero aliqua desint, multo plurium aut etiam 
innumerarum: si denique alrqua abundent, ne unius 
quldem; sed pxorsus fteri nequ^at, nisi inter ipsa da- 
ta certa et peeuliaris intercedat relatib. ^ Sed de faoc 
tertio genere, de iis, inquam, quae plus quam deter- 
minata vocari soleut problemata, iric non est diccndi 
locus: Duoruni autem priorum vitrum aii; facilius ad 
efficiendum, non difficile erit judicatu. C6rte eiiim 
paucioribus satisfaccre ^ conditionibus t^el requisitis, 
facilius est quam pluribus: et qui pluribus potest, 
eo ipso potest paucioribus',: qui vero paupioribus, non- 
dum idcirco etian^ pluribu^: etsi fortc facultas p^ucio- 
ribus satisfapiendi viam aliquando munire pas$it ad 
satisfaciendum pluribus*, et alias quoque faciliora ad- 
itum ad difficiliora: saepe pajtefaciunt. De quibus non-r 
QuIIa adhuc dicenda sunt. 
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Primuiti igitur , 'ctui pluribus reciuislSlrs^ scit satis- 
ikcefe> per id ipsum paucioribus quoquc' arcit: et qua 
quis arte problema efficit tot habens data, quot habe- 
re , et non amplius , debet ; eadem arte effldet paucio-^ 
ribus propositum datis ,. ciam ea , quae deficiunt, pro 
lubitu assuraere et ipse sibi dare possit. Item si quit 
^fficere pdtest"aliquid*cum'adjuriWta aliqua coriditionc 
propositum ; is idem etiam efficere p6s$e dicetur' sinii- 
plicJter et siile lila conditioniB propositum; turti eamc6n- 
ditionem^ipse ultro adjungdre possitj artis autem ejui- 
dem sit,'sive praescriptae sire* sporite suriitae conditio* 
ni satisfacerc. • Ut' si ' trfangulum a^eqttilaterum' supeir 
recta d^ta consttuere potest; potest etomnino trian- 
gulurii ieqifflfateram fcon^tr^ere: r^^fctani cnini siipet 
^d^' riisi 'dederis ", ipse Sumet quamcumque. Pariter 
•si triarigulum aequicrus habens angulo^sdd basin sin- 
^ulos dujflos ejus, ;qiH 'ad* verticem^^ dfescribi pdtest 
ad cray*. dsftum: potfest et cffici prbblema simpliclt^ir 
'enuntiktum • Triangulum aequicrus'"descrfbere haben« 
arigliiTittlt" ad basin utrtimque dtpluiii anguli ad verti- 
tjerrirtiubd fta pi^opotilt feicilid^s Lib; IV, prop. 10., et 
ad crus pro hibitu k^sumtum cohstruit: Et in toto 
quart0; l/ibro^ quddvls' iorum, quae de inscrib^ndi» 
'cii^culb^i^gtiris sunty 'problematum sic proponi poterat^ 
ixt en^^ti^ixri' dnurii 'arigrultfrum suorutti' halbeat ih dat^ 
circtuftfeferitiae puttcto;^ itemque de icircurfiscribcndis 
figttris;"tit figura uno latere circultim' in dato circum- 
fcrcntfeife ^ticto' coni!iiigkt:'"^ed Euclides ekm Condi- 
dbntrifi non adjicit '^l^iliCer ad I,^'42. problema sio 
*prapozii"MWat: 0ator ttiangultf ae^aHft pai^aUelogram-- 
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mum sub dato angulo constituere^ et quidem super 
semisse basis (vel unius latfi^um) dati trianguli: sed 
hpc rursus^^^pn adjungiL Qui enim rem aliquam im- 
~;peratam <^fficit assumto aliquo^ quoc^ ips^i integrum el 
liberum est .assumerc: quidni cam eflip^^Q d^^atw. 
simpliciter? . ..,.. . . , , 

'-^; ■ ' '' §.m. . ■■ •■ 

I ' ,• t 

; , ^ * — ■ -V , ^ • . . »•, .!.••; •. ■ ■! 

Alteruin crat, quod. supra diximusr^-cuni sit pra- 
Meiinatum magis per certa data et condilioxies deter- 
rpinatorum et restrictorum difficijyior' fffectio,, quap^ 
eorum^ quae minus conditionibus adstricJba^.sunt et 
paucior^ h^bent data, ad quae construcUo acpQmmOr 
.danda, sit ; fieri t3fnen posse.,, ut, eifjectio. PWiiis: d^ter- 
i^ninatorum.Ad./effectionem magis dctermiAatoct}m^ sub- 
,sidip et .adjuraento sit. Q^ip.d quidem noji ,est: infrc- 
.qiiens, sed latissime patet iu problematunn :gqometri- 
corum solutionp j, ut inter subsidia arti^ iriveni^di 
numera^ri merUo deheat. IJrequent^r enim usu. ve»it, 
iit, si problftmatis aiicujus solutio cognita sij, pr^tans 
id, quod imperatjar, uno modo quocujmqu^„ yel rem 
singulari aliquo (casu effectam dai|S, talis ;deii;ide, .^qIu- 
tio .inservjat et in subsjdium ,yocetur ad p^oblemfti^ 
magis restricti seu cu;n qwib^usdam 5ipo§*M?(>Aa/«o*S prq- 
positi splutionem, vel ad, aJios prp,blema^ 'gcn^raliter 
^nuntiati casus solvendos, Ciyus rei statim ex^pluip 
praebet ,probiei^a,Ei^cIidis secundum„in quo, ijec^. da- 
tae. rectac, aeqijialis ad datum puACtum poni d^fjetur: 
cum id inseryiat,^^a,d splutionem^sequentis tifj^tii,, quod 
a4junctam habet: conditionem, ut,.^ recta ^iti^ui.^Jiam 
determinatum nanc|scatur, nempe ab alia data, )it mi* 
hor a m^ori| abs«indatur. JSi^aCtiarof. 42a JUnij VX^P 
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dato triangulo paralielograminumaequale sub dato an* 
gulo unum quodcumque constituere docet, idque prae-* 
stat nominatim super semissi. «basis . dati. trianguli^ 
praeparationem et subsidium!:£R)4bet ^ad solvtoduni 
problema 44^6^ qua parallelogrammvm illud super da'- 
ta recta constituiy seu ad datam ;rectam' applioari ju* 
bi5tur. Et est hujus rei prorsus vulgaris usus- in ea 
Analyseos geometricae parte^ quae in problfematis' ver* 
satur dt^oQiafiov maximum yel minimunL habcntihus : in 
his enim perpetuum est, ut eompositio cjus caius', qui 
Htogigfi^ respondet;-praemifctatur, et ipsius opd* relit 
quorum casuum compositio perfioiatur. ' - 

6. 173. ^ 

• ^ ^ •.-•"; • ' ' • 

Jam prioris generis ($; 17o;) ^xemplum kabehimui 
in quatuor problematis supra ($.163 ~ i6£.) traditis^ 
si ea simplicius proposuerimus et minus determiiiata^ 
omissa scilicet una condit^num seu uno Aatorum^ 
quae illic addita erant*^ longitudinein dico reicta» 
D E.' Sic erit .i< ; '.'! 

Problema V« (respondens pvoblemati I.']^ rDatts, 
duobus angulis rectilineis acqualibus, et intra tmuin, 
ipadrum ductarectaduabusrectisipsum cbmpreheiidenti* 
bus intercepta : huie aequalemreciamducereintra akerum 
angulum y rectis huinc comprebcMtentibus interce{>tant» 
- Dati ^int duo anguli rectihnei aequales BAC/ ;- 
EDF, et intra unimi eorum BAC ductd . sit' ^^' 
BC'-. oporteat intra alterum B D F ducere re*' 
etam reotis £D, DF interceptam ipsi BC «equalemi 

Ab recta D E ab^cindatinr D G, acqualisAB; ab 
DFautemDH aequalia.ACj et jungatur .G'H j: verit 
ea aequalis B C per prop. 4tain. Ductat ergo est iatrft 
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angulum BD F iiec4a:ip$is D E, D F interc^pta 
G H : aeqi^lis B C : quod ' erat faciendum* ' ' 

P*.obl^ma VI. ' (rfespStidens Froblemati U.) Da- 
tis iisdem quae in' proxime praecedente ; intra alterum 
anguhim ducere rectami^ quae trian^Qlum terminet ae-" 
quale ei, quod prior.ducta terrainat, 

'Data »sint eadem, 'qnae priusr/et oporteat intra 
angulum EDF dacepe rectamy iquae trianguluiii 
terminet aequale tri^ngulo A B C. 
i > Iisdem quae in.pi;fteeedenti factis, erit trianguTum 
D O H iwquale 'triangulo-»^ A B G. DUcta ergo est intra 
angulum EDF recta.&H terminans triangulum ae- 
quale triangulo ABC: q. e, f. 

Problema Vll. (respondens Probl. IIL ct IV,) 
Datisiiisdim, quae prius ; . intra alterum angulum. duce* 
P&<rectam9< quae ad^unam assignatam-rectarum ipsum 
comprehendentium. aequali angulo. intemo^ ac prioc 
flucta sA unam x ectariun priorem angulnm compreben^ 
dentium) inclinetur. 

Data sint eadem quae prius : et oporteat intra an* 
gulum |12)F rdueeire reatamvqua^ ^9 rfictanl D E in« 
dinetur anguio interrio aequaJi angulo A B C. . >. ,^ 

Aibscissis D G aequali AB, et D H .aequali A C^ 
flc junctajG H, eritiangulus D GH: icqualis angulo 
A B C, per.prop.. 4Da».. Ergo, intra angulum £«D'£ 
ducta .est:recta G H, quae ad reetam .D E incIiAatur 
angulo-interno aeqUali' angulo A B C; q.e; f. • 1 

Habes x^jusque tx\ hi^, tribus pitoblematis solutio'^ ' 
neni aUipiam^ sed unam tantum. ex innumerisy quas 
admitlutit. Quod ^iiim^rectam DG stqnsimus aequalem. 
AB V -^ ^o^ necesse est: nam si ^^yor eliam ^el mu 
aorisumatm: X^G, taraea ipsipote^ti j^lurimis ^siiltim 
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casibu3 inveniri respondens JD H, ct duci recta G H, 
quae, imperatum faciat: sed tunc posteriores Elemen- 
torum proposition^s adhibendae sunt; qu^re hic ei rei 
non immoramur/ 

. g. 173. 

Hactenus tradita Problemata rcspondent theorema* 
ti Propos. 4tae generatim^ vel potius in triariguiis a 
se invicem sejunctis proposito. Nunc ad ea veniamus, 
quae respondeant variis ejus ad triangula latus , comr 
mune habentia applicationibus , quas sistunt tHeorema-» 
ta Capite lldo ad quaestiones I — V, tradita: quae 
siriuli ratione, ac de ipso Theoremate prop. ^itae mo- 
do ostendimus, ad problemata transferri poterunt. Ac 
statim Theoremati I. ($.32.) respondebunt problemata 
ihaec quatuorj 

Problema VIII.. Dato angulo rectilineo et linea 
recta ipsum bifariam secaritc terminata, cujus ex ter- 
mino ad crus unum recta ducta sit: ex eodem termi- 
iip ad crus alterum rectam ducere, quae priori ductaQ 
aequalis sit. 

Datus sit angulus 6 A C> et recta ipstim bi- 
fariam secans teriiiinata A D, ciyus ex termino '^* 
D ad crus unum AB ducta sit recta DE: opor- 
t^at ex eodem terrtiino D ad crus altefum A C ducerfe 
rectam Ipsi D E aequaleri^i. 

Capiatur AP ae^alis AE», et jungatur D F:. ea 
aequalis erit Xil^ per prop. 4tam. Ducta crgo est ex 
terminb D ad crus A C recta D F ipsi D E ^equalis : 
^quod erat f^ciendum* , ^ 

Prol>I,^ms^ iX. t)at|s iisdem. quac prtus; ex eon 
«em termino ad crus altefum' ducere rectam; qua« 
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triangulum ^erminet aequale ei, quod prior ducta 
terminat. ' • 

Data sint cadem quae prius ^ et oporteat a termi- 
no D ad alterum crus A C ducere recftam, quae trian- 
gulum terminet aequale triangulo A E D. 

Capiatur A F aequalis A E, et jungatur D F: ca* 
solvet problema: facit enim (per prop. 4.) triangulura 
A D F aequale triangulo A D E ; quod facere oportebat. 

Problema X. Datis iisdem^ quae prius: ad eun- 
dem terminum pOpcre rectam, quae cum rectaangu- 
lum bifariam secante afequalem angulum ac prior du- 
cta, fd alteras partes cdjrnpreheiidat. 

Data sint eadem, quae prius; ct oporteat ad pun- 
ctum D ponere rectam, quae cum i^ecta A D ad alte- 
ras partes^ comprehendat angulum aequalem angulo 
ADE. 

A crure AC absclndatui' AF aequalis A E, et 
jung^tur DF^ ct per prop. 4tam erit angulus ADF 
aequalis angulo AD% Posita ergo est ad punctura 
D recta DF-faciens cum A D angulum ADF aequa- 
lcm angulo A D E ^ quod faCerC oportuit. 

Problcmd XI. Datis iisd^m, quac jpriusi cjt eo- 
dein terniino ad cru^ alterum demitteire rectam sub 
angulo interno (seu ad partes verticis atiguli dati) ae- 
quali ei, quo pfior recta ad crus prius inclillata est. 

Data sint eadcm quac prius: ct Oporteat a puncto 
D ad crus A C demitterc rectam sub aiigulo intemo 
(seu ad. parteS verticis A anguli B A C) acquali im- 
gulo AE D. * '' • *' 

Fiat A V aequali^ A E, et jungatui* fi Fi ei fa- 
ciet angulum D F A aequajcm angulo D E A^ per 
prop. 4tami atque ita satisfacit ptoposito. * ' 
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Eidem Theoremati 1. ($♦ 32.) respondebunt alia^ 
quatuor theoremata sequentiai 

Problema XII. Datis duabus r^ctis lineis aequa- 
libus facientibus angulum , • quem bifariam secet recta 
intermedia, et ab unius abqualium cxtremo ad iht^r- 
mediam diicta recta: oporteat ex alterius aequalium 
extremo' ad intermediara ^ducerfe rectam priori ductae 
aequalem, . ' 

Datae sint duae rectae aequaleis AB, A C, 
facientes angulum B A C , quem bifariam secet ^ 
recta intermedia A D ; et , ex unius aequalium ' 

cxtremo B ad intcrmediam A D ducta sit linea recta 
B E: oporteat ex alterius extremo C ad eandem A D 
ducere rectam aequalem' prjori ducfae B E. ' 

. Jungatur CE: dico factum. Est enim recta CE 
^cx puncto C ad AD ducta, aequalis ipsi B E, pcip 
prop. 4tam. 

Probleraa XIIL Datis.iisdeni/quae prius: opor- 
teat ex alterius aequaliuni extremo ad eandem inter- 
mediaih ducere rectara, * quae aequale terminet' trian- 
gulum ci, quod priof dacta terrainat: ' 

Data sint eadera, quae prius; et oporteat cx puri- 
cto C ad rectara AD ducere rectam, quae triangu- 
lum terrainet aequale trianguio A B E. 

Ducatur recta &E: dico factura. Est enimCE 
rccta ex puhcto C ducta ad rectara A D , ct- tcrrainat 
trian^ulum ACE aequai^ ti^iangulo A^E, per prdp, 
4tam. , ' . 

Probleraa XIV. Datis iisdcm, quae pi*iiis: opbr- 
tlat*ex'alteri\xs aequaliiim eJctreffio et' adea^dem ipsi-J 

10 * 
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us partcs, ad ^as est intermcdia, ducere rectam, 
quae cum ipsa, ex cujus- termino ^ucitur, angulum 
comprchendat internum aequalem ei^ qu^m prior du- 
cta cura priori aequalium comprehendit. 

/Data sint ead^m , quae prius ; et ex puncto C ad 
eiasd^m rectae AC partes, ad quas est AD, oporteat 
duccre rectam facientem cum AC angulum aequalem \ 
^ angulo A B E. / 

Jungatur recta CE: dico factum. £st cnim cx G 
ducta recta C E, ad quas imperatum est rectae A C 
partes , et f^it angulum A C E aequalem angulo 
AEE, per prpp. 4tam. 

Problema XV. Datis iisdem, quae prius; opor- 
teat ex altedus aequalium extremo ad eandem inter« 
mediam ducerp rcctam , quae cum intermedia aequa- 
lem comprehendat angulum ei^ quem.prior ducta cum 
ipsa comprehendit. x 

Data sint ead^m, quae prius: et icx puncto C iid 
A t) ducenda sit recia, cum ipsa At) faciens angulum 
aequalem angulo AEB. 

Jungatur recta CE: dico factum^ Est cnim recta 
C E ex C ducta ad A D , et facit angulum A E C ae- 
qualem angulo AEB, per prop. 4tam. 

' .Longum ibret, varietates ox^ncs theoi*ematum, 
qufie ad ^waestiones sex Capitis Ildi allata sunt, re- 
spondejatibus-etiam problematis persequi: «tsi ^oc taJe 
sit, ut in eo utiliter se ^xercere possit tyronis ingei- 
nium et iudu§tria. NonnuIIa. tamen et praecipua illo- 
i*um theorematuui hic ad problemata Uransferemu;.^ 
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Theorcmati igitur 111« (f/36.) seqiffenijifrespohdcbunt 
Problemata. = :. !• 

Ptobiema X\^I/ D*a«r a'tigu!6' Hn^a rcct^--bifa- 
riam secto , . et puncld ik'' utlcf ' iffttis^ c^ui-ttm /^ * * €!5c 
hoc *punct() duccre rectam-a'd'cru§ 2?t^i?um, quae tet 
ipsa bifertim secctur • riititS "" ' ilM * ' |iu'^uAim b ifariaifn 
seoante. • ^** . a .4 

Detur anguhis B A<J bifariam^ectus recta 
. A D, ct in crure A B detur punctum B: opor- ' ^' 
teat ex puncto B ad crus At dtldeWreclani, . ' 
guae bifariara secehir recta A D. ' ' .* • » 

A crure A C abscindatur A E aequaUs AB, et 
jungatur BE: ea ^rojposito 'satisfaciet; In puncto 'cnim 
F;j in qup rectae A D occurrit, bifar^m Abf ipsa 'seea- 
bitur per Ei. prop. 4tam vel $. 3R *■-"'' ' 

Problema XVII. Datis iisdetn; cx hoc pun- 
cto d,emittere reetam perpencKcuI^^em ad rectam il- 
lam angulum bifariam ^cantem. ^ 

Dentur eadem, quacprius': et oporteat cx pun- 
cto B ad rectam AD demittere perpendicularem. 

A crure A C abscindatur A E aequalis A B, let 
jungatur recta B E , quiae ipsan^ A D 3ecet in F : dico 
rectaih B P ex B ad rectam A D perpendicularem de- 
missam esse* Scquitur id ci^ prop. 4ta Eh et Def iO. 
vel propius ex Tijieoremate Ilf. J. 36. ' 

Problema XVIIf, Datis fisdemj ex hoc puncto 
ducere rectam ad crud alterum, quae aequaUa faciat 
triangula terminata duobus ipsius segmentis ab recta 
angulum bifariam secante facUs. 

' Dentur eadcm, quae prius; et ex piincto B ad 
«rus A C oporteat duccre rectam, cigus duobus seg" 
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mentis.al^ 4^ecta 4- D f^sictis terminentur trian^ula ae- 
qualia. 

. Rursua ^frscds^.a ab cr,u;ro AC rccta AE aequali 
AB^ JM^Jff^ re,c|bf. B E satisfaciet proposito : aequalia 
cjiim erunt, qiji^e duo^us,^ (y^\is segm^ntis ab recta AD 
iactis B F^ JF E termina^tm; . trianguU A B F, A E F, 
per EI. prop. 4, v^l Tbopr. lll. §. 36, 

Qwn et ^equens addi potest^ etsi superfluum ha- 
beat datum^ conyem^nter iis^ quae $. 36. pbser^ 
yata- sw^t. ..... 

Problema !XLLX. Datis iis^em, quae prius: ex 
hoc punctQ ducer^ rectam ad prus alterum, ,quae cum 
duobu§ cruribus faci^t anguips internos aequalea. 

Dcntur eadem , quae prius ; et , ex punoto B ad 
crus A C duceuda sit recta , quae cum duobus cruri- 
bus A B , A C faciat angulos internps aequalest 

Rur.^us abscissa ab crure A C recta A E ipsi A B 
aequali, Juncta 3E recta praestabit propositum; faciet 
enim angulosi; quos pum duobus cruribus facit^ inter- 
nos AB E, A EB aequales, pey El. prop. 4. yel per 
ea^ qua^ §. 36, gnnotata sunt. 

SuperQuun) bic datvin) erat recta A P angulum 
B A C bifariam secans ^ taU t^m^n ^ quod non faciat 
problema magis dcterminatum , quani si . ab^it. Dari 
enim et talia possunt , quae ^d splutioneni nihil pror- 
^us valeant, neque prpsifit nec^ue pbsint. 

$. 177, ' ' 

Theorematibus ad ^^^^stioneni secundara Cap. 
IL propositis $• 43 «p-^ 46.^ haec respondebunt: 
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Froblema XX. Datae rectae insistat alia recta 
perpendicularis terminata, et ex hiyus extremo ad il- 
lam ducta sit linea recta: oporteat ex eodem extremo 
ad e^ndem^.ad alteras quidem perpendioularis parte^s^ 
ducere rectam priori ductae aequalem. 

Data sit recta A B et ipsi perpendicularis . 
C D, pujus ab,.eMremo C ad rectam AB ducta i£* 
sit recta C E : oporteat ab eodem extremo C ad 
rectam AB, et ad alteras quidem perpendicularis CD 
partes (seu ad scgmcntum D B ,' si C E duc>;a. fuerit 
ad segmentum DA^ ducere iineam rectam i{)si,C£ 
aequalem. , . , 

Abscindatur ab D B recta D F aequalis D E , et 
jungatur CF: ea erit ip^ i . C E aequalis : quodconse* 
quitur ex byp^tKesi cum Def. 10. Lib. 1. JEl. per 
prop. 4. El. ; vel et per §. 43. 

F r o b 1 e m a XXI. Datis iisdem , quac prius : 
oporteat ex eodem extremQ ad eandem, et ad alteras 
perpendicularis p^tes, ducere rectam, quae terininet 
triangulum aequale ei, quod prior ducta terminat. . 

Dentur eadem, quae prius: et oporteat ex punctp 
C ad D B dupere rectam, quae tcrminet triangulum 
aequale triangulo C E D. 

•Abscindatur D F aequalis D E, et ducatur C F: ea 
faciet triangulum CFD aequale triangulo CED^ pcr 
JEl. I, def. 10. et prop. 4. 

Problema ^XII. D^-tis iisdem^ quac .prius; 
oporteat ex eodem extremo ad alteras perpendicujari^ 
partes ducere recUm, quae aequalem, ac prior ducta> 
angulum cum.perpendiculari comprehendat. . ^ 

Dentur eadem , quae prius : et oporteat cx C ad 
alteras perpendicularis C D partes . ducere (rectam^ 
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ijuae cura ipsa togidum comprehendat ae^alem au- 
gulo D C E. 

Abscissa D F accpiali D E , jungatiir C, F : ea faciet 
angulum F C D aequalenx angulo E C D , per ]^1. I. 
Def iQ. et prop. 4. 

Problema XXIII. Datis iisdem, quac prius; ogor- 
teat ex codem extremo ad alteras perpendicularis pSr- 
tes duoere rectam, quae ad datam reCtam aequali, 
ao prior ducta, angulo interno inclinetur. 

' Deiotur eadem quae prius: et opprteat ex punoto 
C ad'.alteras pcrpendicuJaris CD partes ducere re- 
' ctam , quae ad ipsam C 6 inciine^ur angulo interno 
aequali arigulo C E D. 

Abscissa D F aequali I>E, jungatur CF: ea feciet 
angutum C F D aequalem angulo C E D, per EL L 
Def, 10. et prop. 4, 

§. 178, 

EtTursus haec quoque: 

Problema XXI V. Ex uno datae rectae termina- 
tae extremo ad alteram rectam, qiiae illam bifaiSani 
6t ad angulos rectos dividit, ducta sit Unea recta: 
6porfccat ex altero prioris extremo ad eandem alteram 
ducere rectam priori ductae aequalcm. 

E rectae datae AB extremo uno A ad re- 

^^' ctam C D, qi%e ipsam AB bifariam et ad angu- 

los rectos dividit, ducta sit recta A E: oporteat 

cx altero extremo B ad eandem C D duQcre rectam 

priori ductae A E aeqiialem. 

Jungatur BE: ea faciet, quod requiritur: aequali» 
enim erit ipsi A E per EI. I. Def. lO et prop. 4. : 
ducta ergo est B E ex extreroo B ad rcctam C D ae* 
qualisA E, 
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Problejna XXV, Datis iisdem: oporteat cx al- 
tcro prioris extremo ad eandem alteram ducere re- 
ctam^ <|uae triangulum termiQet aequale ei; quod prior 
ducta terminat. * 

Dentur eadcm , quae prius : ct oporteat ex puncto * 
B ad rectam CD ducere rectam, quae triangulum ter- 
minet aequale triangulb AEC. 

• Jungatur B E : dico factum. Est- enim ca ex B 
ad ipsam C D ducta, et terminat triangulum B £ C^ 
quod aequaie est triangulo A £ C per £1. I, Def. 10. 
ct prop. 4. 

Problema XXVL Datis iiddem: oporteat ex al- 
tcro pridris extremo ad eandem alteram ducere rc- 
ctam; quae cum ipsa hac, ad quam ducitur, acqua- 
lcm, ac prior ducta, angulum comprehendat. 

Dentur cadem, quae priusi et oporteat ex puncto 
fi ad rectam CD ducere rectam, quae cum ipsa C.D 
compre^hendat angulum acqualem^ angulo A E C. 

Ducatur B£: dico factum. Est enim ea ex B du** 
cta ad C D, ct cum C D recta facit angulum B £ C 
aequalem angulo A E C^ per £1. L Def. 10. et 
prop. -4. 

Problema XXVIL Datis iisdem: oporteat ex 
altero prioris extremo et ad casdem ipsius partes du- 
cere rcctam, quae ad ipsam aequalii^ ac prjor ducta> 
angulb inclinetur. 

Deiitur eadem, quae prius: et ex puncto B opor- 
teat ad easdem reotae A B partes^ ad quas A E ducta 
cst^ ducere rectam, quae ad A B inclinetur angulo ae- 
quali angulo B A E. 

Ducatur B E: dico factum. Est enim illa ex pyn-* 
cto B ducta ad easdcm ipsius A B partes^ ad quas 
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A Ey ot; ad ^ B inclinatur angulo A B E^ qui aequa-r 
lis e&t angulo 6 A Ej^ per £1. I. Def. iO. et prop. 4. 

, $. 179. \ • ' 

Th^remati IX. (§• 44.) respondens sic proponetur 
Problema XXVIll. Ad datani rectam ad unas 
partes terminatam e puqcto extra ipsam dato decaissa 
sit perpendi6ularisr <)porteat describere triangulum 
aequiqi'us, habens verticem iu puncto illo .datp, basin 
autem in priori recta jacentcm, et ipsius dato uno ex- 
tremo terminatanGu 

Ad datam rectam A B in A terminatam ex 

^^* puncto extra ipsam dato C demissa sit perpen- 

^ dicularis C D : oporteat describefe triangulura 

aequicrus habens verticem in C , basin autem in re- 

cta A B jacentem et in ipsius dato extremo A 

terminatam. 

Ab recta D B abscindatui* D' E aequalis D A, et 
jungantur rectae CA, CE: et trianguluni CA»E sa- 
tisfaciet problemati: est enim aequicrus pcr El, 
I. Def. 10, et prop. 4.., et verticem quidem habet i» 
C, basin autem in AB jacentem et extremo A tej:- 
minatam. 

§. 180. 

Theorematis ad guaestionem tertiam Cap* II. pr^* 
positis §. §. 47 — 49, haec respondebunt problemata: 

Problema XXlX* Datae poaitione. sint duae sre-:: 
ctae in communi extremo faciente$ angulum , et ad 
idem extremum extra illum angulum posita sit t^c^t^- 
terminata faciens cum duabus illis angulos utvtnque 
aequales; et ex ejus termino ad unam positipne data^ 



Digitized 



byGoogle 



demomtranda.problemqta. iSg 

' ■ ..,..'„ j ■ - . ^ , m 

rum ducta sit iQcta linea utcumque: oporteat ex eo- 
dem termino ad alteram positipne d^tarum ducere rje* 
ctam linealru priori ductae. aeqMalem.; ^ . . 

Datae positioiiesint reptae BA^ A^C.facien- 
tes aogulum B A C ^ . et ad. puuctum A rpcta ter- '^' > 
minata AP^ faciens ang^los DAB^ DAC ae- 
quales; et ex ejus termino p ad unam earura.AB du- 
cta sit recta D E utcumque : oporteat ex eodem ter^ 
mino D ad alteram A^C duceric r^ctam priori duotae 
DE aequalem. .. 

Ab A C abscindatur AF aequalis A^, et jungatur 
DF: dico factum. Erit enim ea aequalis DE per El. 
prop» 4. 

Problema XXX. Datis iisdem; pporteat ex eo^ 
dem termino ad alteram positione datarum ducejre re- 
ctana, quae triangulum terminet aequale ei^ quod prior 
ducta terminat, ; 

Dentur eadem qtiae prius; et oporteat ex puncto 
D ad A C ducere rectam , quae terminet triangulum 
aequale triangulo I) E A. 

Abscissa AF aequali AE, et juncta D F, dico 
factum. Erit enim triangulum DFA aequale triangu- 
\q OEA, per El, prop. 4* .. = 

Prpblema XXXf* Dati« iisdem; oporteat ex 
eodem terminQ ad alteram positione datarum ducere 
ycietam, quae ad ip$am angiilo inclinetur interno ae- 
quali ^i, quo prior ducta ad priorena positione da- 
tam, item inter?i6, inclinata est. 

Dentur eadem quae prius *, et oporteat ex pimcto 
P ad rectam A C ducere rectam , quae ad ipsam in^ 
plinata sit angulo interno aequali angulo DEA. 
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Abscissa A F aequali A E, et juncta pF, (lico 
^actum ; haec enim facit anguluni D F A- aequalem an^ 
gulo D EA, per El. prop. 4. 

Problema XXXII. Datis iisdem; oporteat ad 
eandem termihfatam in e^d^m tfcrmiik) 'et ad alt€ras 
ipsius partes constituere angulum aequalem ei, quem 
prior ducta oum ipsa facit. ^ ^ 

Dentur eadem quae* prius ; et oporteat ad rectam 
D A in termino D et ad alteras ipsius partes , quam 
ad qu|s est D E^ constituere angulum aequalem an* 
^o EDA. t ' 

Abscissa A P aequali A E , et juncta D F ; dico. fa- 
ctum : haec enim faciet angulum F D A aequalem an* 
gulo E D A; per El. prop. 4, 

$. 181. 

Itemque et sequentia:^ * 

Problema XXXIIL Datae sint duae rectae tcr- 
minatae aequales, facientcs anguium in^concursu;^ et 
ad punctum iponcursus extra illum angulum posita sit 
recta faciens cum diiabus illis datis angulos utrinque 
aequales*, et ad ipsam ex unius (^atarum termino du- 
cta sit recta linea utcumque: oporteat ex alterius 
ipsarum termino ad eandem exteriorem rectam ducere 
rectam priori ductae aequalem. 

Datae sint rectae AB, AC terminatae ae- 
V^' quales, fiicientes angulum ad A, et ad punctiim 
* A extra angulum B A C posita sit rccta A D fa- 
ciens angulos D'AB, D AC aequales, et ex unius da- 
taruni termino B ad rectam A D ducta sit recta B £ 
utoumque : oporteat ex alterius termino C ad eandenpi 
A C ducere reetam priori ductae B £ aequaiem. 
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Jun^atur C E : dico factum. £a enim e^ C ad 
AD ducta est^ e^aequalis est ipsi B£ per EI. prop. 4. 

ProbJema XXXI V. Datis iisdem, quae in prae- 
cedente \ oporteat ex alterius datarum. aequalium termi- 
no ad eandem exteriorem diicere rectam) quae triangu-* 
lum terminet aequale ei^ quod pridr diicta terminat. 

Data sint eadem quae prius : et ex puncto C ad 
rectam AD oporteat rectam ducere^ quae triangulum 
terminet aequale triangulo B E A. ^ 

Jungatur C E : dico factum. Ea enim ex C ad 
AD ducta est, et terminat triangtdum CEA aequale 
triangulo B E A per EI. prop. 4. 

Problema XXXV. Datisiisdem; oporteat ex al-^ 
terius datarufn aequalium termino ducere rectam, quae 
cum recta exteriori comprehendat angulum internuQi 
aequalem ei, queni prior ducta cum ipsa comprehendit. 

Dentur eadem, quae priiis, et oporteat ex puncto 
jC ad rectam A D ducere rectam, quae cum ipsa AD 
comprehendat angulum ioternum aequalem' B £ A. 

Jui^gatur C E : dico factum. Ea enim ex puncto 
C ad yectam A D ducta est., et facit angulum C E A 
aequalem angulo BEA, per EI. L prop. 4. 

Problema XXXyi. Datis iisdem; oporteat ad 
alterani datarum aequalium in Jpsius termino et ad 
easdem partes constituere angulum ae^ualem ei, queni 
prior ducta cuin priori datarum comprehendit. - . 

Deiitur eadem quae prius.' ct ad rectam A C in 
puncto C et ad easdem partes, ad quas. est recta DA> 
oporteat constituere angulum aequalem angulo A B E« 

Jfungatur AC: dico factunu Ea enim facit an^ 
gulum .A..CE aequalem angulo A^B S^ per £1. L 
prop. 4» 
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Ad quaestionem quartani Capitis Ildi Theoremati 
XXlII. (§. 59.) haec respondebunt Probleraata : 

Probleraa XXXVIL Tn duas rectas positiorie da- 
tas incidens recta linea faciat angulos alternos aequa- 
les; fet per unius Korum angulbrum verticem-et extra 
ipsum angulum diicta sit alia recta inter duas positione 
datas : oporteat et ex alterius angulorum alternorum 
vertice et extra ipsum angulura ducere rectam inter 
,positione datas priori ductae aequalem. 

In duas rectas positione datas A B, C D in- 
'^* cidens recta E F faciat angulos alternos A E F, 
fi F D aequales \ et per anguli A E F verticem 
E, sed extra illum angulum ducta sit inter positione 
(datas alia recta EG:^ oporteat et ex alterius anguli 
E F D vertice F et extra hunc angulum ducere inter 
positione datas rectam aequalem priori ductae E G. 

Ab EA abscindatur E H aequalis F G, et junga- 
tur F H: ea erit aequalis E G, per EI prop. 4. 

Ptoblema XXXVIII. Datis iisdem, quae prius: 
opoia:eat etiam ex alterius angulorum alternorum ver- 
ticc et.extra ipsum angulum ducere rectam.inter pp- 
sitione datas , quae aequale tiriangulum terminet ei, 
quod prior dupta terminat. . ' " ' ' 

Data sint eadem, quae prius: et dporteat ex.pun- 
cto F, extra angulum EFD, diicere rectam iriter po- 
sitione datas AB, CD, quae terminet triangulum 'ae^- 
quale triangiilo EFG. 

. Ab EA abscindatlu- EH aequalis FG, let jimga- 
tur F H: lea.* facTet'trianguliim E F H aequild trfangu- 
lo EF G, per EI. prop. 4, •* ' ^ 
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Problema XXXlX. Dati3 iisdem, quae priiis: 
oporteat etiam ex alterius altcrnorum ahgulorum ver- 
tice ducere rectam lineam, quae cum incidente Ae^a- 
lem,'ac prior cfucta, et ad alteras incidentis partes 
angiiltim faciat. 

Data sint e^idemj quae. prius: et oporteat ex pjan- 
cto . F ducere rectam, quae cum incidente £ F, ad 
alteras ipsius partes, faciat angulum aequalem an- 
gulb F E G. 

Ab E A abscindatur E H aequalis F* G , et junga- 
tiir F H: ea faciet angulum E F^ H aequalem an- 
gulo F E G, 

Problema XL. Datis iisdelm,' qtiae in praeceden- 
tibus, oporteat etiara ex alterius angulorum Alterno- 
rum vertice, et extra ipsum angulum, ducere rectam 
inter duas positione datas, quae ad eam positione da- 
tam, ad quam ex angulo ducenda est, inclinetur an- 
gulo ad partes incidentis sito aequali ei, quo prior du- 
cta ad alteram ' positfone datam inclinata est item ad 
partes incidentis sito. ' 

Data sint eadem quae prius: oportcat etiam ex 
puncto F inter positione datas AB, C D ducere re- 
Ctam*, quae ad positione datam ABincIinata sit angu- 
io ad partes incidentis E F sito aequali angulo EGF, 

Ab EA abscindatur E H aequalis FG, etjunga- 
tuf !FH: ea faciet angulum F H E aequalcm afngulo 
KGF, per EL prop. 4. 

:-. :.; ..- . . . §. .183. 

£idem et sequentia respondebunt: 
Froblema XLI. Ad datam posit;ione rectam uno 
in~ extremo terminatam et ad diversas ipsius partes 
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duae rectae aequales aequalibus arrgulis alterms. incli- 
natae sint, una quidem iu ipso ^us extremo^ altera 
vero in alio ipsius puncto ; ct ex postcribris termino 
ad dictum extremum ducta sit linea recta : oporteat 
huic aequalem rectam ex prioris inclinatae te^mino 
ad datam positione rectam ducere. 

Sit positione data A B in extremo A termi* 
^^' tiata-, et ad eam, ad diversas qiiidem ipsius 
partes, inclinatae sint duae rcctae aequales AC, 
DE sub aequj^libus angulis BAC, ADE^ AC ^[uidem 
in ipso extremo A , D E vero in alio ipsius A B p\in- 
cto D-; et ducta ex posterioris termino E ad extre- 
mum dictum A sit recta E A : oporteat ex pimcto C 
ad rectam A B ducere rectam priori ductae E A 
aequalera. 

Jungatur CD: dico factum. £a enim ex puncto 
C ad.rectam AB ducta est, et aequalis est ipsi £ A, 
per EI. prop. 4. 

Problema XLIL Datis iisdem, quae prius: 
opprteat ex prioris inclinatae termino ad positione da- 
tam ducere rectam , quae triangulum terminet aequale 
triangulo ei, quod prior ducta terminat» 

Data sint eadem , quae prius : et ex puncto C ad 
rectam AB oporteat ducere rectam, quae trianguluiu 
terminet aequale triangulp A E D. 

Jungatur CD: dico factum. Ea enim ex puncto 
C ad rectam AB ducta est, et terminat trlanguluii» 
A C D aequale triangulo A E B, per El. prop. 4.. 

P r b Fe m a XTjIIL Datis iisdem, quae prius : 
Oporteat ad priorem inclinatam in ipsius termino con- 
stitucre, angulum rectilineum a^qualem ei, qui in posle* 

rioris 
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rioris inclinatae termino ^ipsa et ducta priori i;ecta 
comprehenditiir. ^ , " \ 

Dentur eademi quae prius; et ad rectam AC in 
puncto C oporteat constituei*e angu)um aequalenl an^' 
gulo AED. 

Jungatur CD: dico facturh. ^Erit enim angulW 
A. C D aequdis angulo A E D, per EI. prop. 4. ' 

Problema XLV. Datisiisdem, quae p^-itts : opoi?* 
teat ex prioris inclinatae termino ad rectam positione 
datam' ducere rectam lineam, quae angulum 'iriternum 
cum ipsa faciat aequalem ei , quem prior ducta' cum 
eadem positione data in ipsius extremo comprehehdit, 

Dentur eadeni, quae prius: et ex pimcto C ad po- 
sitione datam A B oporteat ducere rectam , quae eura 
illa aiigulum internum faciat aequalem angulo £ A D* 

Jungatur C D: dico factum, Ea enim *x C ad AB 
ducta^ anguium facit CD A aequalem angula Ead. 

§. 184. ; 

Theoremati XXIV. (§. (50.) hoc respondebit Pro?» 
blenia (brevitatis enim causa quatuor problemata una 
propositione complectimur) : 

Problema XLVf, Rectae alicur in ipsius extremis 
, insistant ad diversas partes duae perpendicidares , et 
ab uno extremo ad perpendicular6m oppositam ducta 
sit recta quaecumque: oporteat ab altero extrcmo ad - 
perpendicularem ipsi oppositam ducere rectam priori 
aequalemj vel- qiiae triangulum terminet aequale ei, 
quod prior recta terminatj vel quae cum priori recta 
angulum comprehendat a^ualem ei, quem prior ducta 
cum ipsa comprehendit; vel quae cum hac perpendicu- 
lari angulum comprehepdat internum aequalem ei, quem 
prior ductacum priori perpendiciilari comprehendit, 

11 
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j BectaeAB in extrfemis A, B ad diversds ip-/ 

'^* sius i^artes insislant perpendicularcs A C, B D, 

,, et ab uno extremo B ad op^ositarfi :]?erpendlca- 

larem A C ducta sit recta quaecumciue B £l : oporteat ex 

altera extremo A ad perpendicularem B D -ducere rc- 

^tf^m, fjuae aequalis sit priori duotae B E ; vel quae 

triangul)am terminet aequale triangtilo ,A B E; vel 

qi^^e faciat cum A B atlgulum aequaleh aiigulo E C A^ 

y^\ quae cum perpehdicutaii BD faciat anguium inter" 

uum ae^tialcm aiiguld B E A« 

, Abscindatur a B b recla B F acquaiis A E, et jun- 

gatur A F:xdico faictum. Ea enim et aequalis est B£» 

et facit tfiangulum B A F trlkngulo A B E aequale, et 

ahgulum B A F angulo A B'E, et aiigulum A F B ah- 

^ulo B E A aeqtialemi per EL Ax. iO, et prop. 4. 

Ite :,que hbc: . 

Froblema XLVlI«Rectae alicui expositae in urio 

extremo et in alio ipsius puncto ad diversas partes in- 

sistant perpehdiculares duae aequales> et a termino 

posterioris ]jlerpcndicularis ad dictum extremum ducta 

sit recta : oporteat a terhiino prioris. perpendicularis 

ad expositam ducere rectam priori diictae aequalem; 

vel qua^ triangulum terminet a^qliale ei, qilod prior 

ducta terminat; vel quae ckm exposita anguliun interuum 

faciat aequklem ei, qiiem prior ducta facit; vel quae 

cum priori perpeudiculari angulnm faciat aequalem ei, 

quem prior ducta bUih posteriori perpendicUlari facit. 

. 6ectae A B in ipsius extremo A.et alio pun- 

^* ctq C ad diyersas partes insislant pcrpehdicularcs 

aequales A l), C E, et a posterioris termino £ 

ad dictum extr^miih;i A ducta sit ifectji £ A: oportcat 

a prioris perpendicularis termino D ad re6tam A B du-. 
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cere rejctam) qiiae sit aeqtialis l^riori ctucUe £ A; yel 
quae triatigulum teVminet aequale triangulo A E C ^ vel 
quae cum recta A B angutum inteirnum faciat aequdem 
anguld E A C; vel quae cum pferpendiculari A t) angu* 
}um faciat aequalem angulo A E C. v < 

Juiicta D C his ouiriibus satis faciet : nato ct aequa- 
lis erit D A* e£ faciet triangulum CD A aequale tri* 
ftnguTo C E A, et angulum D C A angulo £ A C> et 
angulum C D A angulo A £C aequalem« 

$. 185. 

tteOremati XXVI. ($. 62.) h&ec rfespolidebuiit .* 

i? r o b I e m a XIiVlIl. Ad rectam datam in Jpsiu^ 
fcxtremis et ad diversas i>artes inclinatae sint duae fe- 
ctae sub angulis aiequalibus, et imino extremo J>erpeu- 
flicularis insistat oppositac iiiclinatae occufr-ens ; tpot* 
teat in altero quoque extremo rectae datae ^i^pendi^ 
cularem ducefe. \ 

Ad i^ectain datam A B in exti*emis ^ et B 
inclinatae sint ad diversas partes rectae A C ^ BD ^^' 
sub angulis B A C, A B D aequalibus, et in 
extretno B insistat perpendicularis B E occurrett3 oppO-« 
{sitae inclina^ae A C in E: oporteat in altero quoque eX* 
tremo -A datae rectae A B perpcpdicularcm ducei^e, 

Abscissa B t acquali A E jungatui' A f : erit ea 
ad AB perperidicularis , pei* £1. prop. 4. et Ax. 10. 
De£ 10. _ ' 

V ' Ff oblema I L. Ad rectam expositam in extremo 
€t in alio ipsius puncb ad divefsas partesduae rectae 
aequalibus angulis alternis i^e^natae sint et ipsdeinleir 
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5e aequales^ et ex termlno posterioris inelinatae ad 
dictum extremura aucta recta expositae perpendicuiaris 
sit : oport^at ex praoris inclinatae termino ad exppsi- 
tam ducere perpcndicularem, 

Ad exppsitam A B in extremo A ct in alio 

. ^^^' ipsius puncto C duae rcjctae A D, C E aeqlrali- 

bus angulis alternis B A D » A C £ inclinatae 

*sint^ et ipsae inter se aequales sint, et ex termino E ad A 

ducta £ A perpendicularis sit ipsi A B: oporteat ex 

termino D ad exf)ositani A B ducere perpendiQuIarem. 

Jungatur D C: erit ea perpendicufaris ad AB^ per 

El. prop. 4. et Ax. 10. Def. 10. 

§. 186. 
Ad Qukestionem quintam Capftis If. ($. 65.) Tteo- 
Tcmati XXVIII. haec respondebunl ^roblemala : 

Ptoblema L. Ad datam rectam, lermina|am in 
ipsius duobus cxtfemis et ad easdem partes inclinatai^ 
' iint duae rectae sub angulis aequalibus, sive non se- 
cantes se invicem, sive secantes ; et ab uno extremo 
ad oppositam inclinatam ducta sit linea recta : oporteat 
ex altero extremo ad oppositam ipsi incUnatam ducere 
, rci^tam priori ductae aegtialem. 

Ad datara rectam AB in duobus ejus extre- 

'^ mis A, 3f et ad easdera ipsius partes inclinatae sint 

* /^rectae C A, D B sub ingulis C A B, D B A ae- 

qualibus, sive non secantes se invicem (fig. a) sive se- 

cantes (fig. b); et ab uno extrepio A ad oppositam incll- 

natam B D ducta <sit recta linea A £: oporteat ex 

altero extrerao B ad oppositam ipsi inclinatam A C 

ducere rectam aequalem priori ductae A K 

' Ab recta A C ab^cindalur A F aequalis B E, et jiin^ 

gatur BF.: ca aequafis erit A E, pet Ei. prop. 4, 
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Prpblema Lf. Datis iisidein, (luaef prius; opor- 
teat ex altero extremo ad oppositam ipsi inclinatam 
ducere rectam ^ quae triangulutn terminet aequale ei^ 
qiiod prior ducta terminat. ^ 

' Data ^int eadem, quae prius: et. ex puncto B ad 
rectam A C ducere oporteat rectamy quae triangulum 
terminet aequale triangulo A E B. 

Ab recta A C abscindatur AF;'aequaI;s BE, et 
jupgatur P F: ea faixiiet trianguIum-A F B aequale tri- 
angulo A E B^ per EI. prop. 4. 

Problema Lll. Datis iisdfirti, .quae prius : opor- 
teat ab altero extremo et ad easdem rectae datae par^ 
tes ducere rectam^ quae cum recta terminata aequalem^ 
ac pripr ducta, angulum comprehendat. 

Data sint eadem quae prius, et ex puncto B ad 
easdem, datae A B partes opioirteat dncere reetaih^. 
quae cum data A B coinprehendat angulum aequalem 
angulo ^ A B.. 

Ab recta A C abscindatur A F aequali3 B E,.et 
^ ducatur B F: ea faciet angulum F B A aequalem angu- 
lo E AB, per EI. prop. 4. ; 

Prohlema LIII. Datis iisdem, quac prius? op<aw 
teat ab altero extremo ad pppositam ipsi inclinatam 
ducere rectam^ > quae <:um ipsa faciat angulum intermiin 
aequalem ei^ quein priar duo^a cum priori incjjaaia 
facit internum. ' > 

. Data sint eadem, quae prius: et.ex puncto B opor- 
teat ad ;*ectan^ A C ducere rectaijd, qua^ cum ipsa A C 
faciat angulum internum aequalem angulp A £ B. 
^ Abscissa A F^aequ^Ii B E, jungatur B F: ea feoiet 
angulum internum B F A aequalem angulo A EB^ per 
El. prop. 4. 
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§. 187. 

Eidem adhuc respondebunt sequentia: 

l^roblema LIV. Ad datam positione rectani 
nno inextremo terminatam et ad easdem ipsius partes 
jo^Iinatae 3int duae rectae aequales aequalibus angulis 
internis , una qujdem in ejus extremo , altera vero in 
gUo ipsius puncto \ et ab extremo dicto ad posterioris 
Inclinatae terminum ducta sit linea recta : oporteat ex 
prioris inclinatae terminp ad rectam illam positione da-* 
tam ducere rectam lineam priori ductae aecpialem. 

Data positione sit recta A B in A terniinata 
^ '^^^t ad eam, ad easdem ipsius partes^ duaerectae 

' aequales, A D quidem in c^ju^ extremo A, CE 
. yero in alio ejus puncto Q, inclinatae sint angulia in-^ 
ternjs D A C, E C A aequalibu^; et ex extremo A ad 
^osterioris iqclinatae terminum E ducta sit recta A E: 
oporteat ex pripris inclinatae termino P ad rectam A 
6 ducere rectam ductae A E aequalem. 

Ducatur D C : dico factum. Ea enim ex D ad 
rectam A 3 duct^ est| et acc[uali$ est ipsi A£> per £1. 
prop. 4. ' 

Problema LV. JDatls iisdem , quae prius : o- 
porteat ex prioris inclinat^e termino ad rectam posi- 
tione datam dup^re rectam lineam , quae trian^ulum 
terminet aequale ei, quod prior ducta termlnat. 

D^j^ sint ^adcim). quae prius^, et oporteat ex ter- 
mino D ad rectam A B ducere rect^mj qua^ triangulum 
terminet aequsile triangulo A E C/ 

Jungatur D C ; dico &ctumf Ea enim tn D ad 
rectam A B ducta eat , et Hcrminat trlangulum A D C 
aequale triangulp A E C, per Elcm. prop* 4, 
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Problema LVL Datis iis^eni, quaepriiis: opor-^ 
teat ad priorem inclinatam in cjus termino et ad par- 
tes cgus easdeni, ad'quasestrectapo$ition<^ddta, consti- 
iuere angulum aequalem ei , qui in termin^ postlerioris 
ihclinatae ab hac ipsa ^t priori ducta comprehenditurr 

Data sint eadeni qiiae prius ; et oporteat ad rectam 
A D in eju;^ termino D et ad ipsius partes easdem , ad 
quas est recta AB> cbnstituere angulum aequalem aiigu- 
lo CE a/ 

Jungatur D C: dico factum. Erit enim angulus 
A D C aequalis angulo p E A , per EI. prop, 4. 

P r b 1 e m k LVIL Datis iisdem , quae prius : 
opopteat a pridris ihclinatae termino ad rectam positi- 
one dktam dticere rectam Ijnpam, quae cum fpSa an- 
guiuminterniim faciat aequ^em ei^ quem prior ducta 
cum ipsa facit. 

Data sintt^adem quae prius^etex puncto D opor- 
t^at ad rectam positione datam A B ducere rectamy 
quae cum ipsa^angulum interniim faciat aequalem an- 
|uIo EAB, . '^' ' 

Jungatur DC: dico factum. Ea* enim ex puilcto D 
ad A B ducta est , et facit anguluhi D C A aequalem 
angulp E A B> peif EL prpp. 4* ^ ^ 

$. 188. 

Hic rursus (^imilitcr ac Theorifmati XXIV 
Problemata XLVI. et * XLVIL) Theorem^ti XXXIU 
($. 70.) sequentia respondebunt prablemata: 

Problema LVIIL Rectae alicui in ipsius extre- 
mis insistant ad easdem partes duae perpendiculares^ 
f t ab uno extremo ad persendicularem oppositam dur 
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cta sit i*ecta quaecunque : oporteat ab altero extremo 
etc..(reliqua manent, ut in Probl. XLVI.) 

Rectae A B in extremis A, B. ad casdem ipsius 
"^^* B^artes insistant perp.endiculares A C, B D; et 
r^liqua manent; ut istlc ($* 184.) 
Itemque hoci 

I^rol^lema L1X. Rectac alicui cxpbsitae in uno 

cxtremo et in alioipsius puncto ad easdem partes ip- 

sistant duae perpendiculares aequales> et a ,terniino 

posterioris perpendictilaris ad diotum extremum ducta 

• sit recta : oporteat etc :, (reliqua ut ip Probl. XLVII. 

,^ Rectae A B in ipsius extremo A .et alio puncto 

'^* C ad easdem partes insistant perpendicidares ae- 

quales A D^ C E, etc. ut istic ($. 184.) 

§. 189. 
Porro (siroiliter ac Theoremati XXVL Problemata 
XLym. IL.) Theoremati XXXV. (§. 72.)Phaec re- 
spondebunt: , . v 

P r b 1 e m a LX. Ad datam rectam in ipsius 
extremis et ad easdem partes inclinatae sirit duae re- 
ctae spb angulis aetjualibus^ et in uno extremo perpeU' 
dicularis insistat oppositae inclinatae oc^urreris; opor* 
teat in' altero extrcmo perpendicularem rectae dat^e 
ducere. 

A<i rectam datam A B iu extremis A et B 
*^' inclinatae sint ad easdeni partes rectae A C> 
B p sub angulis B AC^ A B D aequalibus y et 
cctera, ut in Probl. XLVIIL (§- 185.) 

Problema LXL Ad rectam expositam in extre- 
mo et in alio ipsius puncto ad easdem partes duae re- 
ctae aequalibus angulis internis inclinatae sint etips^ae 
inter se aequales; etc. (reliqua ut in Probl. IL.) 
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Ad expositam Ab in extremo A et in aho 
ipsius puncto C duae. rootae A D, C E ajguali- ^* 
. bus angulis internis' BAD/ACEinolinaUe sint^ * 
.et ipsae inteir se aeguales sint^ etc. (ut istic §. ibS.) 

fi. 190. 

Ad l^uaestjoncni sextam Capitis Ildi Theoremati 
XXXVUetseqq. (g. 75.)haec respondcbuntproblemata : 

P r o b 1 ema LXII. Positione datis duabus rectis 
concurrentibus et facientibus angulum; et inter ipsas 
ducta recta, quae inaequalia ab ipsis segmenta ab- 
scindat, concursui earum a^jacentia; et pujicto, quo4 
segmento ab una earum abscisso, aeqyale ab.scindat 
segmentum, inaltera sumto: oporteat ab hocpuncto du* 
cere aliam rectam ipter duas positione datas interceptam^ 
quae priori ductae aequajis sit. 

Positione datae sint duae rectae. A B^ A C 
concurrentes in A et facientes anguluni, et inter „^ '^* 
ipsas ducta recta D £ maequaha ab. ipsis ab- 
scindat segmenta coiicursui A.a^djacentia A D, AE; et 
punctum, quod segmento A D ab una A B abscisso 
aequale abscindat segmentum , sumatur in altera A C, 
puta punctum F, quod ab&cindat segtnentum AF seg- 
mento AD aequale : oporteat ab hoc puncto F ducere 
--. aliam rectam inter duas,positione datas Ab, AC iii-* 
terceptam, quae aequalis sit priori ductae DE. 

Id sip efficietur: 

Abscindatiir etiam ab A B segmeQtum AG segmentp 
alterius AE aequale, et jungatur F G.: ea erit aequaliai 
DEperEI. prop,4., et factum. erit, quod proponebatur. 

Prpblema LXIIL Datis iisdem, quac prius: o- 
porteat ab hoc puncto ducere aliam rectam inter duas 
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positione data$ interceptam , quae trianguliun tcrminet 
aequal^ ei, quod prior ducta terminat. 

Dentur eadem quae prius^ et ppQrteat a puncto F* 
djixcefe reotam ftliam inter A B, AG intercpptam, qua^ 
tri^ngulum terminet aequale triangulo ADE, 

Ab rccta AB ali^cissa A(^ a^quali AE, jtmgatur. 
F G : ea terrainabit tris^ngulupi A F Q ^equale triangu- 
lo ADE, per EL prpp. 4. . 

P r Q b l ^ m a '1<XI V, Datis iisdem , quae prius : 
Oporteat ad hob alterius rectae segmentum in sumto 
pttncto et ad easdem partes, ad quas est prior rectsir 
rum concurrentium , constjtuere angul\im internum ae- 
qual^m ei, quem pripr ducta cum priori concurrentimri 
facit. 

Dentur eadem, quae prius; et oportea^ ad rectae 
A C segmeiitum A F in puncto F et ad eadem ipsius 
pai*t.es, ad quas est AB, constituer^ angulum internum 
aequalem angulp A E. 

Ab recta A B ^bscissa A G aequali AfJ, jungatur 
y G : ea faciet angulum interiium A F G aequalem an- 
gulo ADBf per EI. prop. 4. 

Problema LXV. Datis iisdcm, qusje prius: o- 
porteat ab hoc sumtp puncto ducere rectam , quae ad 
pxjor^m concurrentiujn inclin^tur ajpgulo iiiterno ae- 
guali ei, quQ prior ducta ad posteriorem eoncurrenti- 
\m intplijqata est interno jtngulo, 

ttentiir e^dem, quae prius: et oporteat pujicto 
F duceye rectaqi) quae ad rectam AB inclin^tur angu- 
)o intemo ae^ali apgulp A E 0, 

Ab repta AB abscissa AG a^quali AE> jungatuy 
F G: ea ad rpctam AO inclinabitur anguio interno A 
G F^ qui ^equalis crit angulo AEd^ per EI. prop. 4. 
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^ §. 191, 

Scd hic non «^lienum erit, simili ratione ac siipra 
inPj-obl V, VI, Vll.factuni est, ProWemata J.praec, 
«implicrua^proponcre omisso uno datorum, ut fiat. 

Prpblema LXVI, Dato apguio rectllineo %t 
recta cruribus ejus interocpta, quae inaequalia crurum 
segmenta verticj adjacewtia absciodat ; alter^m rectani 
cruribus interpcl^tam duc^re priori aequalerau 

Patus sit angulus rectilineus A AC) ct repta D 
Fig* E cruribus' A B, A C intcrcepta abscindens inae- 

' 'qu^lia crurum segmcnta vertici a^jaccntia A D/ 
AE: oportcat f^teram rectam cruribu^ AB, AC intcr- 
ceptam ducere priori D E acqualem. 

AbsQindantur a cruribus AC, Aq segmetita A F, 
AG, ilhid segm^nto A D, hoc segmento AEi aequale; 
ct jungatur recta F G? ea aequalis erit Djl. 

F r qb I ema /liXVIL Datis iisdem, qua^ prius -* 
alteram rectam cruribus interccpt^m ducere , quae tri* 
dnguium terminet aequale ei, quod prior terminat. 

Dat^ sint eadem, quae prius: et opopteat alteram 
rectam wuribus AB, AC intcrceptam dqccre, quaQ 
triangulum termjnet triangulo A D'E aequale. 

Factis iisdem, quae prius : recta F Q ^ermin^bi^ 
triangulum AF Q acquale trianguloAPE', 

Problema 1<XVIII- Datis iisdem, quae pri* 
us: alteram rectkm cruribua interceptam diicer^, quaQ 
ad Gri;s assignatum inclinetur angulo interno ^e^juaU 
ci, quo prior ad crus rcUqiium inclinata est. 

Data sint eadcm, quae prius; et oporteat aUer£im 
rec(am cruribus AB^y AC interceptam duoere, : qua^ 
ad cru^ assignatum ABJnclinetur angulo intemoae». 
quali*ei, quo prior D E incUnata cst ad crws reUquum 
A C interno A E D. 
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Factis iisdem, quae priuSj junctaF G faciet, quod 
imperatur : inclioabitm* enim ad A B angulo^ iaterno 
A G F aequali angulo A £ D. 

$. 192. 

T)ieoremati XLI. ($, 78.) haec respoudebunt : 

Problema LXlX. Dato triangulo aequicruriy 
et ex. uno basis extremo ducta fecta ad crus oppositum: 
oporteat ex altero basis extremo ad crus reliquum 
ducere rectam priori ductae aeqiialem. 

Datum sit triangulum aequicrus ABC, et t 

l^ basis xxtremo B ad crus oppositum A C ducta 

recta B D ; oporteat ex altero basis extremo C 

ad crus reliquum A B ducere re^tam ^ priori ducUe 

B P aequalem. 

P r b b 1 e m a LXX. Datis iisdem : oporteat ex al- 
tero basis extremo ad crus reliquum ducere rectam^ 
quae triangulum terminet vertici dati trianguli a^ja- 
cens aequale ei^ quod prior ducta terminat. . 

Data sint eadem, quae prius: oporteat ex B ad 
crus Ab ducere rectam, quae triangulum terminet 
vertici A adijacens aequale triangulq A B D. 

Froblema LXXL Datis iisdem: oporteat ad crus 
dictum in altero basis extremo constituere angulum 
intra triangulum datum^ aequalem ei^ quem prior ducta 
ijtJ pripri basis extremo cum reliquo crure comprehendit,^ 

Data sint eadem^ quae prius : et oporteat ad crus 
A C in C constituere angulum intra tiiangulum A B C^ 
aequalem angulo A B D. 

Froblema LXXII. Datis iisdem : oporteat ex 
sdtero basis extremo rectam ducere , quae ad cruris 
pppositi segmentum vertici adjacens ab ipsa abscissum 
inclinetur angulo aequali ei, quo prior ducta ad prio- 
ris cruris segmentum vertici acljaceas inclinata est. 
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Dentur eadeni, quae prius: et oporteat exC al- 
tero basis extremo rectam ducere, quae* ad cruri^ 
oppositi A B segmcntum vertici A acjjacens ab ipsa ab- 
scissum inclinetur anguilo aequali angulo A D B. 

Haec quatuor problemata efficiuntur , abscisso a 
crure A B segmento A E aequali A D, jungendo re* 
ctam C E: ea enim et aequalis erit B D/et tcrminabit 
triangulum A C £ aequale triangulo A B D , et faciel: 
angulum A C E angulp' A B D^ et angolum A £ C am. 
gulo A D B aequalem. 

$.193. 

Similiter Theoremati XLII (§, 79.) respondebunt 
haec: . ^ 

Problema LXXIII. Dato triangulo «^equicruri, 
et recta ex uno basis. ejus extremo ad cruris opposi- 
ti infra basim contini)ationem ducta : oporteat ex reli- 
quo basis extremo ad reliqui cruris contiiiuationeni 
ducere rectam priori ductae aequalem. 

Datuni sit triangulum aequicrus A B C; et 
recta B D ex basis extremo B ad reUqiii cruris A C ^^^* 
continuationem infra basim factam ducta : opor^ 
teat ex reliquo basis extremo C ad reliqui cruris AB coH'* 
tinuationem ducere rectam priori ductae B D aequalem* 

Problema LXXIV. Datis iisdem : oporteat ex 
reliquo basis cxtremo ad reliqui cruris continuationem 
ducere rectam, quae triangulum terminet vertici trian«r 
guli dati adjacens, aequale ei, quod prior ducta ter- 
minat eidem vertici adijaceus. 

Dentur eadem, quae prius : et oporteat ex reliqiio 
basis extrerao C ad reliqui cruris A B continuatioriem 
ducere rectam, quae trianguli^m terminet vertici A 
adjacens, aequale triangulo A B D. 
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Problema LXXV. Datis iisdem ; oporteat ad 
crus dictUm in relictuo basis extremd cpnstituejte angu^ , ' 
lum ad eas^^m i>artes, ad ^uas est datum^ ^e<{uicru5 
triangulum, aeqUaJem fei, quem J)rior ducta cum re- 
liquo crure in priore basis extremo coinprehendit. 

Dentur fcadem, fc[ii.ae t)riu$^ et oporteat ad crus 
dictum A C iil reiiqup ba?is extremo C Cdtistituerc 
imgulum ad easdem partes, ad quas est irianguium 
A B C, aeqUalenj ahgulo A B D, 

P r o b 1 e m a LKXVl. Datis iisdem * Oporteat e 
f eliquo basis exti*emo ad ifeiiquum cl-us productum du- 
cere rectam, qUae ad ejus t^roducti segmentum basi 
adjs^cens ab ipsa absci^sum inclinetur angulo aequali 
ei r V^^ prior ducta ad prioris cvuris producti segmcil-. 
tum basi adjaceris iuclinata est. 

Dentui* eadeUij quae Jfrius; et oporteart ex C ad 
tjru^ A B piroductum ducere rcctam, quae ad cju«^ 
))roducti segmeutum basi actiacens ab ipsa absdssum ^ 
inclinetur angulo, aequaii angUlo A D B. 

Haec Omnia efficiuhtur, abscissa A U dequali A D, 
duceudo fectam C E: ea eniih et aequalis erit B D> 
ct termihabit trianguTum ACE aequale triangulo ABd, 
et faciet angUluhi A OE angulo A B D^ et augulum 
A £ C ahgulo AD.B aequalem. 

§. 194. 

Capitis Itl l^lieoremati I. Cas. I. (S,9I. 92.) liaco 
ycspondebunt: 

Problema liXXVlL Datae alicui rectae tei*- 
Hiirtatae, in uno ^xtremoet ih puncto, in quoipsa bi-^' 
fariam secatur , ad easdem partes insistaht duae rectae 
sub ahgulis int^rno et extefno aequalibusj prior qui* 
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dem finita, postcirior vejro infmiu; et e ptilicto It^ise* 
ctionid ad termiiiuhi insistentis finitae ducta ait recta; 
oporteat ab reliquo datae extremd ad insistlihtem mfi^ 
nitam ducere reCtam priori ductae aequalem. 

Rectae datae termiiiatae AB in exiremo A et / 
in puncto C, c[uo ea bifariam sccatur, insistant /^* 
ad easdem partes AD fioita, C£ in^ita sub anr 
gulis DAB, fiCBintei^iioet exteriio aequalibii^; et du^ 
cta sitreCta CD: oporteat ex altero extremo St iid in- 
finitam C£ ducere recUm priori ductae Cd aequalemi 

Prbbiemi LXXVlII. Datis iisdem; oporteat ex 
reiiquo datae extremd ad insisteniem infinitam ducere 
rectam, qiiae trianguliun terminet ae^ale^ei^ ^iipd 
prior ducta termiiiat 

Dentur eadem, qtiae prius: et dporteat ^x extremcl 
^ ad^infinitam C£ ducere reictam,.. quae triangulum 
terminet aequale ttiahgulo A D C. 

Fr b leiiia LXXIX. . Dati^ iisdeni: oporteat ad 
r.ectam datam in altero ipsius extremo et ad easdem 
partes constituere angulum aequalem el, queiii prior' 
ducta cum segmento priori extremo sidjacente com« 
prehendiL 

Deiitui^ eadeiii/quae prius: et opdrtejat ad dataiii 
AB in alter6 ipsius extremo B et ad easdem partea 
constituere anguIUm aequalem atiguld t)CA, 

Prob i ema LXXX. Oatisiisdem: oporteat ex al- 
|ero extremo ad insistentem iilfinitam dlucere irectam^ 
quae cum ipsa aiigulum compfeheiidat ihtemum aequa- 
lem el, quem priot ductd cum finiti^ insisteiite eom«^ 
preheiidit. 

Dentiii* eadem, quaeprius; et oporteat ex extre-^ 
mo .B ad infinitam C £ ducere tectam> qnae ciini 
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ipsa comprehendat angulum iiiternam aequalem 
angulo CDA. 

Haec omnia efficiuntur, ab C£ abscissa C F aequa- 
11 A D^ jungendo rectam B F. £a enim et aequalis 
erit C D , et triangulum B F C terminabit aequale tri- 
angulo C DA, et faciet angulum CBF angulo ACD^ 
et angulum BFC gngulo CpA aequalem. 

S. 195. 

Eidem et sequentia respondebunt : 
Problcma LXXXI. Datae alicui rectae termi- 
iiatad in uno extremo et in puncto, in quo ipsa bifai-i- 
am secatur, ad easdem partes insistant duae rectae 
sub angidis interno et externo aequalibus, prior qui- 
dem infinita, posterior vero finka; et ex altero data^ 
rectae extremo ad termrnum iSnitae ducta sit recta : 
oporteat e puncto bisectionis datae ad infinitam ducere 
rectam priori ductac aequalem. 

Datae rectae terminatae Ab in uno extrenfo A et 
•^'^* in puncto, quoipsa bifariam secatur, C irisistant 
duae rectae AD, C E sub angulis interno D AB 
ct externo E C B aequalibusj D A quidem infinita, 
E^ vero finita; et ex altero extremo B ad finitae ter- 
jiiinum E ducta sit recta B E: oporteat ex puncto 
bisectionis C ad infinitam CD ducere rectam priori 
ductae B E aequ^Iem. 

Pl^oblema LXXXII. Datis iisdem ; oporteat c 
puncto bisectionis ad inflnitamducererectam,quactrian- 
gulum terminet aequale ei, quod prior ducta terminat. 
Dentur eadem, quae prius: et oporteat exbiseeti- 
onis puncto C ad infinitam A D duce|-e rectam, quae tri- 
a^igulum terminettriangulo E C B aequale, 

P^o. 
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Problema LXXXIIL Datis iisdetn; oporteat 
ad segmentum priori extremo et puncto biseetionis, in- 
terceptum ad ea^dem partes angulum constituefe a'c* 
qualern ei , quem ducta recta cum altero segmehto 
comprehendit. 

Dentur eadem, quae priu^;- et oporteat ad seg- ' 
inentum A C et ad easd^m partes Constituere, angulum 
aequalem angulo E B C. » 

Problema LXXXIV. Daitis iisdem; oporteat e 
punctp bisectionis ad infinitam ducere rectam, quae' 
Cum ipsa angulura internum compi^ehemfat aequalem ei, 
quem prior ducta cum insistente finita x^omprehendit» 

Dentur eadem, (Juae prius: et oporteat e puncto 
C a4 AD ducere rectam, quae cum ipsa AD angulum 
internum comprehendat aequalen^ angulo !BEC. 

Haec omriia efficientur, ab infinita AD abscissa AF 
aequali CE, ducendo rectam CF. Ea enimi et ae^ 
qualis erit BE, et terminabit trianguIUm^FAC aequa- 
li triangulo ECB; et faciet angulum FCAangula 
EB C, tt arigulum AFC angulo CEB aequalem. 

,Ac rursus sequentia quoque: 1 

Problema LXXXV. Datae positionc alicui re- 
ctae in puncto ipsius extremo et in altero ad casdem 
partes insistant duae rectae aequales sub angulis iu- 
terno et externo aequalibus, et e termino priojis in- 
sistentis ad dictum alterum punctum ducta sit recta : 
oporteat e terraino posterioris insistehtis ad segmen- 
tum rectae positione datae dicto a^gulo externo adja- 
cens et ad eas partes non terminatum, ducere rectam 
priori duotae acjualem. ^ 
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Datae .positione. rectae A B in extremo A et 
Pig, in altero ipsius puncto C insistant cluae rectae 
87, ,aequaJe5 AD, CE sub angulis interno DAB et 
externo IJCB aequalibus, ej: ex prioris iusistentis ter- 
mino D ducta sit ad alterum dictum punctum C recta 
D\C: oporteat ex posterioris insistentis tcrmino E ad 
segmentTum C B ad partes B infinitunx ducere 7*ectan| 
priori ductae D C aequalera. 

Pr-.oblema LXXXVl. Datis iisdcm^ oportcat e 
terminoposti(|rioris'insiste«tJ8 ad.s^gmentum rectae po- 
sitionif datae. dioto angiilo externo a^jacens et ad eas 
partes in%itum , ducere rcctam , quae triangulum ter* 
minet aequai^ ei^ quod prior ducta terminat. 
;. jDentur eadem, quae prius : et oporteat ex ter- 
mino Ejifc^istentis G E ad segmentnm infinitum C JB 
dufcerc .rectam, quae triangulum terminet aequale 
triangulQiJ>AiC« 

Pr4b'Iema LXXX,yiL Datis iisdemj oporteat 
ad posteriorem insistentem in ipsius termino et ad eas- 
dem partes, iid quasQjSt angulus dictus externus, con- 
stituere angulum aequalem ei, quem prior ducta curn 
priori insistente comprehendit. 

Dentur eadem, quae.prius: et oporteat ad postc- 
riorem insistentem CE in ipsius termino E et ad eas- 
dem ij[^$i^s partesx ad quas iest angulus dictus ex4:er- 
rius E C B , constituere angulum aequalem angulo ADC. 

P r o'b ] e iri a LXXXVIIL Datis iisdem ; oporteat 
e termino posterioris insistentis ad segmentum positi- 
one datae dictp angulo externo a^ijacens ducere rc- 
ctam', quae ad hoc segmentum inclinata sit angulo in- 
terno aequali ei^ quo prior ducta ad prius segmentum 
inclinata eat> 
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Bentur eadem, quaeprius: et oportftat e» pdsteri- 
oris insisteqti^ termin^E ad «egmentum. C 6 .ducere 
rectam, Quae adipsam angulo inldrno inclinata iit ae-« 
rquali angulo D,(i A* ' .^! w " ^ 

H^eo om^i^.^fljciuntur, abiegmentoiC B abscis^a 

^jP F aequali A C,. jungendo E E: ea enim ti aeqUalia 

iest pC, fet ternjinat jtriaijgulum ECF tri^^gulouDAC 

aequale, et facit angulum FBC angulo^CDA «tiiui' 

.lemj et'^gubpi*,EF C.aiigulo 1> C Aj. ^v^-vjd 



Datad Alicui tectsit tef- 



. A(i d^f^g^e sequentiai 

^!/ ;.J^ro|J^m^ ;LXXXIX^^ . — .. 

mlrtatae in uiip ^remo et in:pyncto, quo ipsa bifariam 
secta iB?t,^p§j^Uut.dMae rectae ae.qualessub angulis intel'* 

^uo pt exterpo. jlequalibus ; et.cx.posterioris insislenti^ 
tet^mino ad reliquum dat^ae extremum ducta slt ' rec^at 
Oporteat. e.prioris. insistehtis t(Srmino ad rectain illam 

wdatam ducere VeCtam priori ductae aequalem* 

'; T Datae tftrijn^patae AJB in wio. jextreitio Atl 
Itt puiicto C7 quo bifariam secta est^ liii«8tan|t J^ 

.d^e r«ctae..^equde$ AP*, G E. kub Aiigulii lii* 
terno DAB et extefnoJECfi JteqUalibUs.j et expdatti*!- 
ofii insistentia C £ termino £ ad feliquum extr^mum 
B sit ducta. recta EBj opOrteat ex pfitorid insistfentift 
tefminoi t) ad rectam datam A B ducef^ fectam prio« 
i-i ductae E B aequalem* 

Problema XC. Odtli ii$dm\ >)]?dfti^at e prU 

^pfis insistcntii tefminO ad fectam datant ducefe re». 
li^tam, quae triangulum t^rmiaet ae(|uald (d, gUp4 Pfi^^ 
ducta terminat* 
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-; Dentnr eadem quae pi*ius: et oporteat e termino D 
adrectsam datam AB ducere rectim, quae trianguluili 
t6rdiin€t"aequale triangulo ECB. 

Pfoblema XCL Datis iisdemj ' oporteat -ad 

• prioreifti Iniistentcm in ipslus termino et ad easdem 

^ipsitis-pikrtes, ad quas est recta data, constituere anw 
gulum a€^alem ei^ quem recta ducta c^m postJeriori 

-iBsiiCciitrf^cjbmprehenditT \ ' i ? . ^ 

-Dentur eadem quae prius: et ^jp&^efAVWi priofeia 
insistentem A D in ipsius termino D et adeasdem 
ipsius partesy ad quas ^st recta data AB, constituere 
angulum aequalem angulo CEB. 

Problema XCIL Datis iisdem^' Sjporteat ad 

' segmetitum priori extremo et puncto bisectionis inter- 
ceptum in hoc bisectionis puncto scd ^a^em partes, 

' iid quas insistentes sunt, constituere fiinguhirh aeqitk- 
lemi ei, quem ducta in reliquo extreiho cum reclfa 
data comprehendit. * 

' Dentur eadem, quaeprius: et opdrteat ad se^- 
mentum A C in puncfco C et ad easdem partes, ad 
guas insistentes AD, CE sunt, constiftuiere anguluca 
aequalem angulo EBA. 'i ' 

Haec omnia efficientur ducendo i*ectani a D ad C : 
Cja enim et aequalis erit EB, et trianguIuniterminaHt 
DAC aequale triangulo ECB, et facietangulumCDA 
anlgiilo BEC, et angulum ACD an^ulo^CBE aequA- 

iem. / :':' 

S. 198. 

Casui Ililo. Tlieorematis L Cap. IIL haec respondebutit: 

*i*'r o1) lejn a XCIIL Datae rectae in duobus 
tjus ext;remis,et ad easdem partes insistant duaerectae 



^ 
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sub ang^lis acftualibus', una t^rminata, altera infinita; 
ele puncto^ in quo jdf^ta illa recta bifariam divisa est, 
ad. extrei|ium tejpmin/itae in^istentis ducta sit recta : opor- 
teat ex eodem puncto ad insisientem ihfinitam du- 
cere reotara,.quae priori ductae aequalis ait« 

DataerectaeABin duobuse^us extremis A, B \ 
et ad easdem partes insistant duae rectae A. C I^' 
lerminata, BD infinita, sub angulis CAB, DB A * , 
aequalibus ; et e puncto E, in quo data AB bifariam 
divisa est, ad extrenium C terminatae insistentis A Q 
ducta sit recta EC; oportcat ex eodem puncto E 
ad insistentem infinitam BE ducere rectam priori du- 
! ctae E C aequalem. 

Problema XCIV^ Datis iisdem; oporteat ex co- 
dem puncto ad insistentcm infihitam ducere rectain, quae 
triangulum terminet aequale ei, qtiodprior ducta terminat. 

Dehtur eadem, quae prius: et oporteaf ex punctp 
E ad infinitam insistente^ B D ducere rectam , qfuae 
triangulum terminet aequale triangulo C AE^ 

Problema XCV. Datis iisdehi; oporteat cx co- 
d^m punl^to ducere rectam , qu^e angulo , quem prior 
ducta cumi3«gm^nto, quod terminatae a^jacet, facit, 
aequalem- ahgulum cum segmcnto., quod infihitae adja- 
cet, faciat, 

Dentur eadem, quae prius: et oporteat e puncto 
E ducere rectam, quae cum segmento EB faciat an* 
gulum aequalem angulo C £A, quem prior ducta CE 
oum segmento E A facit. 

, Probjema XCVL Datis iisdem; oporteat ex 
eodem ,puncto ad insistentenj, infinitam ducere rectam, 
quac cum ipsaan^ulhhi internum faciat aequaleni ei^ 
quem prior ducta cum insi$tente terminata facit. 
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^ Dentur eadem , quae prius: et opbrteat e puncto 
E ad infimtam BD ducere rectam, quae cum ipsa' 
angulum internum faciat aequalem angulo EGA, quem 
ppior ducta £C cum terminata insistent^ CAfacit. 

Haec omnia efficientur ab BD absclssa BF, aequali 
AC> jungendo rectam E F : haeo enim aequalis erit E C, 
Ct tctminabit trian^ulum EFB acquale triangulo ECA^ 
et faciet angulum BEF angulo AEC, et OTgulum 
EFB angulo ECA aequalem. 

. f. 199. 

Eidem respondebunt et sequcntia: 
Problema XCVII. Datae rectac in duobusipsius 
extremls et ad easdem partes insistant duae rectae ae-*. 
quales sub angnli^ aequalibus, et ab unius insistentium^ 
t^rUQino ad puuctum, in quo data recta bifariam divisa 
e{|ti ducta sit linea recta: oporteat ab alteriua insi^ 
stentis termino ad eandem datam rectam du^^ere r^- 
(Jtam^aequKlem p^riori ductae. 

Datae reotae AB in duobus extremis A, B 
^' et ad easdem partes insistant duae rtctae 4iequa- 

' les AC, BD suh angulis CAB, dBA aequa- 
libua, et ab unius insistentium termino C ad punctum 
E, i^ quo recta AB bifariam divisa esr, ducta sit 
recta CE; opdrteat ab alterius insistentis termino Dad 
eandem datamvA B duc«re roctam aequakm priori 
ductae CE. 

Problema XCVlIt Datis ilsdcmv b^ortc^t ab 
ftlteriua Insistentis termino ail eandem datani rfcctam' . 
ducere rectam , quaeaeqiialo .t^rmlnet tJriangUlum ei^ 
quod prior ducfa terminat, ' / 
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Dentur eadem, quae prius : et oporteat a puncto I> 
•a^ eandem datam AB ducere rectam , ^ qitae triangu- 
\ luna terminet aequale triangulo ACE. 

Problema IC. Datis iisdem; oporteat ad alte- 
ram insist^ntem in ipsius term(no et ad partes interiores 
conslituere angulum aequalem ei, quctp recta ducta 
cum priori 'insistente facit. 

Dentur eadem, quae prius: et oporteat ad insi-» 
stentem BD in ejus termiho D et, ad partes interiores 
'( ad quas scilicet sunt B A et i^liquae lineae;) consti- . 
tuere anguliim aequalpm angulo A C E. 

ProblemaC. Datis iisdem.; oporteat ab alterius 
insistentis termina ad eandem rectam datam -ducere 
rectam, quae cumipsa aequalem, ac prior ducta,'ari- 
gulum faciat. 

Dentur eadem, quae prius; et oporteat ab termi- 
no D ad datam eandem AB ducere rectam, quae 
cUm ipsa angulum faciet aequalem angulo CE A, quem 
prior ducta. cum ipsa facit. 

Haec^ omnia efficiuntur ducenda recta D E: haea 
enim aeqiialis est CE, et triangulum DEB terminat 
triangulo CAB aequale, et facit angulum BDE an- 
gulo ACE) et an^ulum DEB angulo CEAae^udem, 

§.200. ' 

Casui III o» Theorematis I^ Cap. III. haec respon- 
debunt: ^. 

Problema.CL Ad rectam datam in puncto, ia 
quo ea faifariam secatur, et ad easdem ipsius partes 
inclinatae sint duae rectae aequalibus angulis, quos 
cum duobus illius segmentis, alterum cum' altero faci- 
unt, una quidem terminata., altera vero infinita j ct 
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ad extremum finitae ab extremo segmenti^ ^uocum 
ipsa i4uum ^x dictis angulis facit, ducta sit ,recta: 
oporteat ab extremo - alterius segmenti ad inclinatam 
inftnitam ducere rectam priori ductae aequalera, 

Ad datam AB inpuncto C, quo ea bifariam 
'^' secatur , ad easdem ipsius partes inclinatae sint 
rectac CD finita, C E infinitasub.angulis DCAy 
JECB aequalibus, et ad finitae extreinum D ab extre- 
.mo A segmenti CA, quocuin illa unum ex dictis an- 
gtilis facit^ nempe angulum DCA, ducta sit recta 
DA: oporteat ab extremo B alterius segmenti ad in- 
finitam CE ducere rectam priori ductae AD aequalem. 

\Profblema CIL Datis iisdem ; oporteat ab ex* 
tremo alterius. gegmenti ad Inclinatarn infinitam ducere 
rectam , quae triangulum terminet aequale, ei tnangulO| 
quod prior ducta terminat. 

Dentur e^dem, quae prius^ et oporteat ab pxtre- 
mo B ad infinitam C£ ducere rectam^ quae aequale 
terminet triangulum trir.nguIo D AC 

, Probl ema ClIL Datis, iisdem; oporteat ad al- 
terum segmentum in ipsius extremo et ad easdem par- 
tes constituere angulum aequalem ei, quem recta du- 
Cta cupj priori segmento comprehendit. 

Dentur eadcm , quae prius ; et oporteat ad seg'- 
mentum D B in ipsius extremo B et ad easdem partes 
jfad quas rectae intUnatae sunt) constituere angulum 
aequalem angulo CAD. 

Problema CIV. Datis iisdem ; oporteat ab al- 
terius segmenti extremo ad inclinatam inflnitam du- 
cere rectam, quae cum ipsa faciat angulum internum 
aequalem ei; ^juem prior ductacum inclinata terminata 
facit- 
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Dentur eadem; et^oporteat ab ecxrtreino B ad re-» 
ctam CE ducere rectam, quae cum^ipsa CE faciab 
anguium^ internum aequalem' an^ulo C.DA. 

Haec omnia ftent, ab CE abdciiidendo CF a^quanr 

lem C D ^ tum jungendo rectam B F-: quae quidem 

aequalis est AD> et triangulum CFB terminat aequa- 

le triangul C D A , et facit angulum C B F angulo C A D^^ 

^ et angulum. OFB angulo CDA aequalem. . . 

$• 201. 

Eidem et haec respondebuntf 

Problema CV. Datae rectae in ipsius punct«( 
aliquo interinedio ihsistant ad easdem pai^tes rectae 
duae aequales facientes angulos cum segmentis sibi 
a^acentibus aequales, quorum unum quidem termina- 
tum sit, alterum vero infinitum^ et e prioris insisten-^ 
tisf termino ad terminati sCgmentum extremum ducta 
sit recta: oporteat ex posterioris insistentis termino 
ad segmentum infinitum ducere rectam priori ductae 
aequalem. ' 

Datae rectae AB in ipsius puncto interme- 
dio C iiisistant ad easdem partes rectae CD , CE ^* 
facientes cum segmenti^ sibi a^jacentibus CA, 
CB angulos- aequales DCA, ECB, et sit eorum seg^ 
mentorum unum quidem CAterminatum, alterum ve- 
' ro CB ad partes B infinitum-, et e prioris insistentis 
termino D ad segmenti terminati *extreraum A ducta 
"^ sit recta D A : oporteat ex posterioriB insistentis ter- 
mino E ad segmentum infinitum C B ducere rectan]i 
priori ductae DA aequaleip. 

P r b I e m a C VI. Datis iisdem ; oporteat ex poste- 
rioris insistentis termino ad segmentum infinitum du- 
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eere red>am, qifae* trianguluiii terminet aequale ei^ 
quo4 pFior <tucta terminat. 

Dentur eadem^ qoae prius^ et oporteat ex termi-, 
B0« E ad sesmentum C B dur^ere rectam, quae tri^ 
angulUm terminet a^quale triangulo AOC. 

P>r o b 1 e m a CVII/ Dati^ iisdcm •, oporteat ad 
pbsteriorem insistehtem in ipsius termino et ad eas^ 
dem ipsius p^riefs^y ad quas est segmentum infiaitumy 
constituere angulum aequalem ei , quem ducta recta , 
cum priori insistente comprehendit. ' 

Dentur eadem, quae prius : et oporteat ad CE in 
ternsLioo E. et ad easd^m ipsius partes*,/ ad^ qpas est 
acgmentum CW, constitulre angulum aequalem an- 
gulo CdA. 

Problema. CVIIL Datisiisdemi oport^at £x 
posterioris insistenti^ termino ad segmeutum ingnituQi 
dttoere rectan;, quae ad segmentum hoc inclinetur an- 
gulo interno aequali ei, quo pi;ior ducta ad prius jeg* 
m^tum inclinata e$U 

Dentur eadem, quae prius: et oporteat ex poste* 
rioris insistentis terroino £ ad segmentum CB ducere 
rectam, quae ad ipsam inclinetur angulo interno ae- 
quali angulo DAC. 

Haec omnia fient , a segmento B C abscissa C P 
aequali CA ducendp rectam ^F : quae quippe aequa- 
lis erit D A, et triangulum CEF terminabit aequale 
triangulo CD A^ et f^ciet angulumC E F angulo CDA, 
ct angulum EFC angulo*DAC aequalem. 

/ 5. 2o2. 

' His similiter tractari, possunt ii tres Casus Theo- 
ri^matis I. Cap. IIL| cum sUnt insistehtes ad ^diversas 
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datae tectae partes ; sed non dxutius xtt his immora* 
mur. !. • »:•" » 

/ % 203. X 

Prdpositioni §. 103.' Theoremata !♦ IL IH..Cap^ 
IJI^ oomplectenti r^5po»debit, luc quoque res brevi- 
i^s complectendo. 

P r o b 1 e m a CIX. ' Ad datam positione reciara ex 
dupbus puj^ctis- extra ipsam sitis ductae sint duacj re* 
ctae acquales et facientes angulum anguio aequalem, 
qiiemuna quaequeearum cum segmento rectae illiuspo- 
sitione datae assignato, ipsi adiacente, facif, et ex 
priori . illorum punctorum ad segmentum prius altera 
recta ducta sit: oporteat ex poste^ipri puncto adposteri- 
u? a^gmentum alteram rectam ducere, quae 
. , a)'vel alleri e pribri pimcto ductae aeqiialis sit; 

b) yel trianguium terminet aequale ei, quod illa 
terminat; . ^ 

c) vel cum prima e posteriori puncto ducta com- 
, prehendat angulum aequalem ei, quem duae e 

priori puncto ductae secum invicem comprehen- 
, dunt; 

d) vei ad segmentum posterius anguto interno in- 
clinetur aequali ei, quo altera e priori puncto 

,.. ducta ad segmentum prius inclinatur aiigulo in- 
^ terno* . 

/iterpqiie Problema CX.. Rectae lineae posiJLione 
dal;?ie in duobus ipsiua punctis insistant duae rectae 
sub angulis^ quos cuna^unp quaequeadjacente sibz h^^-- 
mento fapinnt, acqualibus^ et sumtis his duobus seg- 
Wieiitis a^qualibus,. ex unius eorum t^rmjno ad iusi- 
^entGm ip^i conteifminam ducU ^^i^ Unfia recta ; opor» 

r 
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teat ex alteriu^ ieginenti Uvmini^ ad insistentemJpsi 
contermiaam , ducere rectam lineam, quae 

a) vel priori ductae aequalis sit; 

b) yel aequale triangulum terminet ei, quod prior 
' docta terminat; 

, ' c) ird cum altero segmento aiigulum faciat' aequa- 

lem ei , quem prior ducta cum priori segmento 

comprehendit; 
4) vel cum Jpsa illa insistente aequal^m faciat 

angulum internum 6i , qitem pribr^ ducta cum priori 

insistente faciL ■ 

Sed horum expositionem -, ne in nimias excur- 
tamus ambages, cum jam'satisl multa data sint prob- 
lematum ex Thfeorematis supra propositis ded«cendo- 
rum exempla, omittimus:' ut et reliquis Capitis III H^ 
Theorematis respondentiaproblemata praeterimus. ^uo- 
rum omnium facilior effectio, cum proposita erunt, quarh 
ipsa propositio generali enuntiatione comprehensa, Sed 
Jiujus enuntiktionis haec, quae in hoc Capite' conti- 
nentur, exercitia utilia futura videbantur geometriae ty- 
ronibus, primum ad materiam iliius disciplinae, quum 
in his , quae consideravimus, linearum rectarum varie 
inter se combinatarum consignationibus et symptomi- 
tis multa sint, quac passim etiam jilterius in re geome- 
trica progredienti occurrant; ibi qiiidem majori rerum 
Varietate et difficiliori contcxtu implicata; quae hic 
simplicissime et ab omni* aliariim rerum admistiiohe libe«. 
ra considcrata sunt. Deinde iad judicium discentium 
acuendum profuturum videtur , si non iis taritiim, quae 
in singularibus figuris accidurit , intelligendis autinve- 
niendis contenti fhcrint, sed.ubique earum rerum, 
quae gerieralem rquehdam ambitum habent^ geriera-' 
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les quoque notidnes distinctas concipere, et quodipsum 
ad illas concipiendas aut necessarium est aut insignem 
usum habet^ verba quoque et denominationes con- 
venientes adhibere et reperire assuerint. Quod et 
excusationis loco dictum esto^ quod in hiuus Capi^ 
tis materia tam multum immorati simus. 



.V. \t 
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CAPIJT r. 



SUtit Propositionem unam contra^ 
riam propositioni Euclidis ^tae seu 
theoremati primo; fum et singulis de^ 
ductis ex hoc in Cap. IL et III. theo^ ^ 
rematiyS proposit^ones singulas c on^ 
trarias; hoc est^ tales proposfitiohes^ 
in quibu^^pro parte aliqua tum hypo^ 
thesis tu,m consequentis illprum theo* 
rematum subslituitur contrariutn;no^ 
minatimpro aequalibus in aequalia. 
Praemittuntur aliqua de P ropositio^ ' 
nibus contrariis et conversis generatim. 



$/ 2o4. 



Saepenum^ro accidit in vita communi^ nt homi^ 
n€;Sy qui accurata ratiocinationis praecepta et adhi« 
bendas in illa caution.es lion teneant speciet quadam 
decepti effato alicui, quod aut certum sciunt aut $al« 
feim verum w^ putant, ment^ atque cogitatione con» 
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nectant et confundant alterum aliquod efiatum^ quasf 
cx illo priori necessario consequatur; quod-.tamen 
revefa non consequitur. Tale est^^quod, .Aristotc-' 
les dicit ih Sophisticis elenchis "(CJap. V»1 to aisQ^a^. 
avtixj^scpsiv TTjv axoXadTjaiv, h. e\ puiare consebutip^ 
nem reciprocari : quod sic explicat: *Ofav ya^ zedl qvro^, e^ 

ravayxfjQ tods 3 • xai tadB ovtoq otovtcu ftaf. S^arB^ovsivah 
£g avayxTjg'^ h. e* qum.posit^ hoc, necesse sit illu^ 
esse: putant illo posito^ hoc quoque esse. Vel lit idem 
aliter enuntiat (Cap. XXVIII ibid^: aS&rat.yap, aroJa 
#iSra Tsds^ xai tdds ktvat fista ts^s. Ex quo multas dt- 
cit oHrr judiciorura ex serisibus faU^^ V/l^ 

ciU) '^ t)d^sv xai av nsifi tf]v So^av sxtrjg aig^pirBaig 
anatatyivovtav' noXkanigya^ Ttjvj^oXjjv iHh vnoXa^iffavofi$if 
si,vai.y 'dia to knsg&ai rp ^dvd^oy )(^^io^a Tf jibXiti, Kof 
snsiuvfi^aLVSi ti]v yrjv vaaVTog yiv^av dia0^oxov'}i(]^n 
dia^^oxog^ vnoXofiffavofiSv^vaar xo is ex dvayxa7ovz prae- 
terea in rhetoricis saep.i^ adhib^r; illud ratiocinanOT 
genus^.et ap^d ,phiIosophos qupque. (ay TOig avikkovt^ 
firocotg) reperiri: quale es;selMelissiexeinpIumV,qui cura 
assumsisset, ro yBvofisvov s^ a^^/rigysvs^^ai^ sic infe- 
i:at: Ei ev firi ysyovsv^ «PM^ QK^sysi to nccv^ 'manifestol 
inquit paralogismo : Ov yaq , . |C* , ro ysvonLBvov dnay^ ag- 
jjM^p.f^a, xat si rt agxriy sxetj ysjovsv* qansQ Bd'^sv^a 
nv^hipy -d^s^liog j dvayyttj niai ray -d^sqiiov nv^svtsm Quam^ 
quam hoc posterijis exemplum, Meiissi ratlociiiationeni 
dico, est potius ex eo genete, c[uod di6it (ibid. Caj)^ 
XXVIIl.) xara raq avTid^sasirS . si. yaq To8e Ttpde axok» 
.&svj xat r<p avTmifisvtg ro amxcc/i6rov(scilicet afufraf)- 
Ji» e» ex eo, quod illi hoc consequens est, etiam illius 
opposito hujus oppositum co^sequeus esse inferunU. Q,u€>d 

^ quidem genus priori affine^ cognatum ac fere idem est: 
ut facile patebit ex his; qu^e jam dicentur^ 
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Qai cnim ejBatiim' aliquod verura esse sumit convcr-. 
dum; idem re faqt^ ac si sublato illius antecedente 
tolli sumat qohsequens^ acvicissim. ^uippe haec duo, 
pmhi A inestro B; et Cuicumque non incstro'», id 
hon est A; idem valent : itemque haec duo, Si A est, 
est et B; et Si non est B^ non est A; aequipollent. 
Fqsjtqenim, OmnrAinessero B : sialiquid^ cui noninsit 
rp 'fi, esset tamen eX iis, quae sunt A^ ei obidipsum, 
qubd est ex A^ B quoque inesset: quod non inestex hj* 
pothesi. Fieri ergonequit, tit /aliq^uid, cui non insit 
ro'b, sit A:ergo Cuipumque non inest ro Bj id nec 

cst A. ' ^\ -^ ^ ' ' 

*' Simlliter, posito , Si Av est, iest et Bj set[uctur: 
Sinon est 6, non ^tiam est A: quod^ si A esset^ B 
j^ubique esset ( ex ^osito) j quod non est ^per ^(by- 
^othesin). r /.* .' .' 

' ■'rie his tonsecutionifeus Aristoteles agit Topicorum 
tit).'1l! Cap. 8. sic :/0*ov ei 6' av&Qonog ^oov* ' ro ^ij 
^Z^oVj BK avd-Qconois^ d^oi&g de itat sni ztov a%\(ov. Ev- 
xay&a yap ava7raA.1V rj avaxoX&&r]ai,g, T^ (lev ya^ av&^fo^ 
kip io ^oov^nerav^tc^ de iirjiavd^Qcon^ to fitj goov a, aTX 
IpLvdnaiiv tcg iiri ^<oto\o exav&Qconog, Eni navt&v sv t6 
ioistoi^ d^iwreov. Oiov xai 'ei co xaXov i^iv^nav to fir] T^dVf 
iJtaXoi^ 6t d$ firj tSTOy oif cxftvo. dfiotog d-e xat, £« ro 
^rj ijiu, ^dAov'''ro naXov ijdi;. ^i^Xov ev, or* n^og, aii(p(o 
avti^tfecpei -q mata ttjv avti.^mA(fa(Ttv axdks^ijaLg av^ndKi^v 
fivofievTJ^ 

§. 206. 

Primum igitur cavendum omnino erit iis, qui in ac- 
euratiori rgrum cognitionC; qualem spectat geometria, 

ver- 
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versaiitui^^.ne ^dmittant idi guqd impeHtis ;ln vita Gotn*- 
muhi saep^ accidit^ ut propQaitiones direptas euifn con- 
versis confundant^ ]et al|:era$. alteris ut aequipollentes 
^ut ut heces&ario conseqjuuenteS; sumant. Deih4Cf vero, 
qupjiiam i^ multis proppsitipnibus usu yjBinit , > tit ea^ 
rum conversae pariter, atque ipsae verae^jfinti et ad 
^solidam ^^rum cp^nitipnem in^erest , id ^liji iiat | non 
ignorar e ; opejTf eque pretiun^estin pleris<}ue propositio* 
nibus^.disquirere, num. fbjr.te-,convcrsae; qupque verae 
sint: ad eam disqui^itionem.expediet, in prqmtii ha- 
bere illud,;. quod ista reducatur ad disquirendifm hoc: 
utrum posito cjus, quod est in propositione jpripjrL ante- 
eedens seu hypothesis, contrario, conjunctum et coa«* 
lequens sit consequentis gupque illiu;» contra^rium^ 
^uod si Ua, fuerit: etiam illa, de, qu&. guaeritur^ 
^conversa ve^i^ eriL Velutt, cum Euclid^s dempnstret 
in quiiita, T^ti^nswlQi^um aeq^uicruriumjSmgulps ad bnh 
iln esse''|rei()^jd(s^ si ostendi poierlt, non itequicitlif^tfm am^^fdi^ 
bases non''esse aequales (quae erit proppsitio iu^ cjpn- ^ 

iraria; quipjp^.quac ct bypothesin hypoJthc^, jBt ppnse- 
qpens consequenti contrarium habeat*,) sequeturetprio«( 
ris conversam veram t%$ty n€mpe ut triangula, qua^ 
jangulos «d basin aequales habeant, aeq^Ofm^af sint; 
quod? $i no^ easeni^ nec anguloi iilos dectualea ha« 
berent« v . . . 



Tenebuht ei*go ii, (fmhMi Hdit ^atis tti ih ..disciptl^ 
his tradita ab alTis ediscere ^ sed ipsis per se excdgi- 
tare aliqUid et irivehirc Volupe est: inter pHmas et la* 
tis^iihe patentes iriveniendi d^casionell esse illam; quam 
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ad pltirifnas propd^tlil)MeS^suppeditat <nia^stid: utwim 
^i[)s|t(>^'<iontrario hypbtheseos iel ahtecedcntis , consfe- 
qulentis quoque contrarium concludi queat. ^uoniam 
autem fh multis proposttionibus fit, iit hTpothesis plu- 
i»ibud cohsttt t)ai*tibus: quaeri poterit de earum una- 
quaque,' Tium jlosita cjuscontraria, ceteris autem ma- 
nentibus, ^contrarium etiam futurum' sit consequens? 
et, si totisequentia qu6qufe"'prioris plura' sint, utrurh 
cujusqtt* efoi^um futurtfm" sit coritrarium consequens; 
an fdrtfe ribri omnium "/iuidibnj sed kaltW^quorundam^ 
' Vteriiahius ad maWHam subjectani. * = *Si duo trrari- 
/ -gwU hiV^ani: duo latera duobus latenbus'], alterum a/- 
Iferi', iiectualia, et anguhint ^ngulo aequareiiiy qui ab if- 
lis ' coniprchehditur : fore et basiV basi^ae^iialem, dicSft 
•propos. quaVtk. lani si ^duo* lat'era dubtius lateribus 
"aequalia relinquas, utl dicturii jesCj sed an^rilum compref- 
'hensuminurio trianguW SHnias majorem :' docrt Eucliclis 
i4a Iihi, fore etbasiniTHus riiijorem; seanoriiet triangii- 
lum triangulo m^iis 6rit, ut ostendit Clavius ad illum 
locUm ; lieC de reliquis arigtilis quic^uani scquetur. 

Allttiirh exertplum totam iis,"quae' hoc Capife 
traotabtmtur; jiraebebit materiara, Si' irnum latus urii 
lateri aequale relinquas, ut et angulum angulo, lateri- 
bus interceptum -^ sed reliquum latus reliquo majus su- 
mas : erit et triangulum tria*iguIo m^gus ; et reliquo- 
rum angulorum is, qui majori^ later^ subtenditur, ma- 
jor quam qui miriore : quae quiderri per ipsam prop. 
""^tam ostendentur, ut statim videbimus : $ed de basj ni'' 
hil sequitur; quae raajor aut minor aut aequalis ess^e 
^poterit.' Reliquus denique angulus minor erit in priori 
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triangulo : sed hoc demum pcr l^am Imi demonstrari 
pptest, Hic vero in iis su))sisUmus, qii^ae per. solam 
prop. 4tam ipsar^idemonstrari possunt. Erit ergo .hae* 
propositio Euclideae 4tae respon^ens contraria: 

Si duo trianguk duorum. laterum unum quidem 
uni aequale,. alterum veyp ,^lteri inaequaje Jbabea»t, 
sed. et angulum. aogulo aequaleni. habeant aum,.. qui 
dictis lateribus cpmpreh^ndilui? j inaeqt^alia erunt. ea 
triangula; majus quidem id, quod habet latus m^us 
e% inaequalibus j et angulos inAeqM^ilibus lateribus subi- 
tcnsos inaequales . habebumtj; uiajorcm quidem, €ium| 
qui m^uori ivatere subtenditur. . .^ jpig. , 

Sint igitur triangula- A B Ci 1> EF , habenti^ ^94. .> 
latus quidem AB lateri D E aequale, / A C ^ero' mauus 
DF, ^t anguliim BAC angulp EDF aequaiic^;rdio0 
. trrangulum ABC toaju$ tsst triangulo DEF,f^t^a«t 
gulum ABC majorem •angulo DEF. .j^ ., 

, A majori eiiim A C abscindatur AG,.aequaIis mi- 
nori DF, et jungatur BG Et pcr.ipsam prop/^am erit 
Iriangulum ABG aequale tri^ngulo DEF; ergo to* 
tum triangulum ABC m^iis tri^ngulo DEF5 pWo 
^rit angtilus ABG aequalis angulo DEF; cjrgp totu$ 
ftngulus ABC major angulo DJEF per Axioma.,9Bura 
quae erant ostendenda. 

Hanc igitur propositionem, quae sislit quartac Eu- 
clideae contrariam secundum partem illius^ nunc ad 
varids casus et figuras analogas illis, quae Capite II. 
et IIL exposiiae sunt, hoc Capite applioabimus- 

i^ 2Q94 . ; : ; 



Primum igitur Theoremati ImpCap. II; ($.3«:) 
hoc respondebit contrarium: ' 
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> Si duaie redtae togulum comprehendentes sint \n^ 
aequaleS; et ex earum extremis ad extremum rectae 
lUum ail^lum bifariam secantis ducantur duae rectae: 
triangulorum, que ab his terminantur, majiis erit iUud^ 
quodm^ybri rectae adjacet*, itemqueex anguHs^' quo& 
doctae dua^ rectae cum recta ahguhim bifariam secahttf 
faciuiit, major eril is, qiii maj6ri recta suhtenditur. 

Fia, ^^^^ ™^™ ^"^® i^ectae inaequales AB/AC, qua- 
^ 96. rum A B major ; comprehendentes angulum B A C ^ 
qiiietn bifariam secet recta A D, ad ctyus extremum 
D ab extFemisitlarumB> G<Iuctae sint r^ctae BD,CD: 
dieo eorum, quae ab his terminantur,triangu)orumABD^ 
ACD majus esse triangulum ABD, quod majori lateri 
AB'acmcet; ei ex angtdis ADB, ADG, quos ductad 
recla^ tmm recta angnlum bifariam secante flaciunt^ 
m^o^^em tsst angulum ADB^qui m^ori recta AB 
subtenditur. 

ObteDditur vel applicatione propositionis §. praec. 
contentae, vel immedrate per prop. ^tam et Axioma 
9num, abscissa ab AB majori recta A£ aequali mi* 
norr^AC, et juncta DE; eadem ratione, qua $• praec 
Et eadem ratiq est sequentium, quod semel monuisse 
Bufficiat; ut in eorum demonstratione non opus sit 
ulterius immorari. 

Theoremati 11. (g. 34.) hoc: Si m quadrUatero 
duo latera contigua sint inaequalia, ^t angulus ut 
comprehensus bifariam sectus sit diagtonali: quadrila- 
tcrumipsumin inaequalia sectum erit, et majorportio 
acjjacebit lateri majorii et angulus priori angulo oppo- 
sitiis in inaequales sectus erit, quorum m^gor ad ^as- 
dem diagonalis partes erit, ad quas est m^'us latus. 
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Iti qtiadrilatero A B D C sint latera BA, AC iii- p. 
aequalia, et angulus BAC bifari^m sectus sit end'. 
diagonali AD : quadrilaterum iu inacquaKa scetum 
erit, et majorportio ABD; itemque angulusBD Ciniiw 
afiqu^Ies d^Ctus, <juo5rum m^or ADB/ 

$.'aii- - 

Theoremratt IIL (§. a6») hoc: Si trianguli non 
aequicruris ' angulum ad vertifcem bifariam secet recta 
occurrens basi: ea trianguhinl ipsum in inaequalia se« 
cabit» quorum majus erit illud^ in quo crus msgus \ et ^ 
basi ad inaeqt^ales angulos insistet^ quorum m^or erit 
is, qui est ad partes crurism^oris. (Chr^stom. geom. 
p. 352. Satz y*) . 

Trianguli ABC habentiscruraAB^ AC inac^ ^^* 
qualia, quorum majus sit AB, angulum BAC ad 
verticem bifariam secet recta AD : ea trianguium 
AfiC in inaequalia scQabit,/ quorum m^ous est ABD 
adjacens cnorimajoQri AB^ etiiasiBC ad ihaequales angulos 
ADB, ADCinsistet. quorlun major estangulus ADB| 
qui est^ad partes majoris cruris AB. ^ . 

- Cui geminum hoc, respondens Theoremati IV. 
($• 37.): S^ ad rectam « iineam ex eodem puncto tres 
rectae ductae sint, quarum duae exteriores sint inae* 
quales et cum intermedia acquales faciant angulos : m- 
termedia prilori rectae ad inaequales angulos insistct^ 
quorum msgor est ad partes rectae exterioris mayoris. 

Ad reetam ISneam BC tres rectae AB^ AD^ A C 
ductae sint,. quarum duae exteriores AB, AC sint in« 
aequales, et cum intermedia A D faciant aequales an-^ 
gulos : mtermedlia A D priori rectae BC a^d inaequales 
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angulos ansistet, quoinun m^or AOB est ad partesr 
rectae exterioris mayoris AB/ 

TbcoreniatiV^(38.)hocrespondebit contrarium:^ 
Si angulum'ad verticem trianguli non aequicruris 
bifariam secet recta ultra basin producta^ et ex ejus 
extremo ad extrema basis ducantur duae rectae : eae 
oum priori recta inaequales comprehendent angiilos^ 
m^yorem quidem ea, qaae ad extremum h^sis 9 in quo 
majus crus terminatur^ ducta est ^ et quae ipsis insi* 
stunt triangula verticemhabentia eimdem cum trianv 
gulo primo dicto^ inaequaKa erunt^ m^us quidem id> 
quod m^ori cruri adjacet. . 

jp' Trianguli non aequicruris ABC angulum BAC 
' 97. ad verticem bifariam secet recta ultra basin pro- 
ducta jiD?'^^; ex iejus extremo D ad extrema basis- 
B, C ducantur reetae DB, DC:eae cum reota AD 
inaequales comprehendent angulos ADB^ ADC; ma* 
jorem quidem ADB ea Dfir quae ad Bextremum ba- 
^ls id^ in quo crus msijiis AB terminatur, ducta est; 
Ct quae ipsis insistunt triangula ABD^: ADC verticem. 
habieritiaih A communem cum tdangulo primO'ABC^ 
inaequalia erunt^ m^uus; ctuidem ABD, quod lii^ori' 
cruri A B adjacet, . ^ 

§. 213, 

Theorcmati VI, ($. 39.) boc; 

Si trianguli non aequicruris angulum ad verticem 
bifariam secet recta intra ipsum triangulum terminata^ 
et ex cjus extremo ad extrema basis ducantur duae 
rectae: eae cum priori recta inaequales facient angu- 



Digitized 



byGoogle 



singtdomm sirigula eontraria. i83 

loi, quonim major erit ad partes cruris msyoris ; et 
quae ipsis- inslstant triahgula eundem habentia verti- 
cem cum triangulo primo diclo, inaequalia erunt, ma- 
jus quidem id) qa^d cruri majdri adjacet* ' 

Sit triangulilm non aequicrus A B C , cujus an- ^^^* 
gulum BAG ad verticem bifariam secet rebtain- , * 
tra ipsum tritogulum termiiiaftd AlS, et ex hujus ex« 
tremo D ad basis extrema B , 1> ducanttfr duae jjectae 
DB, DC: eae cum^ re<3ta AD facient inkeqtialfes-angii- 
los A D B, A D C^ quorum* ihajot ADB erit ad partes 
m^oris o*uris AB; et quae ipsis ihsistunt triahgula 
ABD, ACD eundem habentia verticem A cum tri* 
asgulo primo ABC^ inaejquaHa erunt; majus' qujdeln 
ABD id,'quod majori cruri AB j^djacet, -vj 

rr . ••- . ^ • ^-^^ . . ' . •■' ...:■. 

<v (: Ad |^u'*ae9ti6nem secund-am Cap; 11. 

T h e o r e m a t i VIH; ($. 43.) hoc resp6ndet c o n- 
trarium: ^ ' . :• . 

Si rectae alicui terminatae in puncto , quo in iii^^ 
aequalia secatur , < perpendicukris insistat recta^ -quae 
ex hujus extremo ad extrema segmentorum inkequali- 
nm ducuntvir rectae, inaequalia terminabunt triangula, 
qiiorum majus-erit id , quod msjori segmento insistit; 
et cum ipsa perpendiculari inaequales facient angulds, 
majotem quidem ad eas partes^ ad quas mdgus est 
segmentum, . ^ 

Rectae terminatae Ab in puncto C, in quo in j^. 
inaequalia secatur, perpendicutaris insistat recta p^. 
DC: junctae rectae DA, DB inaequalia terrai- 
ftabunt triangula dAC, DBC, quorum majus erit 
DAC^ quod m^gori segmento AC iusistit^ et cum 
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y€rpendic«Jari DC inaequales facient angubs ADC,^ 
UDC, quorum major. erit ADC ad eas partes, , ad 
quas est ^ajus ^egmentum AC. 

Cui affiiie liQo, respoadens Theoremati IX* 

Si recta e yertice trianguli ad basin ducta ipsam 

|id angulos rectos et in inaequalia secet: triangulum 

ipsum i^ inaequalia ^ecabit/ quorum m^us m^yori b<i-^ 

^is s^gmenlQ insi^tet) et angulua ad verticem in inae* 

quaj^s ^ectvis erit, quorum msyor erit ad easdem par* 

^es, .ad quas m^us basis segmentum, (Chl^estom. geooi.^ 

p. 343. Satz 5.) ■. '• : ' 

^ . E tmnguli DAB vertice D ad basin AP duota 

f a^, recta D C s^cet ad ipsam ad angulos rectos et in 

inaequalia-segment^ AC , CB : triangulorum D A C, 

DBC, inquae tertum dividitur, majuserit DAC, quod 

majorii ^egnaentQ AC insfistit; et angulorum AD C, 

BDQ, iiu quos angulus ADB ad verticem dividitur, 

major erit ADC, qui e$t itd p4rte§.'m^oria segmenti 

A^<: ■ ': ^ 

Itemque hoc, respandens T h e x e m a t i X. ($ 45.) : 
5i triapguii unus angulorum ad basin sit reotu&jr 
et ju^tabunc angulum basi in directum adjici^tur x*ecta 
maJQr vei nfiiuor, et ex hiyus exlremQ rect^ ad verti*» 
cen^ ducatur; triangulum adjectae insistet m^ua vel 
ininus priori triaiiig^ilQ, et anguluni ad verticem habe^, 
hit m^Qrera vcl minorem quam prius. 

3it tviangulum ADC habens ad basin AC angu- 
lum ACD r^cLym, et juxta hunc angxdum basi AC in 
directun^ adjiciatur repta (XB basi A C inaequalis, puta 
mjnor; et e^ hi\jus extremo B recta, ad verticem D 
duQ^tMr B D ; erit tpaqgyl^m adjecta^ C B insisteni 
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D CB minus priori triangulo D AC^ et habebit angulunl 
ad >eFtiGein C D B miuorem angulo ADC^ quem prius 
ballet ad verticem, 

sJtemque hoo^ respondens TIl e o re ib a t i XT.($.46.)* 
Sf trianguli unum iatus basi insistat angulo rccto, 
ct ab ipso infra basiir producto recta ex reliquo ad ba- 
fiin togulo' ducta abscindat rectam dicto latere m£go* 
rem vcl minorem: ea triangulum termiuabit priori ma« 
jbs -yel minus, ct cum basi faciet angulum m^uorem 
vel minorem dicto reliquo ad basin angulo. 
' • Trianguli A B C latus A B basi B C insistat an- ^^* 
gulo recto, et ab ipso infra basin producto re- 
cta ex i*eIiquo ad basin angulo C ducta CD abscindat 
reclam BD majorem latere AB; erit triangulum C B D 
miyus triangulo ApC^ et angulus DCB major angula 
AOB, 

A d Q ti a e s t i o n e m III. 
Theoremati XII. ($. 47.) hoc respond^bit c'on* 
trarium: 

' Si duae rectae angulum comprehendentes inaequa* 
ks sint, et extrahunc angulum ad ipsiusverticemposita 
sit recta comprehenden? cum duabus prioribus angulos 
aequales^ et ex puncto ip ipsa sumto ad extrema 
priorum ducfantun: reot^: eae inaequalia terminabunt 
triangula, quorum majus erit id, quod majoii rectarunl 
inaequalium insistit; et angulos cum exteriori posit^ 
facient inaequales, qyorum m^'or crit ad cas partes» 
ad quas major recta. , 

Sint duae rectae inaequaIesAB>AC, quarum 
m«or AB, oomprehendentes angulum BAC, ^^' 
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cxtra quem ad ipsiu3 verticem A.posita ail. t^^bU 
AD comprebendeiis cum A B et.AC.angulo&aiequales^ 
et ex puncto in ipsa sumto D ad pri.<Nrum extr^aia B^ G 
durantur rectae P3).P0; erunt iQaequalia trjangula 
PAB, DAC, et majus DAB^. quodmaiori A^jiwstit; 
et ^angiili A D B , A D C inaequj^Ies^ m^jor qup^cm 
aDB ad eas rectae AD partes^: ad q^as est.jpsyar 
recta AB. ,, ,,, ^ j i 

' Cui affine , hoc, i:espoadens.. Theoremati} ^UJ* 

($.48.): . ..... './ 

. §i e puncto extra triangulum npn aequicrus , ^m- 
to ad ipsius verticem ducta recta^ aequaiesj cum cruri-. 
bi^s faciat angulos: ex epdem pi^ncto ad exti^en^i^ i^^^ 
$is ductae rectae inacqualia terminabunt trianguU». q^pr 
xum raajus erit illud, quod majori ..cruri insistiV;,fit 
cum ducta priori inaequales facient angulos, qi^^|i|ii 
m^or erit ad eas partes, ad quas crus majus. 

Sit triangulum non aequtcrus ABC, et e puncto 
D extra ipsum 'surato ad. verticem A duotae rectae 
cum cruribiis A B , A C faciant acqu^Ie^ aiigulos D A B, 
DAC, et ex eodem puncto ad basis extremaB, C du^ 
cantur rectae DB^ Dp: e^runt triangula DaB, DAC 
inaequalia, majus quidem DaB- etanguU ADB^ APQ 
inaequales, rajyor ADB. 

§. 216. 1,- ' ^ ' 

Ad 2^^®stiones I, II, III. communiter, 
Theoremclti XV, (§. 50.) hoc respondebit cour 
trarium: V 

Si cum aliqua recta in uno ejus cxtremo et ad ^fe 
versas ipsius partes ductae duae aliae rectae faciant 
aequale$? angulos; inter se autem inaequales sint, ^ 
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harum extreroa cum reliquo prioris cxtremo jungantur 
lineis rectis: eae triangula terminabunt inaequalia, 
quorum majus erit id; quod majori inaequalium recta* 
rum a^jacet^ et cum prlori recta inaequales facient 
angulos^ m^orem quidem ea^ quae ad mAJoris rectaa 
^extremum ducta est. - 

Et Theoreraati XVI. (§. St.) hoc; 

Si basi communi ad diversas partes insistant duo 
triangula, quae latus quidera lateri inaequale habeantji^ 
quod uni basis extrenio adjaoet ^ angulum vero angulo 
aequalem, qui eidem extremo adjacet : ea inter se inaequa- 
lia erunt, majus quidem, quod habet m^us laterum 
dictorum*, et refiquos ad basin angulos inaequales ha^ 
tiebiint, m^orem quidem rursus idem, quodhabet ma- 
jus latus. 

Et Theoremati XVII. (§. 5a.) hoc; 

Si duo triangula lateri communi utrinque adjacen- 
tia reliquum latus reliquo inaequale habeant, sed ad 
commune latus in eodem ejus extremo sub aequali 
angulo^applicatum; ea inter se inaequalia erunt| ma« 
jus quidem, quod habet m^yus laterum dictorumj 
et reliquos angulos , qui communi lateri ad basin ad- 
jacent , inaequales habebunt; m^orem quidem item 
illud> quod majus latus habet. 

§. 217. 

, Ad Quaestionemquartam, 

theoremati XVIIL (g. 54,) hoc respondebit 
i;ontra^ium ; 

Si rectae alicui terminatae in duobus ejus extre- 
mi$ et ad diversas partes duae aliae rectae insistant 
^sub ^ngulis aequalibus, ipsae autem inter se inaequales 
sint ; et earum terndni cum alternis prioris rectae ex^ 



Digitized 



byGoogle 



i88 Cap. V. Theor. L £Um. ejm^fue eonsect. 

tremis jungantur: hae inaequalia terminabunt trian- 

gula^ quorum majus maJQri inaequalium rectarum ad- 

jacet; et inaequales cum priori recta, angulos faoienfy 

guorum major est ad eas partes, ad quas major recta.* 

jj.. Rectae AB terminatae in ejus cxtremis A,p* 

^Qr^ et ad diversas partes insistarit duae rectae A C^ 

BD sub angulis BAC^ ABD aequalibus^ ipsae 

auiem inaequales sint, et m^^or AC*, et jungantur Bc^ 

AD: erit triangulum CAB majus triaigulo DAB, 

et angulus ABC major angulo B AD/ 

• Et Theoremati XIX. (§. 55.) hoc: 

Si e duobus punctis ad diversas alicujus rectae 
partes sitis duae rectae ad unum atque alterum hujus 
extremum ductac faciant aequales cum ipsa angulos, 
ipsae autem inter se inaequale^ sint : ex iisdem punctis 
ad alterna prioris extrema ductae rectae facient inae- 
, quales cum ipsa angulos, msoorcni quidem ea, quae ex 
eodem puncto, e quo niajor inaequalium rectarum, 
ducta est ^ et inaequalia terminabunt triangula, quoi-um 
ttiajus eidem illi puncto adjacet. 

E duobus punctis C, D ad diversas rectae AB. 
partes sitisduae rectae ad unum atque alterum hujus. 
extremum ductae CA, D B faciant cum ipsa angulos_ 
aequales C AB, DBA-, ipsae autetn inter se inaequales 
sint: ex iisdem punctis C, D ad alterna prioris AB 
extrema ductae rectae CB, DA facient Inaequales 
eum ipsa angulos CB A, D AB», msyorem -quJdem 
C'B A ea CB, quae ex eod^m puncto C, e quo* 
magor CA inaequalium rectarum, dueta est^ ct in- 
.aequalia terminabunt, triaaguU CAB, DAB, quo- 
rum majus CAB eidem ilii puncto C adijacet^ 
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Et Thcoremati XX. ($• 56.) hoc: 
Si basi comrnuni ad diversas partes duo insistant 
Iriangula, quae angulum quidem angulo aequalem ha« 
Ikfant ad duo basis extrema yiilatus autem lateri in^ 
£tequale^ quod illi angulo adjacet : ipsa quoque triangu«» 
la erunt inaequalia^ majj.is quidem id, quod habet ma- 
jus latus; et idem reliquum ad basin angulum m^uo*» 
rem habebit. 

Basi communi A B ad diversas c$)us partes kisi-' jp^. 
stant triangula CAB^ DAB, babentia angulos ead^ 
quidem CAB, DBA aequales^ latus autemAC 
m^us lalere DB: erit et triangulum CAB ihsgus trl« 
aj^igulo DBA^ et ex angulis ad -basin reliquls angulug' 
CBA major DAB* * - ' ' ■ 

Et Theoremati XXI. (§• «70 hoc: 
Sj duo trianglila lateri comnivLni utrinque acUaoen* 
tia in duobus; (^us. extremia aitguliitn quidem angub 
aequalem habeant, reliquum autem latus reliquo lateri 
inaequale^ quod illi angulo adjacet: ipsa triangula erunt 
inaequalia, msyus quidem id^ quod habet m^jus latus^ et 
i4em reliquunl ahgtilum reliqiio rti^yorem habebiteum/ 
qui communi iateri a^jacet. 

Et Theoremati XXII. {pS%.) hoc: 
Si quadrflateri duo latera opposita inaeqtialla sint, 
itA ad eandeni diagonalem aequaliter inclinata : quadri* 
laterum illa diagonali in inaequalia sectum erit, et majoir 
pbrtio erit ad partes majoris laterum dictorum ; et reK* 
^tta latera opposita ad eandem diagonalem inaequalibus 
atigiilis inclinata erunt, quorum. major item ad partes 
majoris lateris* 

l^uorum dudrum ttii expositio exp^dita dd supe** 
liorem figuram. a . 
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EtTheoremati XXIII. (S.59-)hoc: 
Sl in duas rectas Uneas inQidens recta angulos^alter- 
-fios aequales fecerlt, et ab ipsis segmenta ina^qu^U^ 
abscindantur his anguUs adijacentia: rectae, qitae hoi 
' rum sQgmentorum extrema cum"^punctis incidentiae 
jungunt^ inaequalia terminabunt triangula, majus qui* 
dem^ quod majori segmentorum dictorum adjacei; et 
inaequales cum incidente facient angulos, majorem item 
ad eas partes, ad quas majus segmentum est. 
jf* In duas rectas EF, GH incidens recta AB faci- 
m. at alternos angulos B A E> ABH aequaks, et ab 
ipsis segmentajnaequalia abscindantur AC, BD> 
^uorum msuus sit A.C: junctae B C , AD terminabunt. 
triangula ABC, BAD inaequalia, mgjus.quidem ABC| 
quod majori segmento, AC adjacet; et inaequales cum 
incidente AB facient angulos CB.A, DAB, m^uorem 
quidem CBAad partes inajoris segmentt AC. 

$. 2i8. 

Thieoremati XXIV» ($♦ 600 respondebit hpcr 

Si alicui rectae in ipsius extremis ad diversas par- 

tes insistant duae perpendiculares inaequales: quae ab 

earum tcrminis ad alterna prioris rect£fe extremadttcun- 

tur rectae, priori rectae ad inaequales insistent ang^- 

Jos, ad m^orem quidem ea, quae e mcyoris perpendi* 

cularis termino ducitur -, et inaequalia terminabunt ixU 

anguja, quorum majus( majori perpendiculari djSi^^GtL 

, ,jf. Rectae A B in ipsius extre^nis A ; B , et ad dir 

104. versas partes insistant perpendiculares in^equa^ 

ies AC, BD, m^or AC; ductae ab earum ter- 

minis C^ D ad alterna extrema rectae.CBi DA insi^ 
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stent ipsi AB ad artgulbs inaequales CBA, bABj 
ad^ majotem CBA ea, quae ex majbris CA termino 
du^ti est, GB ; et triangula terminabllnt inaequalia 
ACB , A D B, qtioruin majus est A C B m^ori perpen- 
diculari AC adjjtccnsi - 

Et Theoremati XXV: (§: 61.) hocr 
Si quadrilateri duo Jatera ofjfposita inaequalia sint 
et diagonali perpendicularia: inaequales erunt anguli, 
quibus reliqua duo latera ad eandem diagonalem incli- 
nantur; major quidem adeas partes, ad quas est majus 
laterum •ift^cquiiliufn>, e't ad easdem partes major erit 
p6*ttoy<Itiadrilatcri*' • ' i • ' 

Th e or c m a ti XXVL ($. 62.) hoc respondebit: 
Si rid diversa rectae alicujus extrema c duobus 
pttmJtis ad diversas illius^partes iitfsductae duaerectae 
aequaliter fndinatif^yrinter se autem'?^aequales fuerint; 
eJt'lisd61fn autem t)UhcKs duarum ad klterna prioris ex- 
trema dcrctarurii una illi sub angulb recto insistat: s!i 
guldem ea ex eodem puncto, e quo major inaequalium^ 
dutvtar' sit^; reliqua sub aiigulo acuto iriiistet: si verdcx 
•^fe' ptAitto, e quo riimor; sub angulo obtuso. 

•^'^rAdreetae A B extrema divcrsa e pimctis duobus „. 

6^''D ad*diversas illiiis partes sitis'dilctae f^^yiosMb» 
*Db aequaliter inclinjttae, ipsae autem iiiaequa- * 

JesSint'-, aliarum autem ex iisdem punctis ad alterna 

cxtremi ductarum rectarum CB^D A una CB rectae priori 

A-B sifb angulorecto insistat: Dico: si quidem CA sit 
imajbr iiiaequalium, alteraria D A sub angulo acuto rectae 

AB insistere: sr vero CA minoi* inaequalium sit; sub 

aiigulo obtuso. 
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EtTheoremati XXVII. ($• 63.) hoc: , 

Si quadrilateri duo latera opposita inaefuali^ 
iint, sed ^d diagonalem aequahter inclinata ; sit autem 
reliquorum laterum luium eidem dj^gonali perpendicu^ 
lare : si quidem id ad easdem diagonalis parte^, ad 
guas majus latus^ ^tum sit» alterum faciet acutum cum 
ea angulum: si vero ad eas^ ad quas minus latus ; 
obtusum. 

j. 220. 

Ad Q u a es ti o n e m quii.n t a m. 
Theoremati XX VIII. ($• ^*) hoc responde^ 
bit cojkrarium: 

Si rectae alicui terminatai^ in extremis ejus et ad 

easdem ipsius partes sub aequajit^s angulis Jti^istant 

rectae duae inaequales^ et a terminis insistentium ad al^ 

terna prioris rectae extrema ducantur rectac: eae ia- 

aequalia terminabimt triangul^<^ quorum naajiju erit jl- 

I^d^ quod majori insistentium adljacet^ et Qum pripri 

recta inaequales faoient angulos^ quorum m«jar erit i^ 

quem recta a termino majoris insistentis duct^ facit. ^ 

•,. Rectae terminatae AB in (^xtremi^^eju» Ai^ et 

i06.a. ^d eas<^em partes sub aequalibus angulis. C AP^ 

DBA insistant reotae inaequales CA^ p9«,;qua« 

rum major CA, et ab insistentium termi^is.C^Dadal- 

lerna prioris rectae extrema B| A ducantw reptae 

CB^ DA: eae inaequalia terminabunt triangulai CAB| 

DBAy quorum m^uus CAB^ quod msyori CAinsiaten* 

tium adjacet ; et Qum recta AB inaequales fac^nt;an<- 

gulos CBA, D AB, quorumm^uor is ()BA^ quem recta 

e majoris insistentis CA termino C ducta fagit. 

, Ca&u* 
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Casus autem hic plures sunt. Aut enim recta 
BD cadit extra anguluni ABC (fig* a.) aut secundum 
ipsam BC (fig. b.), quo casu punctun^i D intcr C et 
fi cadet^ ut postea ostendemus; aut intra angulum 
ABC; et tum recta BD aut intra triangulum ACB 
finietur^ (fig. c.) aut ad rectam AC usque pertinget 
(fig. d.) aut ultra illam transibit (fig. e.)- 

Jam ad fig b, c^ d. manifestum est^ triangulum 
CAB majus esst triangulo DAB, totum parte; item- 
que ad fig. b'. angulum CBA seu DBA, cum ex hyp» 
aequalis sit angulo CAB,m^6rem esse angulo D A B ; 
et ad iig. c. cum sit angulus CBA major DBAj.qui 
aequalis CAB per hyp. , esse ct angulum CBA ma- 
jorcm angulo C A B , et hinc a fortiori majorem angulo 
DAB; etadfig.d. cum sit angulus CBA majorDBA;^ 
DBA autem aequalis CaB per hyp. seu DAB5 esse 
et angulum QBA majorem DaB: quae ostendenda 
erant. 

Ad fig. a^ e. autem ostendetur producendo mino* 
rem B D ad E, ut fiat B E aequalis A C ; tum jungen- 
do AE. Etquiaduac CA, AB duabusEB, BA aequa- 
le§ sunt, et angulus CAB angulo EBA (pcr hyp.): 
per El. prop. 4am^erit et triangulum CAB triangulo 
"EAB aequale, ct angulus CBA angulo EAB. Itaque 
triangulum CAB majus erit t;-ianguIo D AB, et angu* 
lus CBA maijor anguIoDABj quod erat ostendendum^ 

Restat autem ad fig. b. , quod sumsimus eo casu, 
quo recta BD secundum ipsam BC cadit, punctum D 
citrk C casurum esse, id quia gratis sumi non potest, 
ut ostendamus. 

Si enim punctum D non qadat citra DC; cadet 
aut in C aut ultra C« 

i4 
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Cadat primo, si fieri potest, in C', ut sint cjuae 
^^^^rectae CA, CB aequaliter ad AB inclinatac, et 

AC major BC. Et a majori AC abscindatur 
A E aequalis B C , et jungatur B E. guoniam igitui- 
duae E A, AB duabus CB, BA ^equales sunt, et an- 
gulus EAB angulo CBA: per prop. 4am erit et trian- 
gulum EAB aequale triangulo CAB, par^ toti, quod 
fieri n^quit. Non crgo punctum D cadere potest in 
ipsum punctiim C. 

Nec ultra C cadei*e^ potest punctum D; ut sint 
^^^' rectac CA, DB aequaliter ad AB inclinatae, et 
'^ AC major DB; Sit enim ita, si fieri potest: et 
a majori AC abscindatur AE aequalisBD ; jiingantur- 
qne AD, BE. Et quia duae EA, AB duabus DB, 
BA aequales sunt, et angulus EAB angulo DBA: 
per prop. 4. erit trjangulum EAB triangulo DAB 
aequalc, pars toti : quod fieri nequit. Non crgo potcst 
punctum D ultra C cadere : et ostcnsum est, quod nec 
in ipsum puncturji C, Ergo citra C cadet: quod e^^at 
ostendendum; 

guam demonstrationem, etsi indirecta sit et ali- 
quanto longiori circuitu egeat (utitur autem eadem argu- 
mcntatione fere, qua Euclidea 6tae Irai); talnen prae- 
tcrmittere hoc loco Jioluimus, ne ex omnibus Theore- 
niatis supcrioris casibus hic solus deesset aut imper- 
fectus mancret. Sed in his, quae jam sequuntur, istam 
Casuum varietatem perscqui supersedemus. / 

^ Tlicorcmati igitur XXX. (g, 67.> hoc respon- 
dcbit: 

Si duo triangula ^ communi basi ad easdem partes 
iniistcntia, ad diversa basis extreina angulum quidcm 
angulo aequalcm, scd latus lateri inacquale hab^ant: 
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ipsa trianguia inter se inaequalia eruntf majus quidem, 
quod majori lateri adjacet; et reliqui ad basin anguli 
inaequales erunt, major quidem in eo triangulo^ in 
iquo est majus latus. ^ - 

Et Theoremati XXXL ($. 68.) hoc:' 

Si quadrilatcri duo latcra opposita aequalibus ad 
basin angulis inclinentur, sint autem inter se inaequa- 
lia: ductis duabus diagonalibus, triangula, quae com- 
muni basi insistunt et illis lateribus adjaceift^ inaequa- 
lia erunt, m^'us quidem, quod majdri lateri adjacet; 
et diagonales ab basin inaequalibus inclinabuntur angu- 
lis, m^ori quidem ea^ quae ab extremo basis ad ex- 
tremum m^ooris lateris ducta est. - 

Theoremati XXXII. (§. 69.) quod cx)ntrarium 
rcspondeat, lectori ipsi, cui placuerit, investigandum 
relinquinrms. 

§. 22i. 

Similiterque Theorematis XXXIII, XXXIV, 
XXXV, XXXVI. §. 70 — 73. quae 

Contraria • respondeant, facilc invenietur, 
et ad cam rem .comparari poterunt, quae supra 
§. 218. data sunt Theorem^tis XXIV. —XXVII. con- 
traria, 

§. 222. 

Ad (^uaestionem VI. 

Theoremati XXX VIL ($• 75.) hoc respondebit 
contrarium: 

Si a duabus rectis angulum comprehendentibus 
abscissa sint inde ab ejus vertice segmenta aequalia, 
ct ab eoruhi extremis ad alternas rectas diictae intra 
, illum angulum rectae inaequalia ab ipsis se^mcnta ver- 

14* 
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' » ' ' ' " ' 

tici acUacenlia.ab^candant: eae inaequalia terminabunt 
trianguJa, quorum majus erit, quod majori segmento- 
rum inaequalium adjacet; et in extremis segmentorum 
* aequalium facient angulos internos inaequales, quonim 
major erit is^ qui majori inaequalium segmentorum 
opponitur. 

Sint a duobus rectis angulum ad» A compre- 

-^^^' hendentibus abscissa inde a vertice A segmcnta 

a.6, ^c^u^ilia AB, AC, et ab korum extremis B, C ad 

alternas rectas ductae intra iUum angulum rectae 

B D, C E inaequalia abscindant segmenta vertici a4ja- 

centia AD, AE: erunt triangula ABD, ACE inae- 

qualia, majus quidem illud, quod majori segmcnto AD 

a^jacet, ABDj et anguli ABD, ACE inaequales, et 

major is, qui majori AD segmentorum inaequalium 

opponitur, ABD- 

Theoremati XXXVIIL (§. 760 hoc: 
. Si intra angulum. a duobus crurum punctis ab cjus 
vertice aeque distantibus ad alia duo crurum altcrno- 
rum puncta ^b vertice inaequaliter distantia ducantur 
duae r^ctae : eae inaequalia tcrminabunt' triangula ver- 
tici a^jacentia, majus quidcm ea, quae ad punctum a 
verticie remotius ducta est^ et inaequalibus angulis in- 
ternis ad crura in punc^is a vertice aeque distantibus 
inclinabuntur, majori quidem ea, quae ad remotius 
-T^unctum ducta est. 

^ §, 223. 

Theoremati XLL (§. 780 hoc respondebit con-"^ 
trarium: 

Si cruribus trianguli aequicruris inaequalia duo 
inde a vfertice abscissa fueyint segmenta, et ex eoruna 
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terminis ad opposita basis extrema ducantur rectae : 
eae inaequalia terminabunt triangula tiabei^tia comniu- 
nem cum priori triangulo verticem, majus quidem ea, 
quae a termino maioris segmei^iti ducitur; et ad cru- 
ra in extremis basis inaequalibus inclinabuntur angu- 
I1S7 nuuori quidem rursus ea^ quae a termino m^yoris 
segmenti ducta est* 

A trianguli aequicriiris ABC cruribus AC, 
AB inaequalia inde a vertice abscissa sint scg- ,'^* 
mcnta AD, AE, ct ex eorum terminis D, E ad 
opposita basis extrema ducanturrectae DB, EC: erunt 
triangula A B Dj ACE inaequalia, majus quidem ABD, 
quod terminat recta DB a majorls segraenti AD ter- 
mino D ducta; et ataguli ABD, A C E inaequales, ma- 
jor quidem ABD, quo rursus recta DB ad crus AB 
ih basis extremo B inclinatur. 
" Et Theoremati XLII. (g* 79.) hoc: 

Si a cruribus Crianguli aequicruris ultra basin con- 
tinuatis abscissa fuerint segmenta inaequalia vertici ad- 
jacentia, et ex horum terminis ad opposita basis ex- 
trema ducantur rectae : eae inaequalia terminabunt tri- 
angula habcntia communem cuni priori triangulo ver- 
ticem, m^gus quidem, quod majori segmento acljacet; 
et inaequales facient angulos cum ipsis crurihui in ex-> 
tremis basis \ majorem quidem eum^ qui majori seg^ 
,mento subtenditur. 

A trianguli aequicruris ABC cruribusAC, 
AB ultra bdsin BC continuatis abscissa ^int seg- '^' 
menta vertici adjacentia AD, AE inaequalia, 
quorum m^us AD ; fet ex horum terminis D , E dd 
opposita basis extrema B, C ducantur rectae DB, EC: 
^runt triangula, quae terminant, ABD, ACE inaequa** 
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lia, ct majus ABD, quod majori segmento AD adja- 
cet^ et anguli ABD, ADB inacquales; m^ijor quidem 
ABD, qui majori segmento AD subtenditur. ^ 

Sfequentes Capitis Ildi tcnorem, quoniam in illo 
extrenw) §: 82 — 88. ipsius propositionis 4tae ifiucli- 
dis propositae sunt aliae enuntfationes *, hic etiam ejus^ 
quae propositioni 4tae contraria proposita est §. 208», 
et est hujus Capitis^ pinmaria , sub qua scquentia om- 
nia continentur *, ejus igitur hic etiam varietas aliquas . 
enuntiationes afleremus» 

Itaque enuntiationibus §. 82. vel 83. haeferc respon- 
dent: 

Si intra duos aequales angulos ductae duae rectae 
segmenta crurum abscindant unum quidem uni aequa- 
le, altcrum vero alteri inaequalc: eae triangula tcrmi- 
nabunt inaequalia, quorum majus erit id, quod m^ori 
cx inaequalibus crurum segmentis acyacet; ct ad ae- 
qualia segmenta inaequalibus inclinabuntur angulis, 
majori quidem eo, qui opponitur majori *scgmentorum 
inaequalium. 

Intra angulos ad A et I> aequales ductae duae 
/^* rectae BC, EF scgmenta crurum abscindant 
unum quidem ABuni DE aequale, alterum vcro 
AC alteri DF im-iequale, puta majus: eae terminabunt 
trjangula ABC, DEF inaequalia, quorum maous^rit 
ABC id, quod majori AC ex inaequalibus crurum 
segmentis adjacet; et ad acqualia ^egmenta AB, DE 
inaequalibus inclinabuntur angulis ABQ, DEF, et ma* 
jor erit A B C, qui opponitur m^jori A C segmentorum 
inaequalium- 
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Vel si duabus rectis angulum facientibus aliae duae 
rectae, una quidcm uni aequalis, altera yevo alteri in- 
aequalis sit: rectae, quae priorum, quaeque posterio- 
rum extrema jungunt, inaequalia terminabunt triangiila,. 
majus jquidem illud, quod m^ofi inaequalium recta- 
rum a^djacet", et cum aequalibus rfictis inaequales fa* 
cicnt angulos , majorem quidem eura, qui subtenditur 
m^uori rectae ex duabus inaequalibus. 

§. 225. 

In Capite III. Theorematis I. Casui Imo* 
haec duo respondebunt contraria: 

Imo; Si rectac alicui terminatae duae rectae (sive ad eas-^ 
dera, sive ad diversas illius partes)^ una in uno illius 
extremo, altera in puncto, ih quo illa bifariam secta 
est, insistant, inter se quidem inaequales, facientes au- 
tem angulum angtilo ac(]^alem, quem altera cum al- 
tero illius xectae segmQnto faciunt: quae e tcriaino 
grioris insistehtis ad punctum bisectionis, et e tcnni- 
no posterioris iusistentis ad alterius segmenti terminum 
ducuntur rcctae, inaequalia terminabunt triangula, quo- 
rum majus majari insistentium adjacet-, et cum duobus 
segmentis inaequaies facient angulos, quorum major 
majori insistentium subtenditur. 

Rcctae AD tcrminatae et in B bifariam stc- ^'^* 
tae in extremo A et in puncto B (sivc ad eas- 
dcmj sive ad diversas partcs) insistant rectae inac- 
quales AC, DE Sub aequalibus angulis CAB, EBD*, 
et jungantur rectae CB, ED. Si CA major sit insi- 
stentium, erit triangulum A B C majus triangulo B D E, 
et angulus CBA major angulo EDB. 
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2do. Si rectae alicui terminatae duae rectae (sive 
ad easdeii>, sive ad diversas iilius partes) una in uno 
illius extrerao, aitera in puncto cjus intermedio^ in quo 
in inaequalia segmenta' dividitur, insistant, aequales 
int^r se et aequalibus angulis altera ad alterum ztg-- 
mentum inclinatae: quae a termino prioris insistentis 
ad punctum intermedium^ et a termino posterioris ad 
akerius segmcnti terminum ducuntur rectae, inaequa- 
lia terminabunt triangula, quorum majus maJoH sQg-^ 
mento insistet^ et cum insistentibus inaequales facient 
angulos, quorum major msuori segmcnto opponitur. 

Rectae A D terminatae et in puncto B in inae- 
/^ qualia segmenta divisae in extremo A et in 
puncto B >(sive ad easdem, sive ad diversas par- 
tes) insistant duae rcclae CA> EB aequales Ctsub an- 
gulis CAB, EBD acqualibus ; ^i sit AB m^us stg-^ 
raentum, erit triangulum ABC majus triangulo BDE^ 
ct angulus ACB m^or angulo BED. 

$. 226- 

C a s u i lldo. hacc respondebunt : 

Imo. Si rectae alicui terminatae in ipsius cxtrc- 
mis (sive ^ad easdem, sive ad diversas partes) insistant 
duae rectae inaequales sub angulis aequalibus, et ab 
harum terminis ad punctum, in quo prior recta bifa- 
riam divisa est, ducantur lineae rectae: eae inaequa- 
lia terminabunt triangula, quorum majus msoori insi- 
stentium adjacet", ct inaequalibus ad priorem rcctam 
inclinabuntur angulis, mayori quidem ea^ quae a ter- 
mino m^uoris recta ducia est. 
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Rectae AD terminatae et in puridto B bi- 

fariam scctae in ipsius.extremis A et D (sive ad ^^* 
11.' • • ^^'* 

easdem, sive ad diversas partes) msistant rectae 

inaequales AC, DE sub angulis CAD, EDA aequa- 

libus, ct ab ipsarum terminis C, E ad punctum B duc- 

tae smt rebtae CB,, EB: si sit AC m^or insistentrum j 

erit triangulum ACB majus trianguio BEDi et angu* 

lus ABC majbr angulo DBE. 

' 2do. Si rectae alicui terminatae in ipsius extre- 
/mis, ,et ad easdem aut diversas partes, insi«tant 
rectae aequales sub angulis aequalibus , et ab 
harum terminis ad punctum aliquod, in quo prior recta 
ininaequalia segmenta divisa est, ducantur jrectae lineac : 
eae inacqualia lcrminabunt. triangula, ^uorum maju» 
majori segmento insistit ; et ad insistentes inaequalibus 
inclinabuntur angulis, quorum msyor majori scgmento 
opponitur. ' 

Rectae AD in puncto B ininaequaliasegmenta 

divisae, in ipsius extremis A, D et ad casdem '^* 

aut diversas ipsius partes, insistant rectae AC, 

DJE aequales et sub angulis aequalibus CaB, EDBj 

et ab harum terminis C, E ad punctum B ducantur 

rectae CB, EB :' Si AB sit majus segmentum, erit tri- 

angulum ACB majus trianguio BED, et; angulus ACB 

m^or angulo BED. ^ 

. / / 

$. 227. 

Caisui Illtio haec respondcbtin t : 

Imo. Si a puncto, in quo recta aliqua bifariam di- 
visa est, duae inaequales rcctae sub angulis, quos al- 
tera cum altero segmento faciunt, aequalibus eductae 
sint (sive ad casdem, sivc ad diversas partes,) et ab 
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harum terminis ad cxtrema illius rcctae intra dictos 
angulos rectac lineae ducantur : eae inaequalia termi- 
nabunt triangula, quorum raajus majori eductae adja- 
cet; ct inaequalibus ad priorem rectam angulis incli- 
nabuntur, majori quidcm ea, q«ae a termino m^uoris 
ducta cst. 



Recta A D bifariam secta sit in B, et ex B 
^^* eductae sint duae inaequales rectae B C, B E sub 
angulis CBA, EBD aequalibus-, et ex earum 
tcrminis C, E intra dictos angulos ad cxtrema rect^e 
AB ducantur rectac CA, ED: si fuerit BC major 
3BE; erit triangulum ABC majus BD.E, et angulus 
BAC major BDE. 

2do. Si a puncto, in quo recta aliqua in inaequa- 
lia segmenta dividitur f duac aequales rectae (sive ad 
easdem, sive ad diversas prioris partcs,) sub angulis 
aequalibus, quos altera cum altero segmento fkciunt, 
eductae sint,.et ab harum terminis ad cxtrema prio- 
ris rectae intra dictosangulos ductaesint rectaelineae: 
inaequalia tcrminabunt triangula, quorum majus majori 
segmcnto insistit; et angulos cum eductis inaequales 
facient, majorem quidem cum majori educta. 

_. Recta AD in B in inaequalia segmenta divisa 

ii4 ^^^^ ^^ ^^ puncto B eduotae sint duae aequa- 

les rectae BC, BE sub angulis CBA, EBD 

aequalibus, et junctae rcctae CA, ED: si fuerit AB 

majus segmentum; erit triangulum A B C majus BED, 

et arfgulus ACB major BED. 
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* 

Propositioni Theoremata I, II, IIL Capi- 
tis IIL complectenti ($. 103, 104.) haec respondebunt 
contraria: 

Imo. Si ad expositam rectam aliquam c duobus 
punctis extra ipsam sumtis (sive ad easdem, sive ad 
diver^as expositae partes) ductae duae rectae et inter 
se aequales sint, et angulum angulo aequalem faciant, 
quem cum exposita recta pomprehendunt adpartes alter- 
utras^ et ex iisdem duobus punotis aliae duae ad'expositam 
ductae rectae segmenta ab ipsa abscindant inaequalia 
adjacentia prioribus ductis ad partes angulorum aequa- 
liiim: eac inaequalia 'terminabunt triangula, quorum 
majus majori segmentoinsistit^ et cum.prioribus duc- 
tis inaequales comprehendent angulos, majorem quidem 
eum, qui majori segmen^ opponitur. 

2do. Si in exposita recta duo segmenta sumta sint 
inter sc aequalia , duobus sumtis in ea pimctis a4ja- 
centia, et ex iisdem punctis eductae sint rectae inter 
se inaequales, aequalibus autem angulis ad dicta stg^ 
menta inclinatae: quae segmentorum sumtorum extre- 
ma cum eductarum rectarum terminis jungunt rectae, 
inaeguaha terminabunt triangula, quorum majus ma- 
jori cductae adjacet; et ad segmenta inaequalibus an- 
gulis terminabuntur , quorum m^orem major educta 
subtendit* 

$. 229. 

« Propositioni (§. 108.) sistenti Theorematis 

IV. Cap. III. Casum II, hae respondebunt contrariae: 

Imo.. Si e duobus punctis ad easdem aut diversas 

rectae aUcujus terminatae partes sumtis, tam ad due 



Digitized 



byGoogle 



I 

ao4 Cap. F. Theor. /. JSlem. ejusque consect, 

ejus extrcma (ex altero nempe puncto ad alterum ex-^ 
tremum, ) quam ad aliud punctuih in ipsa sumtum bi- 
nae rectac ductae sint, quarum priores duae acqua- 
les sint, et cum posterioribuS duabus aequalcs' faciant 
angulos, posteriores autem duae inaequales sint: erunt 
et triangula, quae binis ex utroque punct© ductis et 
segmentis primae rectae continentur, inaequalia, ma- 
jus quidem id, quod majori cx posterioribus adjacet; 
et anguli^ quibus priores ductae ad primam rectam 
inclinantur, inaequales, m^or. quidem is^ qui majori 
cx posterioribus subtenditur. 

^ 2do. Si e duofaus punctis ad easdem rcctae cxpo- 
sitae terminatae partes sumtis, tam ad duo ejus extre- 

. ma, quam ad aliud punctum intermedium inipsa sum- 
tum binae rcctae ductae sint, quarum posteriores (quae 
nempe ad punctum intermedium ductae) aequales sint 
ct cum prioribus duabus (iis, -quae ad extrema ductae,) 
faciant angulos aequalcs, priores autera inaequales sint: 
eruntet triangula, quae a binis ex utroque puncto duc- 
tis et a scgmentis primae rcctae continentur, inaequa- 
lia, majus quidem, quod msyori ex prioribus a^Jacet; 
ct anguli, quibus posteriores ad primam rectam incli- 
nantur, inaequales, major quidem is, qui majori ex 
prioribus subtcnditur. 

, ^ ^. 230. 

Propositioni ($. II4. vel 116.) Theoremata 
IV, V, VL Capitis III. continenti, hacc respondebit 
contraria: 

Si duae rectae cx uno puncto cxeuntes ct in eo 
facientcs angulum, et duae ajiae ex allo puncto exeun-. 
tes, duabus prioribuS; una quidem uni aequalis, altera 
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vero alteri inaequalis, angulum aulem facicntes priori 
angulo aequalem, extrennis suis tangant eandem ex- 
positam rectanl; inaequalia erunt spatia a duabus prio- 
ribus et a duabus posterioribus supef exppsita recta 
contenta, m^us quidem id, quod majori rectarum in- 
aequalium adjacet^ et inaequales erunt anguli^ quibus 
duae aequales ad expositam inclinantur, m^or quidem 
is, qui opponitur mauori inaequalium^ 

Vel: Si alicui expositae rectae in duobus ejus 
punctis insistant rectacraequales, et ab earum Cxtremis 
aliae duae rectae ad expositam demissae sint, cum 
prioribus aequalem comprehendentcs angulum, ipsae 
autem iiiter sc inaequales : insistentes cum demissis in- 
aequalia terminabmit spatia, quorum majus erit id, quod 
mgjol-i ' demissae a/ljacet; et insistentes ad cxpositam 
inaequalibus incfinabuntur angulis, (iis, qui ad parte^ 
demissarum jacent-,) majori quidcm 'ea insistens, 
ciyus ab extremo major repta demissa est, 

§. 23i. 

Reliquis Capitis Illi. Theorematibus respondentia 
contraria non erit difficile invenire post ea, quae ad- 
huc tractavimus , exempla. . Itaque illis non immora- 
mur, sed ea ad exercitationem eorum, quibus lubet, 
industriac rclinquimus. 



Digitized byCjOOQlC 



C A P U T VI. 



Continet duas prdpo s itiones con^ 
versas quartae Elemento rum; hoc 
e^tj' tales^ in quibus unum ex conse- 
,q uentibus quartae in locum unius 
ex antecedentibus sub stituitur^ et 
hac ipsUm aniec^dens inter conse^ 
quentia collocatur; et earum conver^ 
sarum applicationes ad var iasy qui^ 
bus Theoremata Capitis JJ. et JIJ. re^ 
spondenty hypotheses etfi^uras.Prae^ 
mittuntur aliqua de indirecto de^ 
monstrahdi modog eneratini. 



§. 232. ' . 

In proximi Capitis proo^mio ($.205,s.) annotatum est: 
si propositionis aiiciyus contraria (eo, quem iliic dixi- 
mus, sensu j quae nempe antecedeDti contrario contra- 
rium etiam consequen^ esse pronunciet) vera sit^ 
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veram quocjuc esse ejusdem propq^itionis conycrsam: 
Veluti, si propositionis, omne^ A est B, contr aria v^ra 
sit, ut omne, quod non sit A, non sit B^ consequi 
ctiam, omne B tss^ A: quia, si aliquid, quod cst Bj \ 
nan esset A5 cum omne non A nec sit B, idem etiam*- 
• non esset B* Estque hoc demonstrationis gehus indi- 
rectum, seu per deductionem ad impossiBile seu apa- 
go^icum; cump(^o, afiqUid esse, altenmi quiaaam esse 
ex eo ostenaiuir, quod posterius non possit negari, . 
quin aut ipsum prius tollatur, aut aliud quicquam ve-« ' 
rum et concessunv evertatur» 

' . " §• 233. 

Atque hoc raliocinandi geilus satis ^st etiam in 
communi vitaAequensj et in multis accidit, ut id so^ 
him usurpari queat, ostcnsivumseudirectumnon queat» 
Ejus autem tota vis in ea consistit, ut,^^uo^posito ne- 
cesse foret aliquid esse, quod certo non est, illud ip- 
sum non sit. Ut in media d^monstratione qiiartae, cum ' 
Euclides evincit, (v» text. graec. ) reetam B T rectae 
E Z congruere, id ex eo infert: quod, si non congru- 
at, duae rectae lineae ^patium comprehenderent; quod 
certo non possunt (cf» §. 2i, e.). Sic in dcmonstrati- 
one sextae oste^dit latera aeaiialia esse, quia, ^i forcnt 
)rfssfet trian^uhim quoadam ae^ale 
cujus ^ars cst; quod fieri nequit, cum 
omne totum sit pai'te sua majus. . 



inaequalia^ fieri pc 
alt^T trian^ulo, cuji 



^ §. 234. 

itaque mirari liceat, quid sit, cur multi ab illa de- 
monstrandl ratione tamquam non modo nescio quid 
argfutiac et difficultatis habente, et a communi ^ensu ab- 
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horrente, sed etiam prorsus falsa et paralogistica ab-y 
horruerint ; cum nihil sitJIIo ratiocinandi genere in ipsa 
comitiuni vita^ ut jam diximus, usitatius. Sed nimirum 
inter ejus in communi vita et in scientia usum hoc in- 
terest, quod in illa, ut et aliae consequentiae Jilerum' 
que, sic et haec fajsi cujusquam vel advvarB vel arma» 
exAposito quodamantecedente consecutio non longe re* 
peti; nec per multa intermedia aut longo circuitu evin* , 
ci soleat, sed ex proximo petatur, ex notis et conces- 
sis brevi a^gumentatione deducatur; in snigzTjfioviMtg 
autem argumcntationibus saepe longiori et per plura 
intermedia deductione opus sit^ sive ut ostendatur, id, 
quod falsum et absurdum tsst constat, ex eoj quod 
positum erat^ consequi, sive ut id, quod conisequi osten- 
ditur, falsum et absurdum esse convino^ur. 

Sed huic posteriori difiicultati meaelam aliquan* 
do adhibet Euclides hanc , ut demonstrationem in duas 
propositiones dispescat : quarum in una praemittat et 
ostendat, illud, ad quod res in altera propositione dedu* 
cetur, absurdum et advvarov esse ; tum in altera propo* 
sitionem primariam demonstret ex eo, quod, si illa 
non, vera csset, cpnsequeretur iilud, quod in pracmissa 
propositione advvttrov esse ostenderatj qua ratione uti- 
tur in Libri I. prop, 8va cum praemissa ipsi 7ma; item- 
que in Libri IIL prop, 24a cum praemissa 23a. Prior 
autem diiRcuItas non cst apagogicae ratiocinationis pro- 
pria, sed ipsi ctim dirccta et omni omnino emQTTjfjovtxjj 
argumentatione commune: quae a vulgaribns in com- 
muni vita argumentationibus in eo potissimum diffcrt, . 
quad per plura media procedit, et non uno solo me- 
dio termino rem conficit. Quamquam illud etiam in 

aliis 



Digitized 



byGoogle 



aliis praeter gQonietriai» rebus, et quae non sunt 
cnfffi^^oHucK generis^ sed ^popularis captus}et.disceptatio- 
ois, non ita raro fit,.ut honiinea, in cogilando versati , 
et aliquanto plus ceteris. videiites y cum rem aliquam 
disquirere velint, utrum ea vera, utrum ad finem pro- 
positum conducens, utrum. factu possibilis, utrum fa- 
cilis et exp^dita sit, an omnia contraria, in eo sic ^ 
a^ant, ut jiou' iil' uria et pWxima coiisequentia subsi- 
stant^^ex qua de tota ' re " judicent , sed ut phires et 
remotiores rei coirsecluentias, et ut ita dicam , conse- 
^quentiarum quoque consequentias, quae et -ipsius rei 
conSequentiaiB sunt, di^cutiant, et 6x his demum jiidicium 
de ipsa re ferant : quo minus mirum aut a- consueta 
ratione nimis aiienUm videri defoet, si geometrae eo- 
dem modo agant/ 

g. m 

'Primo enim simplicissima indirectae i^atiocinationis 
forma haecest, cum ad ostelidenmim, ts^t A, sio con- // 
cludimus: Si noti est A, est fi: sed B non est :noii 
ergo verum^ ut non sU A: est ergo A5 vel cum. ad 
ostendendum, si Z sit,^$8e . A , sic dicimus : Si einm i^'^^ 
2^ sit et non A, erit ergo B; quod fieri nequit: est 
crgo A. tft Euclides in demonstratione qi^artae: 
Baaiq rj BF zm ^auiv.rriv EZ i^a^^ioaeh £» ya^ r«/wv B 
emtoEecfa^lioaavTa^^tQdirenttoZi yBF 0aaiQ enirtjvEZ 
ex e<pa^t^oaei * duo evd^eiai, Xco^kov neQieejfoatv * 6nBf adnvdrov» 
EqtoQfioaeia^arjBrffaai^ eniTT^vEZ^ £t in demonstra* 
tione 8vae sic : Efjpa^fio^^Sr emaa^t trjv EZ, sipa^fioaBai 
naiaiBA^Ar mtrta^E^i^ ^Z, Eiya^ ffaavg fiev t^ BP em fiaaiv 
' triv EZ ecpagitoaet^ ai de BA^ AF nXsv(fai mt ragsEA^ ^Z 

15 
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nXsv^ag 8x SfOQfioasctv (fvs^&rjoovrai Bni ttjs avniq — -«- 

neQaxaex8oat.Ov<ruvisavTaids, Ovnt a^a, etpaQfiwafXTjg n^^ 
BT fiaaemq em n^v EZ ffaaiv^mi ecpagfiocsai xat ai BA^AF 
Jtkev^av ew xaq EA^ AZ* Ecfa^noaaaiv a^a. 

5 S, 236- 

Froxima indlreqtae demonstrationis forma^ uno 
termino longior^ hunc in modum proceditur, Osten* 
dendum sit, si sit Zy esst A^ et ostendatur sic: Si^ 
cum sit Z; non sit A^.erit B^ si autem-B^. erit et Cl^ 
sed C nou est. Non ergo^ ,cum sit Z, nou ejrit A: er- 
go erit A. 

Atque ad hanc fere formam redit.^uplidis demon* 
stratio sextae Imi: Si triangulum ha^icat diK>s angulo^ 
aequales^ habere et latera, quae ipsos subtendimt^ 
aequalia. Si enim ^a non habeat aequalia ; erit unius 
eorunvsegmentum quoddkm alteri aequale: si unius 
^gmentum sit alteri aequale, erit et triangulum quod- 
dam triangulo cuidam aequale^ pars toti. Sed non est 
aequafis pars toti: non ergo triangulum habeus duos 
angulos aequaleS) habebit latera^ quae ipsos subtendunt^ 
nou aequalia: ergo aequalia* 

Potest autem haee ratiocinatio resolvi in duas pa^v 
tes, quae sintprioris simpliciorls formae; quarum pri- 
ma erit : si^ cukn sit Z; sit B ; mt et C : sed non est 
C^ ergo nec B. Altera haec erit: si> cum sit Z, non 
sit A; erit B: sedi^non est B^ per modo ostensa: Er^- 
go erit A. Pariterque demonstratio sextae resolvetur 
iu duas conclusiones, quarum prior haec : si triangu. 
^ him habens duos anguIoB aequales ; habeat segmentum 
unius lateris alteri lateri aequale \ erit triangulum quod- 
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dam triatigulo cuidatn aequale, ciyus pars est. Sed 
non ^st pars aequajis toti. Non ergo triangutnm ha- 
bens duos angulbs aequales^ habebit segmenfutii unius 
lateris altcri lateri aequafe. Altera haec erit: si tri- 
angulum habens duo^s angtrMs aequales, lik^b^lstt duo 
-wtera, quae ipisos subtenduAt; noii aequaffi;*Ifkbebit 
segmentun'! unius lateriis akerrlateri aeqiiale. 'Sed non 
habet segmenlum unius lateris alteri laterl ae^ale, per 
prius ojttehsk. 'Ergo non habebit latera lidn aequa- 
Ka: aequalia Jgitur. '^' *• ' ' 

\!.." "^ '/ , . g. 237. ,. . 

. Sursus taccedat unus termfous^ quo longio&sit ar* 
gumentatio) hiinc in modum: sii, cum sit Z, xloa^sit 
A ; erit B. Si B; erlt et C. Si C; erit et D* Sed 
non est D. Nonergo non erit A; erit ergo A. Yel 
si per omnes retrogredi wgumentationis terminos ve<* 
Hs : ex eo^ quo4 non est D V consequetur .proxime: 
ergo necC: (si enim esset C;-Dquoque foret^ quod non 
est> hinc vero nec erit B: ^alioqui foret et C; quod 
non est^ per ostensum) hitic non denique non^ erit A; 
erit ergo A« £t similiter, si fuerint pltnres termini» 
Sed is, cui pjtopositum erat demonstrare, tss^ A, poste- 
riorem conclusion^m satis babet ; reliquas, nempe noh ^ ' 
^^z C, non esse B^ ut supervacaneas praetermittit: ita- 
que faciunt geometrae. / 

Htyus fere formae eril demonstratio lae Libri III. / 
Elementorum^ si sic proponatur: si centrum circulT 
non sit in reota ductam aliquam in circulo rectam 
lineam bifariam et ad aiigulos rectos seeante: erit iii 
puncto extra ipsam* Si sit in puncto extra ipsani^ 
ducta ex hoc ad punctum dictae sectionis recta ^ ipsa 
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qupqu^. ^y[0^e in C2/*culo rectae ^d a^(|\i,ales,. ac prp|- 
inde,xc|(^tQS, angulos ^n^isl(^t. . Si haeQ.huic .ad angulps 
rec.tfts jpsjf^tit: eruntj^jcbo in^^^ a^uU recti. Nc^ 

autein pq^unt.ess^ i^^qugJ^s duo apgu^..r,ecti, qui^ 
rectiigjpo^^s zj^qazH&^^ "Nfiii^.ejrgp. ccnjrujn <{ir.culf noa 
cri^ yx^fre^ljf^i^jifQtai^^ip ci^Qulo rectam lineajDnij.biffriaijeL 
^lM ang^los V^ctos. seqpuitc : .j^xi^, ^rsg,,i^ i^^ jrecta,; 
qiu)d era^^gstpn^enduni. : ^: ,; \i^;. ; . r-rrr: ^ ; 
-1 . ?i? iM®i*^i5?*¥*^^.fS^P^P9J' argume»tatiajn txe^ 
vel etiam in duas resolvi. In trw.rqui^pir.^:. j^l 
prima asserat non esse C, quia si C, etiam D foret, 
quod non est; secunda dlcat, non esse B; quoniam, 
si fi, 6tiam(iC*foiet^,^fquQdi non est /peiD^piamoi.olten* 
sum^.tertiX denique ^roponit^ ease.cAr^f quoniiam, si 
hoti sit(A, B foretj quod hon est^ ptit !|irox^e pracf^ 
inissam^. Zn iduas autem veL sic, ut priii^a asserat non 
esse C y . eadem rationis< qua modo ; secuada es^- A^ 
ex eo, quod, si non sit^A,' fi fonet, et hinc C foret ) 
quod non est: vel sic^ nt prima asserat non esse B^ 
qui^ si foret, etiam C, liisicque Dforet,quodnon est; 
deinde.aiteira inferdt, esse A^quod, si noa sit, B &>* 
ret : quod rion e&t* : • . 

Sic Eudidis demonstrationem 7mae Lii^ L secun- 
* dum eum casum, quem exhibet.textus graecus, lice^ 
bit in dtias propositiones dispertiri, quartoiprima erit: 
Non posse^ eidem basi ad easdem ipsius: partes duo 
insistere triangula aequicrura sic, ut utriusvis eorura 
vertex sit extra alterum j quia, illo posito $ conseque- 
retur in duobus angulis , ut. unus altero et msgor sit 
et aequalis ; . quod fieri nequit, Altera erit ipsa 7ma 
secundum casum textus graeci: Non posse super ea- 
dem recta et ad easdem ipsius partes duas rectas ex 
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illius extre^iis ductas , ao duas alias ex iisdem ductas, 
quae prioribus aequales sint,, altera alt^ri, et quidem 
ex eodem termino ductae, constitui ad aiiud*atque ali- 
ud punctum, sic ut una priorum unam posteriorum cx 
alterno extremo ductam secet: quia, si id fieri posset, 
eidem basi ad easdem partes insisterent duo triangula 
ae^uicrura, quorum utriusvis; Vertex es^et "extrk alte- 
rum: quod fieri ilequitper praemissanj^ Acsimiliter 
^ reliquus 7mae Casus, qui in textu graeco omissus est, 
in duas propositiones dividi poterit, quarum prima est: 
Eidem basi ad diversas ipsius partcs non posse insi- 
stere duo triangula aequicrYra,';quorum unum habeat 
verticem extra spatium inter producta alterius trian- 
guli infra basim crura oontentum ; Altera : Non pos&e 
super eadem recta et ad easdem ipsius parjt^s^duas 
t*ectas duobus illius extre^iis termihatas^ et diiasalias, 
quae illis aequales sint, altera alteri, eodem quidem 
extremo t^rminatae, ad aliild atque aliud punctum c6n- 
6titui, sic ,ut neutra posteriorum eam priorum, quae 
alterno extremo terminata est; secet^ 

$. 23S. 

. Etsi autem non defuere, qui hoc apagogico de- 
monstrationis geuere superfedere mallent, atque illud 
adeo ut falsum et paralogisticum rejicerent (v. Chre- 
stom. geom. p. 3S8>): certum tamen est, eo careri in 
geometr^a nequaqiiam posse. Itaque Rob. S'im,*c^ 
ad demonstrationem III, 1. annotat> ibinon aliamprae- 
ter apagogicam demonstrationem locum hafaere. Et 
exstat perelegans SaVilii adIo$. Scaligerumepi- 
stola, in qua ille necessitatem hujus argumentandi ge- 
neris vindicat et tuetur (v. ib/pag. 2111 sqq.). 
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j. 239. 

Sed ut ad ea accedamus^ quae in fronte Capitii 
hiQusce significavimus , indirecto illo argumentandi 
genere demonstrabuntur jam duae propositiones quar- 
tani Euclidis convertentes, quarum utramque per plu- 
res applicationes, persequemur respondentes iis , quac 
in capite 1 et 2do traditae stint, applicatiouibus pro- 
positionis quartae: unde sequentia commod6 in duas 
partes distribuentur. 



P a r 5 /. , 

-$. 240. 

/ Propositio prior convertens quartam: 

Si duo triangula latus lateri aequale babeant, et 
angulum angiilo aequaiem, qui illi lateri a^jacet, et 
ipsa triangula inter se aequalia sint (seu aequalemare- 
am habeant; seu si aequalia spatia comprehensa sint 
utriusque perimetro) : habebunt et reliquum latus reli- 
quo lateri aequale, quod dicto angulo adjacet, et ba- 
sim basi aequalem, et angulos ad basin angulis ad ba«> 
sin aequales, tam eum, qui singulis dictorum aequa- 
]ium laterum subtenditur, quam reliquum aequalibus 
lateribus adjacentem. 

Sint/ duo triangula A B C, D E F habentia latus 
'^* A B lateri DE aequalc, ct angulum B AC an- 

gulo DEF aequalem, et ipsa inter sc aequalia 
(seu aequalem aream habcntia): dico reliquum quoque 
latua AC reliquo PF aequale essc, et basin BC basi 
EF aequalem, et an^um ACB angulo DFEaequa- 
iem, qui quid^m aequ^ibus lateribus JlB, DE^ubten* 
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duntul*> et augulum ABC angulo D£F aequalem/qui 
sunt reiiqui illis lateribus adjacentes. 

Si enim latus A C lateri D F non sit aequale, ergo majus 
aut minus : erit et triangulum A B C triangulo D EF tnajus 
aut minus^ per ea^ quae Cap. praec. ostensa sunt $. 208. 
Sed aequale est, per hypothesin, triangulum triangulo. 
- Non ergo latus A G lateri D F inaequale erit^ ergo ae- 
quale. 

Quoniam igitur latus AC latcri DF^aequale est, 
per ostensa -, sed* et labis A B lateri D £ per hypothe- 
sin: erunt duo latera BA, AC duobus lateribus £D, 
DF, alterum alteri, aequalia: et est etiam angulus 
BA C angu^o EDF aequali^ pcr hypotl^sin; Ergo per 
prop. 4tan\ etiam reliqua reUquis aequalia erunt^ quae 
diximus. 

. $. 241. 

Hinc consequentur theorematum capite l^ traditOr 
rum conversa ; et primum quidem Jioc . , 

Thcorematis 1. (§.32.) conversum: 

Si a termino rectae angulum bifariam secantis ad 
rectas ipsum comprehendentes ductae djuae rectae ae- 
iqualia terminent triangula : eae aequalia ab illis rectis 
abscindent segmenta, et ipsae inter se aequales erunt» 
et tam cum recta angulum bifariani secantCi quam cum 
duabus i|isum comprehendwtibus aequales facient an- 
gulos* 

Ad rectas angulum, ad A coniprehendentes 
etermino D rectae illum angulum bifariam se- ^!^* 
jcantis A D ductae duae rectae D B^ D C aequa- 
lia tcrminent triangula DBA , DCA: eae aequalia ab 
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iilis reptis abscinSent segmenta AB, AC^et ipsae 
DB, DC inter se aequales efunt, et facieht aequales 
tam cum i^ecta AD aiig^los ADB, ADC, quam cum 
rectis AB, AC anguios AB D ,,ACD. ■ ' 

Ostendifettr vel per appli^atiouem Theorematis §. 
prox* propositi directe:' vel similiter, atque hoc, ex 
Cap. 5ti Theoremate, Euclidei Imi cohtrario (§. 208.>^ 
indirecte. ' 

Hinc et Theorem atis 2di(§.34.) conversum: 

Si diagonalis quadrilaterum tam ipstim, quam unum 
ejus angulum bifaridm secet: aequalia erunt latera, 
quae illum angulum comprehendunt , et* reliqua duo 
latera aequalia erunt, et angulus priori oppositus ea- 
dem diagonali bifariam divisus erit« 

§. 242. 

Sed et alterum Theorematis I. (§. 32,) con- 
versum hoc erit: ^ 

Si angulum comprehendant duae recj:ae aequales, 
et ex earum terminis ad rectam illum angulum bifari- 
am secantem ductae duae rectae aequalia terminent 
triangula: ih idcm illius punctumi incident, et erunt in- 
ter se aequales. 

Angulqm ad A comprehendant duae aequales 
'^* rectke A B, A C, et ex earum terminis B, 

■ C ad rectam angulum BAC bifariam secan- 
tem ductae duae rectae aequalia termiaent triangulas 
sitque una earum B D, qifae ex B ducta est: ea, quae 
exCducitur, in idem puuctum D incidct, et erit aequa^ 
lis BD. ' , 

Si enim in aliud rectae AD pu^ctum, quam D, in- 
tidat, ut in E', cum sint BA, AC aequales, et,angu- 
lus BAD angulo CAE iequ^^lis, rectae autem A D* 
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AE inaequalfs: ernnt et triangula ABD/ A C £ in* 

Iaequalia ($• 208.) ; quae per hyp. aequaiia esse debeu 
bant* Non ergo recta ex C ducta in aliud quam D 
punctum incidit: ergo in ipsum punctum Dj et erit 
CD aequalis BD^ per ijisam prop. 4; Elem» 

§. 243* 

Theorematis III. ($, 36.) conversum hoo 

erit: 

Si eadem recta et triangulum ipsum et ejus angu- 
lum ad verticem bifariam secet: triangulum erit aequi- 
crus ^ et illa recta basin ad angulos rectos ac bifariam 
secabit. ' . 

Ostenditur aut directe per propositionem §• 240., 
aut indirecte ope propositionis $• 211« ' 

$. 244. 

Theorematum V. et VI. ($. 38. 39.) hoc tv\l 
conversum: 

Si trianguli alicujus angulum ad verticem bifariam 
secet recta sive ultra basin prOducta, sive intra trianr 
gulum terminata; et ex <jus termino ad extrema ba* , 
sis ductae duae rectae aequalia terniinent triangula^ 
comraunem cum priori triangulo verticem habentia: 
erit illud triangulum aequicrus^ et ductae duae rectae 
aequales erunt. 
Item hoc: 

Si trianguH acquicruris angulum ad verticem bifa- 

riam secet recta ^sive ultra basin producta, 

.sive intra tria^gulum terminata; et ad ipsam 

e duobus basis extremis ductae duae rectae ae«- 
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q^ialia terminent triangula, verticem communem cum 
^iangulo aequicruri habentia: In idem illius rectae 
pimctum incident^ et inter se aequales erunt/ t 

Et hoc : . ' ^ 

Si tria/iguli aequjcruris angulum ad verticem hifa- 
riam secet recta, sive ultra basin producta^ sive intra 
triangulum terminata; et ex €;jus termino ad duo tri- 
anguli crura ductae duae rectae aequalia terminent tri- 
angula commimem verticem cum aequicmri habentia: 
si earum una incidat in unum basis extremum; altera 
quoque in alterum basis extremum incidet , et priori 
aequalis erit« 

Ostenduntur haec indirecte ope $. 212. 213; directe 
cansequuntur ex $. 240* 



$« 245. 



I 



Theorematis VIIL vel IX. (g. 43. 44.) hoc crit 
conversum :. 

Si ad aliquam rectam lineam e puncto rectae ipsi 
perpendicularis et ad utrasque hvyus perpendicularis 
partes ductae duae rectae aequalia terminent trianlgula: 
eae segmenta prioris rectae aequalia abscindent; et 
ypsae inter.se aequales erunt; et ad priorem rectam, 
itemque ad perpendicularem aequalibus angulis incli- 
uabuntur. 

Vel brevius : 

Si triangulum recta e vertic6-a4 basin perpendicu- 
lari bifariam secetur: aequicrus erit, et basis et an- 
gulus ad verticem eadem perpendiculari bifariam seca- 
buntur. 
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]Et hoc: 

Si rectae lineae terminatae in puncto, quo ipsa 
bifariam secatur, insistat recta perpendicuiaris , ad 
qoain ex utroque prioris extremo ductae duae rectae 
aequaUa terminent triangula: eae in idem pei^pendicu-' 
iaris punctum incident , et inter se aequales eruiit 

Et hoc: 

Si rectae lineae terminatae in puncto, in quo ipsa 
bifariam secatur^ insistat recta perpeqdicularis^ e cujus 
termino ad priorem rectam utrinque ductae duae rectae 
aequalia terminent triangula: si earum una in unum 
rectae illius extremumincidat; etiam altera in alterum 
illius extremum incideL 

Ostenduntur haec indirecte ope $« 214; directe per 
$. f40. 

§. 246v 

Theorematis XII. (§. 47.) hoc erit con- 
versum: 

Si extra aliquem angulum ad ipsius verticem po^ita 
.sit recta linea cum rectis illum comprehendentibus fa- 
ciens aequales angulos, et e puncto in ipsa sumto ad 
illas rectas ductae duae i^ectae aequalia terminent tri- 
angula: eae aequalia ab ipsis abscindent segmenta, et 
aequales tam cum posita exteriori^ quam internos cum 
rectis angidum dictum comprehendehtibus angulos fa« 
cient. . ^, 

Ethoc: 
Si ad verticem anguli ae^ualibus rectis eompre- 
hensi et extra ipsuij^ angulum posita sit recta^ faciens 
cum illis aequales angulos ad utrasque parteSi et ad 
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eam ex terminis aequalium ducantur duae rcctae^^qua- 
lia termin^ntes triangula:. 6afe in idem rectae exterio- 
jris ipubctum incident ^ et inter se aequales erunt. 
Et hoc: -'- ; ^ 

Si ad verticem anguli aequalibus rectls compl^e- 
^hensi et extra ipsum angulum posita sit recta faciens 
cum iiiis aequales utrinque angulos, et ex hujus ter- 
mino AA rectas priores ductae duae rectae aequalia ter- 
minent triangula : si earuih una in unius rectarum aef- 
qualium extremuni incidat; altera quaque in alterius 
'extremum incidet, et priori aequalis erit. 
^ Ostenduntur hacc indirccte ope $.215 •, directe per 
$. 240, • 

§. 247? 

Theorema tis XV. ($. 50.) cum aliqua locutiohis 
variatione hoc erit conversum: 

Si ad verticeni alicujus anguli rectilinei et extra 
ipsum posita sit recta, e cujus puncto aliquo ductae 
duae rectae sub aequalibus utrinque ad ipsam angu- 
liSj occurrant rectis angulum illum comprehendentibus 
et aequalia terminent triangula: aequalia ab ilHs recti^ 
sefementa abscindent, et aequalibus ad illas inclinabun- 
tur angulis, et recta posita extetior aequalcs faciet an^ 
gtilos cum rectis' priorem angullim cotoprehenden- 
tibus. \ ' 

Et Theorpmatis XVL ($. 51.) hoc: 
Si eidem basi ad diversas partes ' irtsistant dno 
triaiiguJa acqualia, quae et antgulum angulo aeqtjtaleni 
habeant, qiri eidem basis extremo adijacet: habebunt 
et' latus^ 'lateri ad dictum basis extremum aequale, iet - 
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]^eli^u;uin latus r^iguo.iiequalej et reliquuin ad bajsim. 
angulum reliquo aequalem , et angulos ad vertlcem 
utriusque aequales^ .... /'.;.-!* .« ? 

. i;t Theor e ma lis XVIL (j. 'S2.> boo : .> 

Si triangula dua.aequalia.communi lateri adjaipen- 
tia ad diversas hujus lateris partes, angulum quoque 
an^ulp aequalem habeanti uni ilUusIaterisextr«mO;ad- 
jacentem et basi oppositnm : habebunt et reliquum la-^ 
tus reljquoy et basim basi^ et rqliquum.ad commmie 
latus anguiuni reliquo aequal^&m, et angulos> qui com«. 
mu^i; lateri opponuntur, .aequales» 

. Ostenduntur ha^c indirecte ope $4 216 , directa 
per §♦ 240- 

g. 248* \ 

Theorematis XVIIL ($. 54.) hoc crit con- 
versum: . . 7 • 

Si xectae alicui terminatae in duobus cjus extremis 
'et ad diversas par^s duae aJiae rectae insistant sub 
angulis aequalibus, et, quae ipsarum terminos cumal- 
ternis prioris rectae extremis. jungunt rectae, aequalra 
terminent triangula : erurit et duae insistentes inter se 
aeq^ales^ et posteriores ductae aequales. 

The orematiis ,XIX. ($. 550 hoc: 

Si'e duobus puncti^ ad divqrss^s aliciyus rectae 
partes sitis duae rectae ad unum atque alterum hiyus 
extremum ductae faciant aequales cum ipsa angulosj 
et, quae ex iisdem duobus punctis ad alterna prioris 
extrema ducuntur rectae^ aequalia termiqent triangula: 
erunt priores duae ductae rectae inter se aequales, et 
duae posteriores tum aequales erimt, tum aequales 
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cum priori recta, itemque cum duabus prioribus ductif 
fecieiit angulos. 

Theorematis XX* C$, S6.) hoc: 

Si eidem basi ad diversas partes insistant duo tri- 
angula aequalia, habentia su^ulum angulo aequalemy 
^i diversis basis extremis adjacet r habebunt et latus 
lateri aequale, quod dicto angulo a4jacet , et reliquurh 
}atus reliquo aequale, e^ retiquum ad basin anguliun 
reiiquo/ et angulos ad' vertices inter se aequales. ' 
theorematis XXI. (§. ST.) hoc:j 

Si duo triangula aequalia communi lateri ad diver* 
5as h^jus partes a^jacentia, angulum quoque angulo 
aequalem habeant ad diversa ejus lateris extrclma:ha<- 
bebunt et reliquum latus reliquo aequale, et basin ba* 
si; et reliquum ad comniune latus angulum reliquo; 
et angulos, qui lateri communi opponuntur^ inter se 
aequales. 

Theorematis XXII, ($. 58.) hoc: 

Si diagonalis quadrilaterum bifariam secet, et 
cum oppositis duobus lateribus aequales faciat angulos • 
aequalia erunt bina ejus opposita latera, etanguli quadri* 
lateri illi diagonali oppositi aequales erunt, et ii quoque^ 
quos eadem diagonalis cum reliquis duobus lateribus 
oppositis facit, aequales erunt. 

Theorematis XXIII. (§. 59.) hoc; 

Si in duas rectas liheas incidens alia recta linea 
angulum angulo, qui sunt alterui, fecerit aequalfcm ; 
ct ex utroque punctorum, in quae incidit, intra angu- 
lum eum ex dictis, qui reliquo puncto a^jacet, ductae 
duae rectae ad oppositas sibi rectarum priorum, aequa* 
lia terminent triangula: eae inter se aequales erunt^ 
et aequalia a prioribus rectis absciudent segmenta 
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punctis incidentiae ad[j^centia^ et aequales tam cum ia- 
cidente, quam cum iis, ad quas ductae sunt^ rectis 
prioribus facient angulos. 

Haec omnia consequuntur ind|recta argumentatione 
ex iis^ quae $. 217. proposita suntv dlrecte per S.24o, 

§.249. 

guibus ethoc addimus: 

Si rectie lineae uno in ' extremo terminatae seg- 
mento huic extremo adjacenti^ ut basi, insistat 'trian« 
gulum;* et ad idem extremum et ad aiteras illius rec^ 
tae partes ducta sit recta aequalis lateri trianguli op- 
posito^ et aequal^m^ ac illud, cum basi faciens angu« 
lum f \xm ex hiuus ductae rectae termino ad rectum 
initio dictam ducatur recta terminans triangulum ae«- 
quale dicto triangulo : ea in alterum basis extremum 
incidet^ et reliquo trianguli lateri aequalis erit» 

Kecta sit AB in extremo A terminata^ ciyus 
segmentq A C ut basi insistat triangulum A D C, ^^* 
et ad extremum A et ad alteras rectae AB paF- 
tes ducta sit recta AE aequalis lateri trianguU ADC 
opposito CD9 et facieils angulum £ AB angulo A C D 
aequalem-, tum ex hijyus ductae termino £ ad rectam 
AB ducatur recta terminans triangulum aequale trian* 
gulo ADC: dico, eam in alterum basis extremum C 
incidere^ et aequalem esse lateri AD. I 

Si enim in aliud punctum quam C incidat^ ut in 
F: non erit triangulum AEF, quod illa terminat, tri- 
angulp ADC aequale. ($. 208.) Sed aequale est 
(hyp-)i ?^od iila terminat triangulum, triangulo AdC. 
ftaque in ipsum punctum C incidit \ et hinc per prop. 
4. £1. erit recta £ C rectae AD aequalis. 
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'i'jj- • ' , ' • ' • 

Theorcmatis XXIV. (§. 60.) hoc erit conver* 

sum: 

Si alicui rectae in ipsius extremis et ad diversas 
partes insistant duae perpendiculares terminatae, et, 
quae ipsarum terminos cum alternis prioris rectae 
extremis jungunt rectae, aequalia terminent triangula: 
erunt illae perpendiculares intey se aequales. . 

. Cui affine Theorematis XXV. (§. 61.)hoc: 
^yj.Si quadrilaterum bifjiri^m secetur diagonali, cui 
perpendicularia sint duo opposita latera : ea inter se 
aequalia erimt. 

Ostenduntur haec indirecte per $. 218 i directe 
per 5. 240. . .,, 

$.251. 

Theorematis XXVIL (§. 63.) hoc erit coh- 
vcrsum: 

Si quadrilaterum bifariam secetur diagonali', ad 
quam duo opposita latera aequaliter inclinata sint, duo- 
rum vero reliquorum unum perpendiculare sit : etiam 
reliquum horum perpendiculare erit^ et tam priora duo; 
quam posteriora duo opposita latera inter se aequalia. 

Ostenditur ex $. 219. indirecte ^ ex $. 240. directe*. 

§. 252. 

ThcoTcmatis XXVIII. (§, 6S.) hoc erit con- 
vcrsum: 

Si ad rectam reliquam terminatam in duobus 
<jus extremis et ad easdem partes inclinatae sint 

duac 
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duae rectae sub aeqtialibus angulis, et ex utroque prU 
oris extremo ad oppositam' ipsi inclinatam ductae duae 
rcctae lineae aequalia terhiincfnt* triangula : eae ipsae 
inter seacquales erunt, et ab inclinatis segmenta ab- 
soindent ae^ualia extremis terminatae acyacentia, et 
tram cum terminata, quam cum duabus iriclinatis aeqiia- 
les facient angufos. 

Theorematis XXX. (§. 67.) hoc: 

Si eidem^basi ad easdem ipsius pal-tes duo insi- 
Stant triangula aequalia*, et angulum angulo aequalera 
habeant ad dtio diversa -basis extrcma: habebunt et 
latus lateiri aequale^ quod illi angulo adjacet, et reli- 
quum latui reliquo; et reliquum ad basin angulum re- 
iiquo; et-a%ulos ad vertices invicem aequales". 

' Theorematis XXXI. (§. 69.) hoc: 
' . Si qu^drilatftri duac diagonales aeqiialia terminent 
triangula basi insistentia, et aequalibus ad basin incli* 
iientiir anguU^ .^^'opposita e.ru^ latera, quae basi insistunt; 
^qualia, et ad basin aequaliter inclinata erunt^ et dia- 
^ndiijds ^equales erunt. ^ 

:. . T h e r e m a t i s XXXII. (g. 6^.) hoc : 

Si quadrilateri duo latera opposita aequalibus ad 
basin inclinentur angulis, et duae diagonales aequalia 
terminent tdangula basi insistentia : erunt ea latera 
aequalia^ et diagonales aeqhales^ et' aequalibus angu- 
lis^ ad basin inclinatae. 

Consequuntur haec indirccta argumentatione ex 
*$, 220. j directc ex §. 240. ; 

•' • ■-' -■'■ .'1253. 

'' Alterum Thebr'dhia'tis 35JXVIII. (§.65,) 
cx>nversum hoc erit: 

Si reetae -sllicujirs in iirto extremo termihatae st^- 
mento^ quod huic extremo ai^acet^ ut basi^ insistat 
, 16 
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triangulum^ et ad idera extremum, et ad easdem pri« 
oris rectae partes ipsi insistat recta aequalis laterl tri* 
anguli opposito, et sub angulo aequali ei, quo Iioc la- 
tus ad basin inolinatur^ tum ex hiuus ^inaistentis ter« 
mino ad rectam initio dictam ducatur rectA t^minans 
triangulum aequale dicto triangulo : ea ineiidet in alte*- 
rum basis extremum, et reliquo trianguU kteri aequa^* 
lis erit, * 

Sit recta in A terminata A B , ciiijus segmen-* 
'^' to AC, ut basi, insistat triangulum ADC, ei . 
ad idem extremum A, et ad easde^ rectae AB 
partes ipsi insistat recta A£ aequalis lateri opposito 
CD^ et sub angulo EAB aequali angulo ACD; tum 
ex hiyus insistentis termino £ ad rectam A B ducatur 
recta terminans trianguluni aequale triangulo ADC: 
ea incidet in basis extremum alterum C^ et aequalil 
crit lateri A D. 

Si enim in aiiud, quam C, ipsius AB punctum in« 

cideret, ut iii F: terminaret triangulmn A£F inae» 

. quale triangulo ADC (^. 208.)« Sed terminat aequale 

(hyp.). Itaque in ipsum ' punctum C incidiBt'y et erit 

£ C aequalis A D per Elem. prop. 4. 

$. 25^. 

TheorematisXXXIlL ($. 70.) hoceritcon- 

versum: 

Si alicui rectae in ipstus extremis et ad easdem 
partes insistairt duae perpendiculares terminatae, et 
quae ipsarum terminos cum alternis prioris rectae ex* 
tremis jungunt rectae , aequalia termihent triangula :, 
erunt illae perpendiculares inter sa aequales. 
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Theorematis XXXIV. (§. 71.) hoc: 
Si quadrilateri duo latera basi sint perpendicutaria, 
et duae diagonales aequalia terminent super communi 
basi triangula: eruiit et illa duo latera aequallai et 
haec diagonales aequaies. 

Theorematis XXXVL ($. 73.) hoc: 
Si quadrilateri duae dia[gonales aequaliter ad basin 
inclinentur^ et aequalia terminent triangula super com-* 
muni basi ; laterum autem basi insistentium unum ipsi 
perpendiculare sit: altei^um quoque ipsi perpendiculare^ 
et priori aequale erit* / 

§. 255. 

Theorematis XXXVTI. ($. 75.) hoc crit 
fonversum: 

Si intra angulum a terminis segmentor um duorum 
aequaiium^ a cruribus inde avertice abscissorum^ duc^ 
tae duae rectae aequalia terminent triangula: eae et 
ipsae aequalia ab alternis cruiubus abscindent segmen<* 
ta, et inter se aequales erunt, et ad crura tam in pri* 
c^um^ quam in posteriorum segmentorum terminis 
^aQqualibus angulis internis inclinabuntur. 
* V e 1 : ^Si ab extremis duarum rcctarum aequali- 
t^ in concursu angulum facientium^ ad alternas illas 
rectas vel iqsas vel productas ductae duae rectae- 
aequalia ternHnent triangula : eaedem abscindent ae- 
qualia segmenta concursui adjacentia, ei tpsae inter se 
aequales erunt. 

Vel: Si intra angulum ductaie duae rectae aequa- 
lia terminent triangula^ et uno extrenlorum suorum 
aequalia abscindW segm^nta crurum^ vertlci anguli 

• ~ 16* 
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adjacentia:..5ctiani altero extrenao aequalia «egmenta 
abscindent^ et ipsae duQtae rectae inter se aeqiiales 
erunt. . , v . 

^«XbQorematis XLh ($. 78.) hoc: 

Si ab extremis basis trianguli aequicruris ad op^ 
posita crur^. ductae duae rectae aequalia termineiit 
triangula CQmmunem cum priori triangulo verticem 
habentia: ea,e inter se aequales erunt, et aequalia a 
cruribus abscindent segmenta vertici ac^jacentia. 
Xheorematis XLII^($. 79.) hoc: 

Si ab extremis basis trianguli-aequiorau^is ad pp- 
positorum crurum ultra basin continuationes ductae 
duae rectae aequalia terminent triangula communem 
cum priori triangulo verticem habentia : eae inter se 
aet^aksi^eimnt^ et aequalia a cruribus productis ab- 
scindent segmenta vertici adjacentia. - « 

...Gonsequuntur hacc.indirecta argumentatione ex 
§, 232. 223. i directe ex §. 240. 
-guibu^ addi potest et hoc: 

Si a terminis segmentorum duorum aequalium 2^ 
cruribus trianguli aequicruris vel ipsis vel eorum ul- 
ti^abaslncontinuationibus abscissorum ductaeadopposita 
crura duae rectae aequalia terminent triangula^ eun- 
dem cum triangulo aequicruri verticem habentia, et 
earum una in unum basis extremum incidat : altera in 
alterum basis extremum incidet. 

§. 256. 

In Cap. III. Theorematis I. Casui Imo. 
(§• .92.) haec respondebunt conversa: 

Imoii Si rectae alicui terminatae duae rectae (sitre 
ad easdem , sive ad diversas illius partes) unar in uno. 
illius extremo^ altera in puncto^ in quo illa bifariam 
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8e€ta est, insistant, fhoientes aiig^Ium angulo aequa-. 
lem^ quem altera cum altero iltius rectae s^gmento fa- 
ciunt; et, quae e termino prioris insistentis ad punc- 
tum bisectionis, et e termino posterioris insistentis aft 
aUerius termini segmentum ducantur rectae, "aequalia 
terminent triangula duabus in^istentlbus a<]jacetitia : 
erunt iJlae insistentes inter se kequales. '• • 

2do. Si rectae alicui terminatae duae rectae, (si* 
jyc ad easdem, sive ad diversas illius partes) una in 
tlno illius ^xtr^nio^ altera in puncto ejus iiileriAedio 
insistant, aequales inter se et aequalibus angulis altera 
ad alterum segmentum inclinatae ^ et ,« quae a termino 
prioris insistentis ad punctum intermediunt, et a ter^- 
mino posteribris ad alterius segmenti extremum-du^ 
cunlur r^ctae, aequalia terminpnt triangula^ insiatt^tlti-^ 
bus adjacentia: eirit recta terminata inillo pttrtcto in« 
termedio bifariam secta. : 

Consequuntur indirecta argumentatione ex $. 225^ 
directe ex $, 240, 

Ejusdem Casui 2do. ($« 94.) haec respondebutit 
conversa: .- 

Imo. Si rectae alicui terminat^e< in ipsius extre- 
mis (sive ad easdem, sive ad diversas partes) insistant 
dtike rectae sub angulis aequalibus, et ab harum ter- 
minis ad punctum, in quo prior recta bifariam secta 
est, ductae rectae lincae aequalia terminent triangu|a 
insistentibus acyaoentia: erunt illae insistentes inter sc 
aequales. ; • .c 

2do. Si eidem rectae terriiih^ae in ipsius extre- 
mis, ad easdem aut diversas par(e's, insistant duae 
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aequales rectae et sub angulis aequalibus^ et ab eartm 
termiuis ad punctum iu priori sumtum ductae duae 
rectae terminent triangula aequalia duobus insistenti- 
bus adjacentia: prior recta in illo punctp bifiu*iam 
secta est. 

Consequimtur indircjcte ex §. 226, \ directe ex 
$. 340. 

Casui 3io ($• 96.) haec i:espondebunt: 
Imo. Si a punctc^^ in quo recta aliqua bifariam 
divisa est^ duae rectae sub angulis, quos altera cum 
altero segmento faciuntt aequalibus eductae sint (sive ad 
diversas, sive ad easdem partes?) et ab harum termi* 
nis ad CKtrema illius rectae intra dictos angulos duc* 
tae duae rectae aequalia terminent triangula; erunt 
illae duae eductae inter se aequales. 

2do. Si a puncto in recta terminata sumto duae 
rectae (sive ad easdem, sive ad divcrsas prioris par- 
tes) eductae sint aequales , et sub anguli^ aequalibus, 
quos altera cum altero segmento faciunt ; et ab harum 
terminis ad extrema prioris rectae intra dictos angu* 
los ductae duae rectac aequalia terminent triangula;^ 
erit recta terminata in illo puncto bifariam secta* 

Consequuntur haec apagogice ex $. 227.; osten- 
siye ex $. 240« 

2S9. ^ • 

Proptysitioni g. 103. vel 104* Theorcmata 
I, II, HL Cap. IIL complectentiy liaec respon- 
debunt conversa; 



Digitized 



byGoogle 



eonversn biha^ «3t 

' _ , ■ 

t Imo^ Si ad expositam rectam aliquam' e duobus 
punctis extra ipsam sumtis (sive ad easdem, sive ad 
diversas expositae partes) ductae sint duae rectae 
aequales, et angulum angulo aequalem facientes, quem 
cum exposita rectacomprehenduntad partes alterutras ; 
e^ ex iisdem duobus punctis aliae *duae ad expositani 
ductae rectae, ad partel angulorum dictorum^ aequa- 
lia terminent triangula : eaecum prioribus ductis aequ^- 
lia intercipient expositae rectae segmenta ; et ipsae 
inter se aequales erunt^ et ad expositam aequ^libus 
inclinabuntur angulis intermSj et cum prioribus duc- 
tis aequales facient angulos» 

2do. Si in exposita recta*duo segmenta sumt^i 
sint inter se aequalia punctis duobus in ea sumtis ad- 
jaoentia) et ex iisdem^ duobus punctis eductae sint 
duae rectae sub aequalibus ad dicta segmenta angulis ^ 
/quae autem segihentorum sumtorum extrema^ cum 
eductarum rectarum terminisjungunt rectae^ aequalia 
terminent triangula: erunt eductae inter se aequales, 
et rectae dictae teirminos jungentes aequales crunt^ et 
aequales cum exposita, itemque cum eductis facicnt 
angulos. 

Consequuntur haec apagogice ex §. 238.; o^ten* 
sivc ex $, 24o, 

V 

JPropositioni %. 108» hac respondcbi^nt 
ponversae: 

Imo. Si e duobus punctis ad easd|m aut divtv- 
sas rectae alicujus terminaCae p^rtis sumtis^ tam ad 
duo ejus extrema (ex altero nempe puncto ad alterum 
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extremumO quam ad aliud punctym in ipsa swittm 
binae rectae ductae ^int» quarum priores duae aequa« 
les sint, et cum posteripribus duabus aequales faciant 
angulos; sint autem et duo triangula aeqqalia^ quae 
binis ex utroque puncto ductis et segmentis primae 
rectae coatinentur: erijnt et duae posteriores diuctae 
aequales, et duo segmenta terminatae reckae aequalia, 
et tam priores, quam posteriores ductae aeq^alibus ad 
eam angulis inclinabuntur. 

2dQ. Si e duobus punctis id easdem aut diversas 
expositae rectae terminatae partes sumtis, tam ad 
duo ejus extrema^ quam ad aliud pimctum intermedi* 
um in ipsa sumtum; binae rectae ductae sint^ quarum 
posteriores (quae ad punctum intermedium ductae) 
aequales sint^ et cum prioribus faciant angulos aequa- 
les ; sint autem et. duo trianguia aequalia^ quae a binis. 
ex utroque puncto ductis et a segmentis primae rec- 
tae coptinentur : erunt et duae priores aequales , et 
duo segmenta rectae terminatae aequalia, et tam pri- 
ores quam posteriores duae aeljualibus ad ipsam incli- 
nabuntur anguli^* 

Ostenduntur hae apagogice ex §. 229. j directe ex 
§. 240. 

§. 261. 

Propositioni §. 114 vel $. 116* h^e respon- 
debunt conversae: 

Si duae rectae ex uno punoto excuntes et in co 
fa^ientes-angulum, et duae aliae ex alio puncto exeuh- 
teSj una quiitem uni priorum aequ)ali5, facientes autem 
angulum priori angulo aequalem, extrefnis suis tan-i 
gant eandem expositaih ' i*ectau\ ; siiit aulem et duo 



DigitizedbyCrOOQlC.^ 



corwersa htna. 4S3 

triangula a duobus prioribus et a duobus posterioribus 
super* expositae rectae segmentis oontenta inter se 
aequalia: erit et altera priorum alteri postcriorum 
aequalis, efsegmenta reqtae exposita^ a prioribus et 
a posterioribus intercepta aequalia^ et anguli ad haec 
se^menta; alter alteri^ aequales. 

. Yel^ si alioui expositae rectae in duobus^ju» 
punctis insistant rectae aequales^ et ab earum extre^ 
mis aliae duae rectae ad expositam demissae sint^ cum 
prioribus aequalem comprehendentes angulum \ sint 
autem et duo triangul^^ quae a singulis insistontibus ^t 
demissis super expo^sitae rectae segmentis continen*- 
tun inter se aequalia : erunt et demisisaQ aequales^ et 
dicta segmenta aequalia^ et tam insistentes duae qilam, 
demissae duae ad expositam inclinabuntur angulis 
aequalibus. 

Consequuntur haec ex $. 230« indirecte^ ^irecte 
cx g. 240« 

• $. 262. 

Nec difficilius erit reliquorum Capitis III. The<>- 

nrematum conversa invenire, quam contraria (§. 231. ), 

quorum ope indirecte demonstrantur^ aut directe per 

$• 24Q* omnia. Sed accedimus ad partem higus Capi<» 

tis secundam. 
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$• 263. 

Altera Propositib convertcns quar- 
iam Elementorum hacc erit: 

Si duo triangula duos angulos duobus angulis^ al« 
terum alteri, aequales habeant, et unum latus uni la- 
teri aequale^ quod quidem aequalibus angulis adjacet: 
habebunt et reliqua latera reliquis lateribus j alterum 
alteriy aequalia, ea quidem^ quae subtendunt angulos 
aequales ; et reliquum angulum reliquo angulo aequa- 
}em^; et ipsa inter se triangula erunt aequalia» 

Haec vero non alia est, quam Euclidis 26ae libri 
primi pars Ima: nisi quod in illius enuntiatione £u- 
elides brevitati consulens^ cum praeterea in altera 
parte allam hypothesin cum ea, quam modo proposui- 
muS; conjungat; et communia utriusque consequentia 
una propositione coinplecti velit, non diserte verbis 
exprlmiti quae latera reliqua quibus aequalia sint ; de- 
inde eti^m ipsorum triangulorum aequalitatem omit- 
tit, quod eam ex hTpothesibus 26ae Goncludere nus- 
quam ipsi in sequentibus opus sit. 
• Demonstrationem ipsam Euclidis ad verbum hic 
non apponimusy sed.eam) re quideni ipsa cum illa con* 
venientem, quae nititur propositione $. ' 208. contraria 
quartae Elementorum. 

Sint igitur. duo triangula A B C^ D E F, ha- 

^J^* bentia angulos ABC, BCA angulis DEF, 

EFD, alterum alteri» aequales^ augultim sci- 

licet ABC angulo DEF^ et a^gulum fiCA angulo 

EF D; et.unum latus uni lateri aequale^ quod aequa-» 

libus angulis adjacet j latus B C lateri E F : dico ea 
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triangula habere et reliqua latera reliquis latcfnbus^ 
alterum alteri, aequalia^ ea, g[uae subtendunt angUlo$ 
aequales; latus quidem AB lateri D E^ latus/autem 
AC lateri DF; et reliquum angulum BAC reliquo 
angulo EDF aequalem^ et ips^a triangula ABC^ DEF 
iuter se aequalia t^^t. 

Si enim inaequalia sii^t latera AB, DE; erit unun» 
eorum migus , puta AB: et quia sic triangula AB^C, 
DEF latus quidem BC late;*i EF aequale, latus autem 
AB latere D£ ms^us^ et angulum ABC angulo DEP 
aequalem habent» qui illis lateribus comprehenditur : 
babebunt per $. 208. etiam angulum m^orem eum^ 
qui miyori lateri subtenditur; hoc est, angulum ACB 
m^orem angulo DFE# Noh autem est angulus ACB 
m^gor DFE; aequalis enim per hypothesin. Non ergo 
latera AB, DE inaequalia sunt: ergo aequatia^ Et 
hinc> cum sint duae AB^ BC duabus DE, £F aequa* 
les, et angulus AB C angulo D EF: per prop, 4. Elem* 
erit et AC aequalis DF, et trianguluni A B C aequale 
triangulo DEF, et angulus BAC aequalis angulo 
E D F ; quod erat demonstrandum, 

Sequitur, ut huic conversae propositionis 4tae EIc- , 
mentorum subjungamus respondentia conversa altera 
Theorematum Cap. 2di et 3tii* 

$• 264. 

Theorematis I. ($. 32.) Conirersum re« 
spondens hoc erit: ^ 

' Si a terraino rectae angulum aliquem rectilineum 
blfariam secantis ductae utrinque sub aequalibus ad 
ipsam angulis duae rettae occurrant rectis illum an« 
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faypothesis superffui aliquid Kabet. Nam si iihk duc* 
tariim ujdi comprehendentium occurriat, necessario efc 
altera alteri occurret, ut ostendetur. Itaque sublatd 
tllo superfluo haec erit propositio : • 

Si a termino rectae angulum aK^uem rectilirieum 
bifariaiii secantis eduoantur duae r^cta^ ad utrasqui 
iilius 'partes et sub aequalibus ad' ipsani angnlis^ et 
•eantm una occurrat .uni rectarum illum angulmn cdn^<^ 
pi'ehendentium :• etiam altera alteti occurret , et duae 
eductae a duabus angulun\ comprehendentibus aequa» 
lia segmenta abscindent etc. 
t '^iA»g»Ium E A'F bifariam secet ipecta A D, c-cujits' ': 
^nnino D ad jUrasquei ipsiu^ partes cductse'^^' 
sint rectae D B, D G sub aequalibus ad ipsam *^ 
ansf^Iji^ .ADB^jADG; et eaimm unaDB ocdurrat 
.nmAG rectarui» . angulum £AF compreh^ndtotium 
ifi B: dico, etiam al|firam DG- alteri AF ooiJttrre^^e 
et «ftb ea «egmentuQft^bscindere a«q^aleiegmento'AB; 
; . Abscindatur:enim ab AF recta AC atquali^ AB; 
etjungatur CD: ea in ipsam rectae D G direGtio^nefm 
oadiQt. Si enim^ non ita cadat>.. sed ab ea deflenctat: 
cum sint duae B A, AD duabus C A^AD aequcdes^ Wt 
^ngujus BAD- auagul* CAD. iiequalisi: per proj[>* 4. 
Elem. eritet angulus ADC aequalis angulo ADB:.sed 
jper hyp. est angulus ADG.anguia ADB aequalis: 
jergo. (per Axipma JIO angulus ADC angulo AbG 
j^tiqvialis erit, pars tqti : quod fieri neqnit NoB'igitur 
.PQtest :rect^ CD .^liter ,quam' iu ^ i^fttae DG dire^feitf- 
fi^xti c^dere: .eorgo PG, si opu3.est^ producta inoidet 
in ipsum punctum C, et in eo occurret rectae AF, ^l 
ab ea abscindet segmentum AC* £st aiatem AC 
aequalis AB^ per constructionem. Ergo recta i>(^ 
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producta, si opus est, rectae A G occurrit) et ab ea 
segmentuin abscinditsegmento AB aequale: quod erat 
O^tendendum^ 

Idem et sic enunciari potest: si in utroque rectae 
^liciJiius extremo ad diversas ejus partes insistant binae 
rectae sub aequalibus angulis, quarum duae, quae ad 
easdem partes sunt^ concurrant: etiam duae ^ quae ad 
jaltejraspartes sun£; opncurre;it, et binae ad idem ex» 
tremum et^diversas partes aequales erunt« 

$.266. ' 

His afBne quidem, differens tamen accessfone 
n^ogdioftane ctuusdam adhjrpolhesin et ad conseqaen^, 
hoCi \ ' ' ' '•-• 

. Si angulum duabus rectis a^qualibus com^^e^eil* 
fium bifariam secet recta^ et ex htyus puncto qnocum^ 
que sub aequalibus ad ipsam angulis ad utrasque psit^ 
tes edpctae sint duae rectae^ quarum una in uiiitts 
rectarum aequalium terminum incidat: slltera quoque 
in alterius terminum Incidet. 

' Cujus demonstratio in ipsa iOa $• 265« contentii 
. lessje facile deprehendetur. 

Item, ut Theoremati V. ct VL (|. 38. 39.) 
l*espondeat: 

Si angulum ad verticem trianguli aequlcruris bl- 
fariam secet recta, cv^us e puncto quocunque sive ex» 
tra, sive intta triangulum siunto ductae utrinque duae 
rectae, aequales cum ipsa faciant angulos, et una e^ 
rum vergat ad utlum basis extremum : etiam altera 
verget ad alterum. 

Item, ut in Clirestomathia geom. pag. 336. 
Nr. 30. 
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Alia coDversa hacc erit: 
, Si ahgulum coinprehendant duae rectae aequales, 
et ad, ip^as in earum extremis et intra illum a^guluni 
ducaiitur rectae sub angulis aequalibus, quarum una 
cum rccta priorera angulum bifariam secante concur- 
rat: etiam' altera in eodem puncto cum Jpsa conciurret| 
et ad concursum usque sumta priori a^quali^ erit. 

Angulum ad A comprehendant rectae AB, 
AC aequales, et ad ipsas in earum extremis B, ^^^* 
C^ et intra angulum BAC ducantur rectae BD, 
CE sub angulis aequalibus ABD, ACE, quarum unA 
BD cum. recta AD angukm BA^C bifarialn secanto 
concurrat in puncto D : etiam altera C £ in eodeni 
pmicto 'D cuth' AD concurret y et ad htiHc conctirsiui& 
usque sumta ipsi B'D aequaii^ erit; 

Jttngatur enim CD; ea in direcitionem'CE cadeti 
si enim aliter cadat;^ quia duae B A^ ' AD duabus CA; 
ADaequales sunt^ ^fc^ atogulus BaD angulo CAD 
aequalis est ; per prop. 4. Elem. erit angului A C D 
angulo ABD aequalis. Sed et angulus ACE angulo 
ABD aequaUs est. Ergo an^Ius ACD i^ngulo ACE 
aequalis est, pars toti ; quod fieri nequit. Non igitur 
CD aliter quam mdirectionem CE cadit: ergo CE 
in ipsum punctum D incidit. £t usque dd concui*sumin D 
sumta aequalis est BD per prop. 4'. Elem.^ quod era( 
o^tendendum. ' ^ 

Enuntiabitur et sic: si ad eandem rectam in €ju$ 
extremo et ad diversas ipsius partes duad rectae 
aeqnales et aequalibus angulis inclinentur, et ad has 
in ipsarum terminis et ad easdem ip^arum partes^ ad 
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quas cst prior recta, ducantiir rectae sub aequalibus 
augulis, quiaruin una eum priori recta cpnpurrat : 
cti^m altera in eodem puncto concurret, e\ p/iori 
aequaiis erit. 

lEt sic: si ad duo crura anguli sumta aequalia in 
corum' extrertiis ducantur duae rectae sub angulis 
' aeqiialibus', atf feaS'd^em utriusque cruris partes, ^ad qijL^s 
est crus altenimv et earum una concurrat curn reGU 
angulum primo ' dictmn bifarlam secante: altera.quo^ 
qiic cutn eadem in eodem puncto cpncurret 



§. 2^8; 



i'-i 



^ Th,corema,t,s ni. ($.; 360 coaveT«titai 
hoc.^it;- . ,■, , ,. ^.„,,^,., 

i: ,.§*."» triaqgplp recta ea4em ef angulum ad verii- 
cem bifariam secet,, et basi perpendicularis sit:,l^a- 
»m.?t|aip b^tarwm sppaVit, et triangulum illud: erit 
ajeqvicrus, et habebit angulps ad basim aequaiesi:. • 
: , ^ Cpnsequitur directe ex §, 26^.; ^imrireotelostebdi 
^otest ex g. 211, , , . , , 



;i j - V . ■; ./ , $.269. 



, / Huic cognajujn sequens conycrsum.. Th ^loi 
jrematis VIII. .^, 43.) , , , ;, j 

; . ^' ''«*='* *.!^?^^"''o suo extreigo alii rectae pe»- 
pendicularis insistat, et ex ajtero ipsius extremo ad 
utrasque ipsius partes ducantur duae rectacy feoientes 
aequales cum ipsa angulos, quarumuna posteriori rec^ 
tae occurrat: etiam altera ipsi.occurj?et, et a<^a^ 
atque iUa, scgmentum.posteriqri^ rectae abscindeKpri- 
ori rectae adjacens; et priori ductae aequalis erit, 

utra- 
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utraque ad occuvsum usque sumta; et aequah, ac 

prior ducta^ angulo Interito ad posteriorem recftam 

inclinabitur. ^ 

Recta .AB uho suo^ extremo A alii rectae 

CD perpendicularis insistat, et ex altero. ipsius^^* 

extremo B ad» ut^asque li^sius partes ducantur 

diiae rectae BE, BF facientes cum ipsa anguloa ae- 

. quales ABE, ABF, qUarurfi una BE rectae CD occifir- 
rat in E ; etiam altera BF i^ctae CD dtcurret , et ab- 
scindet segmentum ejus adjacens puncto A aequale 
AE, et ad occursum usqiiie sumta a^equalis erjt BE, 
et ad rectam CD inclinaf>itur angulo interno aequali 
BEA. 

Sumatur enim AGr aeqtialis AE; et jungatur BGl^ 
ea in directionem BF cadet Si enim aliter eadat: 
iquoniam duae BA , AE duabus BA, AG aequales sunt^ 
et angulus BAE angulo J8AG(hj^p. et Def. 10. LEl.)j 

^ erit et aogulus ABE angulo ABG aequ^iis, per prop. 
'4. EI. Sed per hyp. est angulus ABE angulo ABF 
aeqpalis. Ergo anguK ABF, ABG aequales, pard et 
totum; quod fieri nequit.^ Non ergd BG aliter quani 
in directionem BF cadet; ergo BF pfoducta rectae 
CD in puncto G occurret/ Et per EL. prop. 4. est 
BG, hoc est, ducta BF ad occursum usque sumta> 
acqualis B!fi, ^t ad CD inclinatur angulo BGA aequali 
BEA ; abscindit autem etiam segmentum AG segmento 
AE aequale'(per conatr^) quod t. d. 

Enunti^bitur etsio: Si ad aliquam rectam e puncto 

' extra ipsam sumto et perpendicularis cadat, et alia 

^ quaecurtque ifacidat ; et ex eodem puncto ad alteras 
. perpendicularis partes diicatm* alia cum perpendiculari 

! faciens angulum ei^ quem dicta mcidens cum ipsa 

i" ■ . ' . .15' ■ • 
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facit: esL eC ipsa in rectain primo dictam incidet, et 
aequale ejus segmentum, ac prior^incidens^ abscindet; 
et priori incidenti aequalis erit. 

S- 270. 

Huc sequens conversum Theorematis 

vm. $^ 43. : 

Si rectae lineae terminatae in extremis cjus et ad 
easdem partes insistentes duae rectae sub au^ulis ae* 
qualibus , occurrant perpendiculari priorem rectam bi- 
fariam secanti : in eodem punctp occurrent et sub £qi- 
gulis a^qualibus; et ad illum nsque occursum s^tae 
inter se aequales erunt v 

Rectae terminatae AB in ipsius extremis A, 
^^^^ By et ad easdem partes insistant d^ae rectae 
ADy B£ sub angulis BAD^ ABE aequalibus» 
et occurrant rectae ipsi AB in puncto C, m quo ea 
bifariam secta est,, perpendiculari CF:.dico primum> 
eas huic in eodem puncto occurrere. 

Occurrant eniin^ si- fieri potest, in diversis punc-* 
tis ; una quidem in D ^ altera yero in F ; et quia dua« 
rum AC, CD et alterarum BC, CF, una AC uni BG 
a^ualis est, altera CD alteri CF inaequaiis; angulus 
v^ro ACD angido BCF aequalis: p^r §, 208. erit et 
angulus CAD angulo CBF inaequalis. Sed per hyp^ 
angulus CAD angulo CBE aequalis est; quod repug- 
nat. Non ergo fieri potest , ut rect^e AD ^ BE irectae 
CF in diversis punctis, occurrant; ergo in eodem 
puncto occurrent. 

Si igitur prior occurrat in D , altera quoque BE 
in D occurret. Et per prop. 4. Elem. erit AJD aequa* 
fis BD ^ et angulus ADC aequaHs angulo BDC* 
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$• 271.' 

Haec demonstratio ut justa est ad enuntiationem 
superidrem> ubi in hypothesi ponebatuxy duas insi« 
stentes perpendiculari occurrere^ ita non sufilcit, si 
in hypothesi ponatur^ unam insistentium perpendicu- 
lari occurrere, et asseratur, alteram ipsi in eodem 
puncto occursuram ^s$t. Tunc enim non modo re-» 
movendus erit casus^ quo perpendiculari in alio puncto 
occurrat^ sed et is casus, quo ipsi prorsus non oc-* 
currat. <2uod enuntiari et demonstrari pot^sti ut 
^tatim sequitur* Observandum est autem, similem ei, 
quam in hi\jus propositionis enuntiatione ac demon- 
stratione indicayimus , differentiam in aliis pluribus ^ 
hiyus Yidae partis hi\iusce capitis locum ^iabere ; quem* 
admodum id supr^a $« 265. n^onuimus^ idemque $» 267* 
locumhabet; et in pluribus sequentibus; quod hic 
semel monendum putavimus. 

Sic ergo enuntiabitur : Si rectae alicui in extremis 



j 



ejus et ad easdem partes insistant duae rectae sub 
anguli^ aequalibuSy quarum una perpendiculari illam ^ 

rectam bifariam secanti occurrat: eUam altera eidem 
perpendiculari in eodem puncto occurret^ et cum ipsa 
' aeq^alem, ac prior ducta, angulum intemum faciet^ 
et ad ocGursum usque suniia priori ductae aequalis ^ 
crit 

Rectae AB^ quam bifariani s(ecet perpendicu- 
laris CF, in extremis A et 6; et ad easdem par- -^* 
tes, insistant rectae AD^ B£ sub angulis aequa- 
libus BAD^ ABE; et earum una AD rectae CF 
occurrat in D: etiam altera BE ipsi in eodem punctb 
D occurret^ et cum CF angulum internum conAprs^ 

17* '' ■' 
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hendet aequalem a^gulo AD G, et ad occursum in D 
usque sumta aequalis erit A D. 

Jungatur '^nim B1): ea in directibnem BE cadet. 
Si enim aliler cadat: quoniam duae AC, CD duabus 
B C, CD aequales 8unt> et angulu5 ACDangiJo BCD* 
aequalis cst^ erit per Elem. prop. 4. etiam angulus 
CAD angulo CBD aequaKs^ Sed et angulo CBE 
aequalis est per hyp. Ergo anguIiCBDj CBE ae- 
quales j pars et totum ; ' quod fieri nequit. Non ergo 
BD alit^r^ quam in ipsam BE cadet: crgo producta 
B E rectae CF in D occurrit; et per Elem. pr. 4; BD 
est aequalis 'AD^ et angulus BDC angulo' ADC 
aequalis. 

Ejusdem enuntiatio respondens Theoremati 
X. ($. 45.) ^ 

Si ia triangulo unum latus etbasis comprehendant 
angulum rectum; et juxta hunc basi' aequalis recta in 
directum adjiciatur^ et ab hujus extremo ad easdem 
partes, ad quas est triangulum, ducatur recta sub 
angulo aequali feliquo angulo basi adjacenti: ea inci- 
det in ipsum verticem anguli basi oppositi^ ct reliquo 
trianguli lateri aequalis erit. 

§. 272. 
Thcoremati XII* (§.47.) hoc respondebit 
conversum: 

Si ad verticem anguli rectilinei et extra ipsum 
Singultim ducta recta aequalcs utrinque faciia angulos 
cum rectis illum aiigulum comprehcndentibus, et ex 
ejus puncto aliquo duae rectae ntrinque sub aequalibus 
ad ipsam angulrs ductae, occurrant rectis dictis angu- 
lum comprehendentibus^ aequalik ab iissegmenta ab^« 
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dcindent, et ip&ae inter se aequales erunt^ et ad illa 
segmentd aequaiibns angulis inclinatae. 

Consequitur di^ecte ex $. 263., indirecte ex $. 215. 
et £L prop« 4 Sed hic rursus hypotliesi ^liqua paips 
.demi potest, sic: Si ad verticem— comprehendentibus^ 
et ex ^*us puncto aliquo ductae sint duae rectae utrin^ 
que sub aeq.ualibus ad ipsam angulis, quarum una 
qccurrat uni.rectarum iilum angulum compreh^nden* 
tium: etiam altera alteri occurret^ et priori aequ^is 
erit. 

Cujus erit demonstratio similis iis, quac §^ 267^ 
271. ' . 

Huic^ cognatum Theorematis XIII. ($. 4S*) 
conversum hoc: 

*Si extra triangulum aequicrus a vertice ipsius 
ducatur recta faciens cum utroque crute angulos ae- 
quales-, ct e puncto ipsius quoctimque ductae sint ad 
utrasque prioris partes duae rectae sub aequalibus 
cum ipsa angulls^ quarum una vergat ad unum basis 
extreraum: etiam' altera verget ad alterum basisex- 
tremum* 

Aliud Theorematis XII. ($. 4r.).conver- 
siim: , - , 

Si ad verticem anguli aequalibus rectis comprc- 
hensi et e^^tra ipsuhi anguluin posita sit recta faciens 
xjum illis aequales angulos ad utrasque par};es , et ex 
terminis Vriorum ducantur sub aequalibus ad. ipsas 
angulis duae rectae, quarum una occurrat rectae cx- 
teriori: altera eidem occurret in eodem puncto^ et 
priori aequalis critt 
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§,273. • • ^ 

Thcorematis XVIII^XXlII. i§.Si,SS.) 
liaec respondebunt conversa: 

Si rcetae alicui in extremis ^us et a.d diversas 
partes insistant duae rectae^ facientes cum ipsa angulos'^ 
alternos utrosque aequales, et duae, quae ad easdem 
partes sunt, coiicurrant: etiam duae^ quae ad alteras 
jiartes sunt^ concurrent, et binae^ quae inalterais 
extremis, et ad diversas partes insistunt^ aequales 
erunt« ^ 

Si in quadrilatero diagonalis cum binis oppositis 
lateribus aequales faoiat angulos^ latera bina opposita 
aequalia erunt. 

Si rectae Ilneae uno in extremo terminatae seg- 
mentOy huic extremo adjacenti, ut basi, insistat tri- 
angulum; et ad idem extremum et ad alteras illius 
rectae partes ducta recta sit aequalis lateri trianguli 
opposito^ et aequalem, ac illud, cum basi faciens an- 
gulum ; tum ad hanc ductam in ipsius termino et ad 
easdeiii ipsius partes y ad quas sunt^ reUquae lineae^ 
ducatur alia recta sub angulo aequali angulo trianguli 
basi opposito: ea recta cum initio dicta in eo puncto^ 
qudd est alterum basis extremum, concurret^ et ae- 
gualis etip reliquo trianguli lateri. 

Vel: Si ad rectam aliquam ih ipsius extremis et 
ad diversaa ejus partes aequales rectae aequalibus in^ 
elinatae sint angulis" alternis , , et angulo y quem ima 
earum eum recta ipsius tertninum et aiternum rectae 
prioris extremum jimgente facit^ aequalis constituatur 
angulu^ ad alteram in ipsius termino et ad eas partes^ > 
ad ^nas est recta iaitio dicta: recta, q[uac huno an« 
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giilam cum illa fkcit , ixk ipsum alterum rectae initio 
dictae extremum incidet» , ' 

Si in duas rectas lineas incidens alia recta angU«. 
los alternos fecerit aequales, et ex utroque punctorum^ 
in quae jncidit, ad diversas incidentis partes, quam 
ad quas jacet angulus ex dictis alternis ^idem at^a* 
cens, ducantur rectae lineae sub aequalibus ad inci- 
dentem angulis^ quarum una oppositae e prioribus 
duabus rectis occurrat: etiam altera opposttae occur-» 
ret \ et illae aequales erunt , et aequalia a prloribus 
rectis abscindent segmenta punctis ihcidentiae a4ja« 
eentia. 

5* 274. 

TheorematisXXVIIL-XXXn(5.6S-. 
59*) haec respondebunt coaversa: 

Si rectae alicui in duobus ejus extremis et ad 
easdem partes insistentes dua^ rectae sub aequalibus 
anguIiS; cum duabus aliis rectis^ in altemis extremis^ 
item ad easdem partes et sub angulis aequalibus iiisis^ 
tentibus ^ concurrant: erunt tani prionim ^quam poste^- 
riorum rectarum segmenta concursibus terminata intejr 
Se aequalia« ^ 

Si in quadriiatero duo latera opposita ad basin 
aequalibus angulis Inclinentur, et ad eahdem basia 
fluae quoque diagonales aequalibus incUnentur ailguliss 
erunt tam duo ^atera dicta^ quam duae diagonaleSy / 
inter se aequalia. 

Si ad rectam aliquam terminatdm in duobns ^*^us 
extremis et ad easdem partes duae rectae inctinatae 
sint iaequalibus aagulis^ et rursas aliae ditae item ^ 
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aequAlibus angulis » quarum una dccurrat unl ex pri- 
oribus, quae ipsi opponitur : etiam altera a|teri ocour^ 
tjily et ab ipsa aequale segmentmn^ ac prior a priori^ 
abscindet. ^ 

Sr^rectae ^n uno cxtremo ^tertninatae sei^mentOt 
iquod huic extremo adjacet^ ut basi^ insistat triangu- 
lum, et ad idem extremum et ad easdem illiu^ recta^i 
pai*tes ipsi insistatrectaa^qualisopposito triangulilateri^ 
e| sub angulo aequali ei, quo dictum latus ad basia 
inclinatur; tum ad hanc insistentem in ipsius termino 
*t ad casdcm ipsius partes, ad quas reliquae lineac, 
wnt, ducatur alia recta sub arigulo aequali angulo 
trianguli ei, qui basi opponitur; ea cum initio dicta 
recta in eo puncto , quod est alterum basis extremum^ 
concurret, et reliquo trianguli lateri aequalis erit» 

Friusquamautem ad. sequemtium %6ap« IL Theo« 
rematum Conversa progrediamur ^ aliud adhuc con« 
versoruEu genus commemoramus y qualia> sunt haec: 

Ad guaesU L Cap* IL (cf; $. 264 — 266.:) 
8i e termino rectae arigulum aliquem rectilineum hifa^ 
riam secantis demittatur recta utcumque ad unam 
rectarum iHum comprehendentium ; et ex eodera ter- 
mino ducatur recta illi demissae aequalis p\ aequalem^ 
fitque illa, faciens angulum cum recta priorem angulum 
hifariam secante : ^ ea ei^tremo ' suo alteram rectarum 
angulum illum comprehendentium tanget. 

. ' Angulum B A C ' bifariam secet rcQta AD> 

^* et cx hiyus termino D ad rectam AB demit^ 

tatwr utcuu^ue rccta DE5 ex eodem yero 
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puncto P alia recta dueatur ae^ualis DE, et^cum AD 
faclens angulum ai^guJo APE aequalem; dlco, eam 
cxtremo. suo rectam A C tangcre. ^ > ^ ^ ' 

Si enira non tangat, scd extr^mum ip.sius extra 
AC cadat, ut in F: juncta AF recta; quoniam Dj^/ 
aequalis cst DE (hypO^ ergo duae ED, DA, duabus 
FD^y DA. aequale^, et angulus EDA awialis angul^ 
FDA .(hyp.): erit et angulus DAE angulo DAF^ae^ 
qualis per Elem. I. prop. 4. Sed cst ^nguIus.DAE ac- 
qualis angulo DAC (hypl) Ergo anguli DAF, DAG 
aequales, ^ars et totum: quod fieri iiequit. Non ergo 
fieri potesti ' ut recta^ ad AD in D sub angulo aequaH 
anguIo-ADE ductae et aequalis ipsi* DE extremum 
aliter^ quam in AQ cadat: ergoiuAC cadet : quod 
erat ostendeudum* Et similiter demonstrari possunt 
sequentia: , • 

Ad (^wacst IL Cap- !!• (cC^ g. a68* ^9.^ 
Si ad aliquam rectam e puncto extra ipsam sumto et 
P[^ei;pej;idicularis cadat et ^lia quaecumque recta incidat; 
et ex eodem puncto ad' alteras perpendicularis parte^ 
dueati^r alia rectadictae incidenti aequalis, et aequa- 
Iem> atqub baec ^ ^Qfim perpendiculari faciens angulum : 
^a extremo suo prioreni rectam tanget» 

A^d, S u a e s t. lU, C a p. II. (cf- §♦ 272.) ^ ^ 

Si e^puncto aliquo rectae exterioria ad anguli ali- 
CUJU3 yerticem positae, et aequales facientis angulos 
cum , rectiS' illum comprehendentibus ^ recta . guaecum* 
que in unam harum rectarum ificidat, et. alia redta ex 
eodem ^ p^mqto ducatur incidenti dict^e ael^ualis , et 
aequalem> atque illa^ angulum cu^i dicta ext^riori 
compre|iendens : . ea altcram rectaurum/ngulum priorem 
9pmprehe}id^ntium e^dremo $uo t^angejt. . 
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Ad Quaest. IV, Cap* 11. (cfi §. 273.) 
Si rectae terminatae in duobus ejus extremis et 
td divi&rsas partes insistant duae rectae ^ub angulis 
aequalibusy et ad unam earum ex alterno extremo 
demissa sit recta quaecunque^ ex reliquo autem ex« 
tremo diicatur alia recta iili dtmissae aequalis f et ae* 
qualem^ atque illa, faciens angulum cum recta initia 
dicta : ea extremb suo tanget reliquam insistentem. ' 

Ad guaest. V. Cap. !!• (cf. §. 274.) 
Si rectae terminatae in duobus eju^ extremis et 
ad easdem partes insistant du^e rectae • . • • • Religua 
inanent; ut in prox* praeo» 

5. 276. 

^a^terea etiam notari potest, propositiones 
§. %7. 27 U Iraditas, et quae ipsis analogae sunt non- 
imllae conversarum sequentium , alio etiam modo, item 
indirecto^ sed paullo longioriji quam illic^ d£monstrari 
posse. - ^ 

j^ Ad $^ 267* ostendendum erat: si angukm ad A 
^^^* comprebendant rectae AB, AC aequales^ et.ad 

rectam angulum illum bifariam secantem AF ex 
B dueta sit recta BD quaecumque, ex C vero ducta 
^it recta C£ faciens angulqm ACE angulo ABD 
aequalem: vergere eam rectam CE ad punctum D. 

Hoe igitur alio modo^ quam illic^ ostendetur . 
8ii: 

Capiatdr rectae CE sej^mentum aequale B D: JFi^jus 
segmentum in pundtum D incidet» Si enim lion-, ca* 
det aut extra A F aut in aliud ipsius AP punctuni 
^iiam D. Non autem poterit cadere extra AF, ut in 
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G: alioqui juncta A6; |Cum sit,CG aequalis BD 
(hyp.) et AC aequalis AB, ergo duae AC^ CGdua^ 
bus AB ^ BD ae(iualeS| et angulus ACG angUld 
A B D ; erit per £leni« prop. 4. an^ulus C A G ahgulo 
BAD aequalis« Sed angulus CAD ^angulo BAD 
.aequalis est (hyp.) Ergo anguli C AG, C A D aequales, 
pars et totum^ quod fieri nequit» Non igitur terminus 
segmenti reCtae C£ capti ipsjBD aequalis cadet ex*» 
tra A F. 

mursus autem nec cadere potest in punctum ipsius 
AF a D diversum, utF: alioqui, cum duae rectae 
BA^ AD et diiae CA, AF comprehendant angulum 
ae<Jualem, sit autem BA quidem aequalis CA-, A D 
vero msyor au^ minor A F: erit (per §. 208.) et angu* 
lus ABD nisuor aut minor apglSfo A CF. Noit est au- 
tem: aequalis enim per hyp» Ergo terminus segmenti 
rectae C£ capti ipsi BD aequalis non in aliud ipsius 
AF punctura praeter D cadere potest. Et osten^um 
est, quod nec extra AF. Ergo in ipsum punctum 
D cad;et/ Unde patet, rectamCE ad pimctum D vierw 
gere : quod erat ostendendum. 

Et similiter ostendi poterit propositio $. 271., et 
aliae his analogae in iis , quae sequebantur. 

$. 277. 

Sed perginius in iis, ad quae substlteramus^ 
$• 274. ; atque ita venimus ,ad T h e o r em a t a g u a e>- 
stibni VI. Cap. II. subjiincta, XXX,VIIm«j|i et 
isequentia. His respondebit conversmn hoc: < 

Si ab extremis duarum rectarum aequalium iii 
toncursu angulum facientium^ intra hunc angiduca. 
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ducantur sub a^quali^us ad ipsas axigulis duae rectae, 
quarum una qccunrat alternae vel ipsi vel productae: 
€tiam, altera earum rectae alternae occurret^ et illae 
inter se aequales erunt , et ^ abscindent aequalia seg^- 
tnent^ iDoncursui a^jacentia» 

Item : Si a trianguli habentis duo latera inaequalia^ 
latere ^n-o ipso vel producto abscindatur segmeutum 
yertipi a^jacens reliqud lateri aequale ^ et ad hoc seg-» 
mentmn in ejus extremo recta ducatur intrinsecus 
faciens cum ipso angulum aequalem angulo trianguli 
ei, quem prius -latus subteadit; ea posteriofi, latepi^ 
jproducto vel ipsi, occurret, et erit basi aequalis, ct 
triangulum terminabit priori triiangulo aequale , ct a 
rlatere posteriori (producto vel ipso) abscindet segmen- 
tum acquale lateri priori, et cum ^egmento faciet an- 
gulum aequaleip angulo prioris trianguli ei, quem po- 
stcrius latus subtendit, Haec propositio duos habet 
casus, qui seprsim enuntiari possunt^ et quidem sic. 
Gasus I. Si a trianguli habentis duo latera 
inaequalia latere m^ori abscissum sit inde a vertice 
segmentum minori lateri aequale, etab hujus segmenti 
cxtremo recta ducatur intrinsecus faciens cum ipso 
aiiguliim aequalem ei, quem majus trianguli latus sub- 
tenditiyCa minori lateri producto occurret, et erit basi 
acqiuilis, et triangulum lerminabit priojfi trianguloae- 
quale, et a nunori latere producto segmentuni abscin- 
det V«rtici adjaeeqs aequale msyori lateri, et cum ipso 
faciet angulum aequalem el, quem minus latus prioris 
trianguK subtendit. 

Casus II» St a trianguli latera duo inaequalia 
habentis latere minorL producto abscissum sit segmfcn- 
tum vertici adjaoens' aequale msyori lateri^ et ab huju^ 
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segmenti extremo ducaturintrinsecus recta snb angulo, 
quem cum illo facit, aequali ei, ^xiem subtendit minus 
latus trianguli: ea lateri majofi occurret, ct* basi ae-»- 
qu^lis erit, et triangulum terminabit priori tariangulo 
acquafe, et a majori latere segmentum abscindet ver- 
tici k^jacens aequale minori lateri, ct cumipso'inguv 
lum faoiet aequalera ei , quem raajus latus prioris txU 
anguli.subtendit» ' . . , . ^ 

"^ ■ \ §♦ 27S. . '^ 

Horura aliud Coiiversum hoo crit: 
Si trianguji, cujus duo latera sunt inaequalia,. ab 
uno latere , ipso vel proSucto, abscindatur segmentura 
reliquo lateri aequale-, et ad ipsuna in ejus extremo. 
sub angulo aequali ei, quem prius latus subten^it, 
constituatur ad easdem partes, ad quas est triaugulum, 
recta aeqmilis basi: liujus extremuni tanget posterius 
latus productum aut ipsum. ' * 

Habet autem duos casus^ qui separatinl sic eriun-i^ 
tiabuntur: ^ J /^ 

Casus I; Si a trianguli, habentis duo latera 
inaequalla , majori latere abscindatur segmentum ver- 
tici adjacens aequale minpri lateri^ et ad ipsum in ejus 
extremo coristituatur ad j^firtes, ad quas est triangu- 
tum , f ecta basi aequalis sub angulo a^quali ei, quera 
subtendit latus m^us : rfictae illius extremum tanget 
latus minus productum: 3ive/ ducta ex rectae illius 
tcrniino ad lateris tninoris extremum Wcta ipsi lateri 
iriirioxi in directum j^cebit. ' ^ 

Sit triangulum , A B C haberis latus AB m^us Piff, 
latere Ag> et*ab AB abscindatur segirientura '^^r. 
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AD aequaJe AC, et ad ipsum in D constituatur a^ 
partes, ad guas est triangulum ABC, recta hs^i 6C 
aequalis sub angu^o aequali angulo ACB: cjus extre* 
roum t nget.latus AC productum. , 

Producatur AC ad F:,et'si rectae in D ita, ut 
clictum est , constitutae extremum non tangat reetam 
Afy sed extra ipsam cadat^ ut in Er jungatur A£; 
' et quia D£ aequalis est BC^ AD aequalis AC, etgo 
i^ae AD9 D£ duabus AC, CB aequales, etangulus 
At)£ angulo ACP: per EI. propM. erit et angulus 
DAE angulo CAB aequalis^ pars toti; quod fieri 
nequit Non ergo extremum rectae ad D constitutae 
mon tanget rectam AF; tanget igitur; quod erat os- 
lendendum» 

Idem aliter sic potest ostendi» Froducta AC ad 
F, abscindatur AF aequalis AB, et jungatur DF: ea 
in dircctionem ipsii^s rectae ad D constitutae D E ca- 
det« Si enim aliter cadat: cumsit BAipsiAF, et 
A.C ip^i AD aequalisi ergo duae BA, A C duabus 
FA, AD aequales, et angulus BAF communis^ per 
prop. 4* EU erit et BC aequalis DF, et angulus ACB 
angulo ADF aequalis. Sed per hyp* angulus ACB 
angulo ADE aequali^ est. Ergo diio anguli ADF» 
ADE aequales sunt, totum et pars: quod fieri nequit«. 
Non ergo DF aliter, quam in diiffictionem DE cadet:, 
(^rgo recta D£ ad ipsum punctum F verget^ Sed ip- 
sum punctum E cum puncto F coincidet^ quia^.si 
-iioii, cum sit D £ aequalis BC (hyp*) et DF aequalis 
BC (per ostensa), foret DE aequalis I)F, pars toti^ 
qUod fieri nequit* Ergo punctum £ cum puncto F 
eoincidit, itaque rectam AF tangit^ q\iod erat de- 
«^pnstraudum* £t iimijUiter demonstrabitur 
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Casus IL Si a txianguli habentis duo latera 
inae^ualia minori latere productp abscindatur segmen- 
tum vertici a^jaceris aequale msvjori lateri, et ad ip« 
sum in ejus termino constituatur ad partes^ ad quas 
est triangulum, recta basi aequalis sub angulo aeguali 
ci, qiiem latus minus subtendit: rectae illius extremum 
tanget latus majus. 

Sub his Gontinentur baec, ut species sub genere: 
Imo* Si in triangulo aequicruri basis major ^it 
uno crurum aequalium, et ab ea abscindatur segmen^ 
tum cruri aequale adjacens uni basis extreiho; et\ ad 
boc segmehtmn in ipsius termino constituafur intrin« 
secus recta aequalis uni crurum^, faciens cum illb seg« 
mento angulum aeqiialem angulb ad verticem: rectae 
ejus extremum tanget prpductum jorus dicto basls ex*-» 
tremo a^jacens. ,. 

2io» Si in triatigulo aequicruri unum crurum ^e- 
qualium m^us sit basi^ et basi in utrovis extremo 
recta in directum a^iciatur sic, ut basis simul cum 
a4jecta sit aequalis cruri; et ad acljectam in ipsius 
termino constituatur recta intrinsecus sub angulo ei^ 
'qui est ad verticem trianguli aequicruris, aequali^ 
ipsa cruri aeqiialis : hujus rectae extremum tanget 
^rus a^jacens reliquo basis extremo* 

Haec hactenus ad praecipua Theorematum Cajp. If^ 
$; 32 .— ' 79. : nunc et analoge $; S2 — S7* quaedam . 
ipsiusEIem* prop» 4* cenyersa praeUr id, qiA0d$.263*^ 
subjungimtts» , 
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' Imo» Si recta aliqua aequalis sit Basi aliciyus tri- 
ahguli, et ipsi iii ejus extremis et ad easdem partes 
xiisistant rectae sub angulis , qui angulis ad basim il- 
Kuslrianguii, altera alteri; aequales sint : eae productae 
concarrent» 

V e I : Si cum aliqua recta ^erminata duae rectae 
faciant angulos in ejus extremis , et ad easdem ipsius' 
partes ductae; 6t eae productae, si opus est, inter se 
concurrantj duae aliae rectae^ quae cum recta priori 
aequali faciunt aagulos prioribus aequales, alteriim 
alteri, in ipsius.extremis et.ad easdeni partes ductae^ 
pariter ad eas partes , quoad opus est^ productae con» 
eurretit* T , 

\ . Sit enim recta D£ aequalis basi BC trian- 
^f^- guli ABC, et ad eam in extremis D , E ad 
^^* easdem partes ductae rectae DF, EG facianj; 

apgulos FDE, DEG angulis AB.C^ BCA, alterum 
alteri, aequales : et ostendendum sit, rectas D F, EG/ 
quoad opus est, productas . cQpcurrere» 

Rectae £G, si opus est, productae, capiatur seg- 
mentum £H aequale CA: dico iu puncto H rectas 
EG, DF concurrere. Si qnim non in eo copcurrant; 
juncta recta H D cadet iii aliam directioiiem quam DF» 
guoniam autem duae DE^ EH duabusBC, CAae- 
quales sunt, et angulus D E H angulo B C A ; per prop. 4* 
Eleni. est etiam angulus EDH angulo CBA aequalis« 
Sed et angulus EDF angulo C B A aequalis est (hyp.) 
'S^iO angulus EDH angulo EDFaequalis, pars toti: 
quod fieri nequit* Non ergo rectae E G, D F non cpn- 
iSurrent in puncto H: ergo concurrent» 

2do. Si duae rectae duobus alicujus trianguli la- 
tcribus et aequales sint,/ altera alteri, et aequalem, 

atque 
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aiqueilla, angulam «omprebendant ; et ad unam earum 
in ipsius extiemo et ad easdem partes, ad quas jacet 
altera, ducta sit recta sub angulo aequali ei^ quem 
aequale ipsi trianguU latus cum basi comprehendit: ea 
cum extremo alterius duarum illarum rectarum con- 
curret. v 

Hi\jus demonstrationem facile animadyertes in pro« 
xime praecedenti jam conteKt^m tsst^ ' 

Yel Si recta aliqua aequali^ sit basi trianguli^ et 
ipsi in extremis cjus et ad easde^ partes insistant duae 
recta.e sub augulis aequalibusiis^ qui basi trianguli ad« 
jacent, altcro alteri; ac ptraeterea una insistentium 
aequalis sumta sit lateri trianguli ei^ quod aequali, ^t- 
que ipsa, angulo a^jacet : hiyus insistentis extremum 
erit in ipsa altera insistente* 

V e l Si duae reptae angulum compreheudant 
aequalem iangulo trianguli , et earum una aequalis sit 
lateri uni eorum , quae illum trianguli angulum com- 
prehendunt; et ad ipsam in ipsius termino, et ad eas*^ 
dem^.ad quas est prior angulus^ partes ducatur alia 
recta, faciens cum illa angulum aequalem angulo a dic« 
to latere et basi pomprehenso, et aequalis basi trian- 
guli: <uus extremum alteram priorum rectarum tanget 

$.280. 

NuQC ad TheDre:ma.tum Capitis IIL Con^ 
versa. * 

Sed quid opus erit post exempla $• 2S6-^^tU con« 
tenta bis diu immorari? Aiferemus tamen aliqua. 

Thepremati» I. ^Cap^ UL) Casui 2do haec 
reapondebuat : , 
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imo Si rectae alicui terminatae in ipsius extremis. 
fsive ad easdem, sivead diversas partes) ifisistant duae 
j^ectae sub angulis aequalibus, et ab hanim terniinis ad 
punctum« in quo prior recta biPariam sccta est, ductae 
rectae lineae, aequales cum priori recta comprehen- 
dant angulos : erunt insistentes aequales^ et postmodum 
ductae aequs^Ies. 

2do Si eidem rectae terminatae in ipsius extremis^ 
ad easdem aut diversas partes, insistant duae rectae 
aequales et sub anguh's aequalibus « et ab earum termi- 
nis ad punctum in priori sumtum ductae duae rectae 
comprehendant aequales cuih insistentibus angulos: 
prior recta in illo puncto bifariaih secabitur. 

Seu y. si eidem rectae — — «. — aequalibus (h a c te- 
nus ut supra;) et ad ipsas in earum terminis ductae, 
rectae sub aequalibus angulis, in idem incidant rectae 
prioris punctum: haec in IIIo punoto bifariam secta 
erit* 

3o Sr rectae alicui terminatae in ipsius extremiSy 
ad easdem aut diversas partes , i^sistant duae rectae 
aequales, et sub angulis aequalibus; et ex unius termi* 
no ad punctum^ in qub ptior rccta bifariam secta est,^ 
ducta sit rectaj in alterius autem termino recta duca- 
tur fa(^ens cum ipsa angulum aequalem ei, quem prior 
ducta cum insistente contermina facit :^ea in idem puno- 
tum, m quo s^^iU^el prioi: reota bifariam seeta est^ 
incidet^ 



C a s u i IIL haec respondefiunt : 
imQ Si a punctoi in quo repta aliqui l£Ekritoi di« 
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Tisa esty duae rectae sub angulis^ quos altera cum al* 
tero segmento faciunt, aequalibus eductae sint (sive ad 
easdem, sive ad diversaspartes,) et eidemin extremis 
^us ad easdem partes insi^tant duae rectae sub angu* 
Us aequalibus^ quarum una cum una eductaruro concur* 
ratr etiamaltera cunialtera educta concurret^ et erunt 
tam eductae, quam insistentes illis conciirsibus termi«< 
natae inter se aequales, et eductae cum insistentibua 
aequales^ comprebendent angulos. 

Atque hoC fere idem est^ quod §; 280* Nro* U 
3do Si a puncto in recta terminata sumto duae ree^ 
tae (sive ad easdem^ sive ad diversos prioris partes) 
eductae sint aequales et sub angulis aequalibus^ quQ| ^ 
altera cum altero segmento faciunt, ^t ab harum termi« 
nis ad extrema prioris rectr-e ductae intra dictos angu- 
los duae rectae faciant aequales cum eductis angulos : 
prior recta in illo puncto bifariara secta erit, et ductae 
duae posteriores inter se aequales enmt, et adpriorem 
aequalibus insistent angulis« 

Propositioni $4 103. 104. haec respondebunt: 
Imo Si ad expositam rectani aliquam e duobus pmic* 
tis extra ipsam sumtis (sive ad easdem^ sive ad diver« 
sas expositae partes) duae rectae aequales et subaeqoa* 
libus anguljs duttae sint, et rursq^ ex iisdem punctis 
aliae dua^ rectae^ ad partes angulorum dictonimt 
jduetae sint sub «eqilalibus ad priorcs ductas angulis^ 
et earum una cum priori recta concurrat: etiam altera 
cum ipsa concurret, et ipsa cum sibi contemuua pri« 
us ductarum segmentdm xectae pribriS/ inttrcipiel 
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ipsa sumtiqn^ binae rectae ductae sinty quarum diiae 
posteriores 'sint aequales ^ et cum duabus prioribus 
aequales faciant angulos , itemque ad rectam tennina- 
tam aequalibus in€lin.enkiir aiiyiilis: epmt kduaeprio-. 
Tts aequalesy etdub segmenta ternunatae, quae a puiio^ 
to intermedip fiimt^ aequalia, et triahgula his segmen- 
tis insistentia aequaUa, et anguli^ quibus duae priores 
ad ipsam iiiclinantur, aequales. 

Sed haec ^' llda kitiw Gapitis parte ^iiffieiant: 
reliqua enimXap. 111« tfaeoremata simiUter^ atque, haeq 
hactenus» i)QAver\ei)tur« 



^'^ M *\ •; i :^ !* \\\ ', \ . 
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Contin$t Propositia^^es ea.rum^^quae 
Cap^ F. tradllae surit^ canversas^ et 
easdem earum\ quaeCap. Fi.y con^ 
trariaSf ipsius autem Fn^positionis 
quartae Elementorum^ et quae ip^ 
sius applicationes Cap. IL et IIL con^ 
, tinetiturf fi o niroFie^co riv e r s as% 



InFrooemio agkur de argumehtationis apago- 
gicae seuindirectae genere eo^ quodproce- 
dit ndi^atfeaBmqj seu per propositioiiem hjrpo- 
theticam habentem consequens di^uunctum : et pro- 
poniturTheorema quoddam logicum elegans 
et ad inveutioneni ac demonstrationem perutile tum 
in ipsis hiyus Capitis proposiUonibus^ tum saepe 
alias» ^ 

$♦ 284. 

Dictum est in Prooemlo Capitis YlH de simplicis« 
sima demonstrationis indirectae seu apagogicae for* 
ma^ quae haec erat> puta ad demonstrandum , ess^ 
A: Si non sit A; erit B: sed non est B \ falsumjgitur, 
non esst A, est ergo A, £a argumentandi ratio apud , 
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iosicosnomeahabetsyllogistiiib^q^iotheticiin modo se- 
eundo seu toUentej utFroclus observat ad stixtani pn- 
mi Elementorum (Chrestom. geom» p* 2210 £^ ^j^rais 
c^ aiifparov mafm\a%^ i} 71X0x17 xara xo itmz^oy $p r&p 
WQ&itiMm^ Oio9yEiiifieiait0viaa£ exovt^v (dvo) yovid^ 
,ilf*Yavm al vnotuvsaai. nXevifai^ taQ tcra^ ytav^g laaij t(^ 
4^vmv urqv xtpfiefei.^ Akka v»to advvatov,^ ftatv a(pr ' 
^v uToQ exovxwvdvo yavin T^yit^ypv ai^ yTiqteivBaai nkey^^^u 
ra^ maq^ymviaQ^ Kai^avtaneau ^ . ■,^] ^ , ^ . 

Alia autem aliquanto magisi pomple:^a i^^irectae -^ 
argumentationis. ,foroi3 haec est > cum ad d^emo^^tr^tn- 
dum^ tsst ^i^ %io cpnQluditui; Si^^^on si^.4>[ eri( aut 
B aut C. . Sed non est B \ iteipque. non est C» Non 
igitur A non esl^: est ergo A; ,ub[i rursus propositio 
msyor, quam vooant Xogici. et ipsa hypothetica es^ 
6ed habc^ coiisfc.quen^ disjuiictum in auo/^lure^c^ 
terminos : quae argumefttandi^ ratio apud Logicos no- 
men habet dilemmatis^ vel^ ut^it Froclus, proceditfx /''•* 
TftaiqeaeoQ. Sic ^him ille ad El. 1.^ 19» (Chrestom, 
geom. p* 256,) O* figv tv reoiier^ri^ sx diaiQe&eca^xo 
a9vvat0v cvXKpyiiietai. — — Ei ya^ fttj exiv tj tJjv ttet^&va 
yaviav vnotetvsaa fteilim^ ettv 17 ttn) rj eXarrafv: AXX ei liiv 
lam^atalyovtcti^ativiioteiyaatVf taai,9ta tonsiJtTnov. Etih 
Bkaaa&Vj xa» i; yovta^ 17 v vnatetvet^ tXaaam^ 9ta xon^o rsnr. — 
Eyflat 8$ avanaXiv al faoiitai. Mei^csv apa ^ nUv^a t^g 
nlevfag. . , 

Postquam eiiim Euclides demonstravit in Sta^ tri« 
anguli aeqiucruris augulos ad basin a^ales t$st'^ et 
in lj^4 trianguli inaequalia latera habentis mmorem 
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esse angulumy quem m^^us latus stibtendit: ex his iti 
I9fl evinclt: trianguli inaequales habentis angulos ma- 
jus (a^tus esse, quod majorem angulum subtendit: jdr 
que *ex eo demonstrat, quod nec aequale reliquo esse 
possit; alioqtiin et/anguli aequales forent per ^tofn^ 
qui sunt inaequales: nec nimus; sllioqui per izam ihV., 
noresset, quera subtendlt, angulus; qui est major pet 
hypoLhesih. Atque huic simili vel quodammodo sina^ 
pliciori argtimentatione inferri poterat/hisi id jam iii 
Qta atio modo ostehsum fuis$et^ triahguli duos haben- 
tis anguios a^equ^al^^/aequalia esse, quae illos subten-^ 
diint, latera: qubdv" sr alterum altero esset ma- 
jus, angulum quoque altero^ angulo majorem siibteude* 
l^et per 18am; qui tamen alteri aequalis^e^ per hTpo- 
■ thesin. . ' •• . >'■* '''^^'"^ ^ • • 

$. 285. ^ K " : ) 

In hac argumentandi ratione liJtec phservaire pp^i^ 
sumus. Primo in 5^ et 18<f subjecta sufit cyusdeni gcr 
neris (trianguli)duae species, iu quas illud dividipo|est (ra- 
tione habita aequalitatis vel inaequa^Iit^tis djaorum la- 
terum : in Sa triangulum habens latera duo aequalia, 
in lOa habens in^iequalia;) deinde swSuUs his subj^tis 
attribuuntur sin^ula quaed^m. int^p ,.se diversa, quae 
itidem referuntspecies ejusdem generis secundum aliam 
diyisionem (nempe ratione habit^ aequalitatis vel in- 
aequalitatis angulorum duorurii illis lateribus subtenso- 
rum:> ut, quod quidem triangulum latera duo aequa^ 
)ia, idem et angulos duos illis subtensos aequales ha« 
beat; quod vero alterum latus m^gus^ idem /et angu- 
lum illo subtensuih msuorem habeat His igitur pirafe« 



T\ 



Digitized 



byGoogle 



^vntr.eanven^bina^ resp.toMfin. Caj^.VL ft(S 

" ' ' " ' ■ ' / ' ' ; ' 

«Ai^sis duabus propositionibus, protinus cc^sequunj^ 

duae ailae, guae sunt prioruhi conversae: iit^t si S|^ 
%ies posteriori divisioni respondentes sumantur pro sub^ 
jrectis, iis atirib^anlur species prioris divisionis; yehk* 
tihiO) triangulo ae<jnales duos angujtos babenjLii aut 
^ia^tkth altero majorem , attsibuuiitur'> aequaliaJiaber^ 

latera subtendenti^^ aut latua hijuu«> quq<1 nuyorcim 

angulum subtendat» « ^- 

' Quod generatim sic ,comptehendemus : Si genusali* 
quod diyidatur in suas species dupiici ratione^ ti sin- 
^Ms speciebust tinitis divisiiihis respondcatit' siifgulae 
'^e8ies alterius ut attributa: vicissitn etiiiiil^^iii^ciii 
Bpecfcbus alterius divisionts singulae specie^^prioris ut 
^tti^Hrtita respOttdebunt^ ^ :...;;• 

* 'Utsi genus quoddam Adividatufprimtuij in-spteiea 
h'j Cy ac deiiide in species fiyfi titOmne A «itaut b 
liitit c, et rursus 6mne A sit aut fi Aut }^; ^iptlB^t4Mi 
quae sint ex specie 1>, ris- attribtltftur iS; quke^;iK spis-^ 
bi^ C) ifs 7: his'i£^itur pbsitis^ yicissim/quae^^sbrit ex 
specie ^^ iis afctribu^tur b^ et ipxk^ ^4peeit^fy iia 
attribuetur c. - i 'i. .' .1 ; 

Quod sic^ostendetiir^ Si non iis A/^ae sunt ex 
specie 0y omnibus attribuatur b: cufcum^e eonim non 
attribm*tur 9 ei attribuetur ic; quoniam Omne A estal^ 
terutrum, aut b aut c, per primam divisionem.' Sed 
omnibus c etiam y attribuitur per hyptfthesin. Ergo 
et omni p^ qiiod non est b , attribuitur y. Hoc ver^ 
fieri hequit: nuUi enim, ^ attribuitur 7^. quia perhjrp^ 
nuUum A est et ^ tt y^ sed alterutrum eonmHi per 
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dKvfsidiiem aeeundaiiu Non er^o iis A, qua^ sunt ex 
tfiecit fii noii oimiibus attribui(ur b : ergo oannibus atr 
tribuitur^ Siftiiliterque (^stendetur, dmiiibiai» qoa^ suttt 
tx specle 7, etiam' c atibribui, Quod evat nstandeDditfnv 
Pone pro A trian^uiby pm .b ae^mcrus^ pro e 
habens latus altemra altero nuQus; pro fiy habew^aii^ 
l^los latmbns subtenses aequale^; pro 79 babeQs^iii- 
'gulorum lateribus ^btensorum alteiMn. ajiera mAlonMs* 
£t his substitutis habebis ipsam demonstrationem $♦ 2|(* 
traditam. 

, / A^ud exemplum praebentEIementorum primi^prcrf 
P03iti;09e3 .4^» 2ia, 2?4% Sini^im duo triaii^Ia,^(juae 
duoiatei;a\,duobus lateribus^ alteiwn.alteriy aei^u^Iia 
habeant: ea aut angulumangulo^ qui ab Ulis laleribua 
eomprehtsnditur^ aequalem; habent^^aut unum. altero 
m^oren^ Ac rursiAS bAsin basi aut aegyale^n )^aben|:| 
9Xit AJXWfm altera m^yorem. £t si quidem anguluru 
illumiUigttloaequalQflAhabent, baain .quoque basi aequz^- 
lemjhabent per s^tam:^ yero angulum angulo msgoren^ 
hilbent, basiu quoque basi nugorem habentper 24f^ 
Hinc converse sequitur per hftnc^ de qua agimuSy .ar- 
gumeotflndi rationem : i^. Si basin, b^iiii aequaleni ha- 
beantf angulum quoque.a^gulo aequalem habere: Sed 
hoc Eu§li46i jam priuS demonsti*averat in 8*^^ ut eo 
hifi nqn, Qpus; siL 2da^ &i b^sin basi msuorem habeant^ 
angijluiu quoque angulo miyorem; babere» Atque hoo 
e^t illiidyiquod EucUdes ^demonstrat in 25a, in singu* 
lari . ekempio a4hiben$ Ulam argumentandi rationemi 
quam, hio.genfvali regula complexi sumus» 
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Similiter si plures quam binae sint speciea* Ut $i 
Onfne A sit aut b aut c aut^ et rursus Omne A sit 
aut fi aut y aut d; et/quod quidem est b^ sit et p-j 
quod c, sit et y^ qilod d, sit et^: his positis^ Vicissimy 
^quod est p, erit et b^ et quod y^ erit et c; tt quod 8, 
erit et d. 

Etostendetur sic: Si non omne, qnod fi, sit etb; 
crgo aliquod A sit /3 et iion b: id erit aut c aut d^ 
quoniam Omne A aut b est aut o aut d (SHpp.) Sed 
non potest es$t c\ alioqui foret et y, quia Omne A> 
quod 0, est ety (supp.) Ergo iderri foret et fi et y ; 
quod fieri nequit, quoniam 6mne A aut est ^atit y 
aut^^ nullum vero et ^ ^t y: is ehim illius divisionis 
vel disjunctionis sensus est* Ergo noh potest allquod 
A^ quod sit fiy esse c* Similiterque ostendeturV nec 
posse esse d. £alsum igitur, noh orone.A, quO.d sit 
ft:y esse b: ergo omne A, quod est fiy erit et b. Si- 
militerque ostendetiir, Omne A, quod sii y^tsse et 
c: et omne A> quod sit d, esse ^etd. Qaod elrat 
ostendejidum# ^V ^ 

J. 290. * ' ^ 

» • ■ - ' • ^ • .• '. ■. . ' ■ • . •. • 

Ex^plum hiuus casus, ubi temae speoies sunt 
divisionum, seu terni termini diijuncti, praebet argu- 
mentatio in Corolario £Iem# IV, 5. Triangiili 'duo« 
bus lateribus' in punctis, in quibus .ea bifariani seoan'* 
tur, erectae perpcndiculares aut intr^a triangulum coii« 
eurrent, aut in basi^ aut extra triangulum. £t siqui* 
deni intra triangulum^ angulus djuobus illis lateribua 
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comprehensus recto minbr est : si in basi , rectus : si 
extra triangulupiy recto ms^or. Haec quidem ex de* 
snon^tratione IV , 5. conjunctacum III, 31. consequun* 
lur. Atque his positis per hanc , de qua agimus^ re« 
gulam sVllogistican^ yicissimconsequetur: Si duo tri** 
anguli latera angulum recto minorem comprehendan^ 
perpendiculares in punctis ea bifariam secantibus ex- 
citatas intra triangulum concurrere ; si rectum , in ba- 
si trian^li; si recto majorem, extra triangulum. 

, Eadem airg^mehtahdi ratio adhibita fuit Cap. L 
ij|. 6 — 8./,cum ex eo^ quod, si duae rectae in uno 
extremo altei;a alteri si:q[)erimpositae y altero quoque ex« 
' Iremp. coincidunt^ ut tptae (^ongruapt, eae kequales 
sint^ si vero una ultra alteram procurrat, procurrens 
inajor sit; citerius autem terminata minor ;'vicissini 
poqcl^snnx est: si duae rectae aequales sint, ^arum al* 
i^eram alteri ab luio ' extremo superimpositam congrue- 
re.^ inaequ^ium .vero m^jorem minori superimpositam 
prominere; .miporem majori, cite^ius terminari* Et 
simiiiter^ quae de angulis rectilineis exposita sunt 
j. 15. — 17/' '' '^" " *.'•'- 

Aliud exemplum praebent ea y quae kd demonstra* 
tionem 8vae pirimi Fhilonlanam.ob servata sunt in Chre- 
Stom. geom^ pag. 236* Ac rursus $• 147* et IfiO* hHJus. 

'; • . $, 291. . 

Fraeceptutn vel Theorema logicum $• 287. tradi- 
tum sic quoque enuntiari potest: Si aut primuzn sit 
BUt secundum j ' et rursus aut tertium aut quartimii ; 
sit autem et primb tertium consequens/ et secundo 
quartum: vicissini et tertio primum consequens erit et 
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quarto secundvm; seu primum cpm tertio^ secundum 
cum quarto reciprocabuiitur. * , ^^* ^ \ 

^ ,Et si aut primum sit aut secundum aut tertiumi, 
ac rursus aut quartum aut quintum aut ^extum; sit 
autem et primp quartum j et secundo quintum ; €t ter« 
tio sextuih Consequens: vicissim et tertio primum, et 
^uarto secundum, Ct sexto tertium cpnsequentia erunt. 
Et ita porro, si plures fuerint^ ino^o totidem in 
utraqtie disjunctione , termini» 

, Cujus praecepti vel theorematis logici etsi firequens 
sit^ ut vidimus, usus et ad inventionem proraus egre* 
gius, fct raulta sint, quae vix aliter , quam adhibendo 
illo argumentandi geiiere demonstrari possint; tamen - 
nullam uspiam ejus mentionem inveninius apud scrip* 
tores Ibgicos: nisi quod afHne theorema, vel potius 
illius conversum, apud Atistotelem legitur in Ana« 
lyt, prioK Lib. II, cap. 22. in verbis : iialtv ei itavu 
jusv ro A et sequentibus ; et apud Lambertuil^ in 
€jus Novo Organo (Dianoiol. II, Hauptst. 
$• 97* 98, 1.) 

Haec autem ideo visum est in exordio hiyus ca- 
pitis praemittere, quoniam, quae iii eo deinceps tra-^ 
dentur propositiones , per illam ipsam argumentandi 
rationem, de qua disseruiraus , deducuntur ex Thebrema- 
ti3.Cap.IU IIL , vel ex ipsa Elcm. prop, 4to, con-/ 
junctis cum Thcorettiatis Cap. V. vel eorura antesig- 
haho $• 208. Licebit autem, eadem prorsus ratibnC;, / 
qua in Cap. VI. idem factum est, praesens quoque Ca- 
put in duas partes dispertiri , quarum utraque faabebit 
suupi sihgulare theorema primarium cum sequentibus 
ipsi subjecUs , specialibus et consectariis. 
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Theorema« Si duo triangula latus laterl aequale 

habeant, et angulum angulo, qui illi lateri a4jacet^«ip7 

9um autem triiangulum unuqi sit altero m^jus : illud et 

rdiquum latus illi angulo adjacens ' majus habebit^ 

et reliquum angulum priori lateri a^jacentem msyorem» 

Sint triangula ABC^ DEF, habentia latus 

^^' AB lateri DE aequale^ et angulum BAC an- 

gulo EDF, ipsum autem triangulum ABC 

m^\xi sit triangulo DEF ; erit et reliquum latus angulo 

BAC adjacens AC mAJus reliquo latere angulo EDF 

adijacente DF, et reliquus angulus lateri AB a<Qacens 

ABC m^or reliquo angulolateri DE a^jacente.DEF* 

Si enim latus AC non sit msgus latere DF; erit 
aut aequale aut minus» Aequale autem non est : alio* 
quin et triangulum ABC triangulo DEF aequale esset 
per £L prop* Atam: quod non est: non ergo latiis AC 
lateri D F aequale. Sed nec minus erit : alipquin et ^ 
triangulum ABC minus fqi^et triangulo DEF^ per ea 
quae ostensasunt Cap« V« $, 208«; quddnon est: Non 
ergo minuslattis AC latereDF. £t ostensum estiquod 
ncc ae*quale« Ergo miyus cst ^ . 

Cum igitur sit latus AB lateri DE quidem aequa* 
le, AC vero m^uus DF^ angulus autem BAC m^^or 
anguIoEDF: erit etanguIusABC m^uoranguIoDEF, 
per $. iSNW» 2uae erant demonstranda. 
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£* &die intdisgtiair» «iwnentationem kapc y qua 
o$tend|jnus latus AC hi^us latere DF^ esse ex ilta 
genere^ de quo. modo egimus^ quod procedit p^r di« 
visionem vel di^unctionem duplioem. Nam duo trian* 
gula, quae latus iateri, et anguium angulo, ilU lateri 
a^iacenteniy aequalem iiabent) aut reliquum latus re«- 
liquo aequale habent, aut unum altcfro miyus. £t si 
quidem aequale ; triangida ipsa aequalia erunt pei" £L 
prop. 4« Si vero majus: illua, quod majus habet hoc 
latus , erit et ip^isum imyus per J. 208, Ergo per prac- 
ceptum logicum supra expositum; vicissim^ si duo illa 
triangula aequalia sunt, habent et reiiquum latus rel£. 
quo aequale ; id quod propositum fuit Cap* VI* §. 240« 
Si vero ununfi triangulum altero m^uus: habebit et re* 
liquum latus reliquo laterem^us: quod estipsum prae* 
stn3 Theorema. 

Etpatety esse hoc Theorema conversuih quidem 
«yus^ quod traditum cst Cap« V. §^ 208; contrarium 
autem cjus^ quod Cap« VI» f. 240 ; et denique ^ontra^ 
rie conversum ip^ius Euclidei primi in Frop. 4. £L. 
Sequitur jam« ut ejus Consectaria ^liqua juxta tenorem 
19 Cap» 11« et IIL institutum, et in singulis deinceps 
Capitibus servatumi persequamui*. 

§. m. 

TheorematiX ($* 3s0 hoc respondebitcpn* 
Irarie conversum: » . 

Si a puncto rect^e aQguIum bifariani seeantis ad 
rectas ipsum cbmpreheddentes ductae duae rectae 
ihaequalia terminent triangula: eae inaequalia ab iilis 
rectis segmenta abscindeAt; ^tftsuus quidem idy cuima- 
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ju8 ac(jacet triangulum; et inaequalibus atagulis ad rec- 
tam angulum bisecantem inclinatae erunt^ ^orum ma« 
jor erit ad partes m^oris trianguli: 
Theoremati II. (5- 34.) hoc 

Si diagonalis quadrilateri angulum bifariam^ ipsum 
autem quadrilaterum in inaequalia secet : latera dictum 
^ngulum comprehendentia inaequalia erunt, m^us quf- 
dem, qupd est in m^ori portione; et angulus dicto 
angulo bppositus in inaequales divisus erit^ quorum 
m^uor erit ad partes m^oris portionis» 
Theor^mati III. (5. 36.) hoc: 

Si in triangulo recta e Vertice ad basin ducta an« 
gulum quidem ad verticem bifariam , triangulum autem 
in inaequalia dividat: latera trianguli inaequa^a erunt^ 
et ducta recta sub obliquis basi angulis insislet; et > 
erit msgus latus et obtusus angulus in mauori portione 
trlanguli« (Chrestom. geom; $* 354; Satz 12.) 
Theorematis V^ et VL (§• 38. — 390 hoc: 

Si in recta trianguli ^ngulum ad verticem bifa- 
rlam secante citra v^I ultra basin sumtum sit punctum^ 
e quo ad duo basis extrema ductae duae rectae , in* 
aequalia terminent triangula' communem cum prioii 
triangulo habentia verticem,: prius triangulum habebit 
latera inaequaiia, quorum m^uus m^ori triangulorum 
inaequalium adjacet. 

Theoremati VnL (5. 43.) hoc: 

Si trlangulum recta e vertice ad basin perpendi- 
culari ducta in inaequalia secetur: basis quoque et an- 
gulus ad verticem in inaequaiia .secab^ntur, et erit 
tam miyus basis segmentumi quam m^or >nguli ad 
verticem pars in m^jori portione. (Chres t.om^ £^ 
m. $. 351. Satz &) Theo- 
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Thec^femati XIL (§/47.) hoc: 
Si ad verticem an^uli rectilinei ct extra ipsum 
angulumposita recta linea aequalies faciat angulos cum 
*duabus rectis iUum angulum comprehendentibus, et 
ex eju^ puncto aliquo ad dictas rectas ductae duae 
rectae inaequalia terminent triangular eae inaequalia 
ab his rectis abseindent segmenta^ quorum majus erit 
ad partes majoris trianguli \ etinaequales aiigulos cum 
tecta exteriori posita comprehendent, quorum itcm 
mayor erit ad partes ttiajoris triangialir^ 

Theoremati XVL (§. 51*) hoc: 
Si eidem basi ad diversas partes itisist^nt duo trian«> 
gula .angulum angitlo aequalem habenlia^-quieidem ba- 
sis extremo adijacet, ipsa autem inter se inaequalia: 
habebunt et latuiHateri/ qupd dicto basis extremb ad- 
jacet^ inaequale, ^t reliquum ad b^asin angulum reli- 
quo inaequal^m ; et erit tam m^us latUs quam msuor 
l»eliquus angulus in m^uori l^iangulo. 

Theoremati XVII, (§.52.) hoc: 
Si duo triangula eommunl lateri ad diversas partes 
adjacentid' angulum angulo aequalem habeant uni illius 
lateris extremo adjacentem et basi oppositum, ip^a 
autem sint inaequalia: habebunt et reliquum latus re- 
liquo lateri inaequale, et reliquum angulum rcliquo au'- 
guld, ex iis, quf communilateri adijacent, inaequalem; 
et erit tam msyus latus quam m^gor angulus in msgori 
triangulo* 

■'^■'■- •■ ■ ■ $. 294u . 
The-oreihati XX. ($.56;) hoc i-espondebit 
eontrarie convtirsum. 

Si ^idcm basi ad divfiraai partes insiiCtot duo tri»' 

~ - 19 ■ 
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ai^gula^ anguium angiilo aequalem Jiabentiay ^cl di« 
versis basis extremis adijaccit^ ipsa au^em inter se in« 
aequalia: habebunt et latus lateri inaequale^^quod dicr 
tis angulis a^jacet, et reliqvuam ad basin ang^lum re« 
liquo inaequalem \ et erit tam m^yus latus quam major 
angulus in msuori triangiilo. 

Theorehiati XXI. ($• 67.) hoc: \ 

Si duo triangula ^communi lateri ad diversas par« 
tes adijacentia y angulum quidem angulo aequalem ha« 
beant ad diversa ejus lateris extrema^ ipsii autem^in* 
tef se sint inaequalia : habebunt et reliquum latus 
ireliquo Inaequale^ quod aequalibus angulis a4iacet-, et 
angulum reliquum.ad latus conunune reliquo inaequa* 
lem ; et erit tam m^uus reliquum latus quam m^or re« 
liquus angulus in msyofe triangulo* 

Theoremati XXIL (S* 580 hoc: 

Si quadrilateri diagonalis cum oppositis duobus la^ 
teribus aequales faciat angulos^ quadrilaterum autem 
in inaequalia dividati erunt illa latera inaequalia; et 
anguli^ quos eadem diagonalis cum reliquis duobusla* 
teribus facit» inaequales; et erit majus inaequalium 
laterum et major inaequalium angulorum in ip^ori qua- 
drilateri portione* 

$• 29S. 

Theoremati XXVIII. (§. 6J.) hoc reispondebit 
contrarie conversum: ^ " 

Si ad rectam aliquam terminatam in duobus ejus 
extremis et ad easdem partes insistant du^ rectae sub 
aequalibus anguli^, et ex utrogue priori^ extremp ad 
oppositam iusistentem ^uct^e duae rectae inaequalia 
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terminent triangula: eae ab insistentibus segmenta 
abscindent inaequaiia, m*igu$ quidem ea» quae msuus 
triangulum terminat^ et ad priorem rectam inaequali^ 
bus inclinabuntur angulis , majori rursus eadem. ^ 

Theorcmati XXX. (§. 67.) hoc: 

Si eidem basi ad easdem ipsius partes duo insistant 
triangula, angulum angulo aequalem habentia ad duo 
diversa basis extrema , ipsa autem inter se inaequalia : 
habebunt et latus lateri inaequalei quod dicto angulo 
adjacet, et reliquiun ad basin angulum reliquo inaequa- 
lem \ sic quidem , ut et majus latus et major reliquus 
angulus sit in m^'ori triangiito* 

Theorcmati XXXI: (J- 68.) hoc: 

Si quadrilateri duae diagonales aequalibus inclineti- 
tur ad basin angulis^ inaequalia autem terminent trian* 
gula basi insistentia : erunt eae diagonales inaequales^ 
et anguli, quibus latei^a duo basi insistentia ad basin 
inclinantur , inaequales \ sic quidem , ut et miyor dia-> 
gonalis et ms^or dictorum angulorum sit in majori tri« 
angulo. 

Thecsfemati XXVIF. (J.-y*.) hoe responde- 
bit contrarie conversum: 

Si ab exLtremis duarum reclarum aequalium in eon* 
Cursu angulum facientium ad illas rectas akernas ip* 
sas vel productas duetae duae rectae inaequalia termi« 
tient triang^Ia: eaedem et segmenta ipsrirum inaequa- 
lia abscindcnt conciirsui adjacentiay msOus quidfem id| 
cui m^us adiacet triangulum ; et in aequalibus ad ae« 
quales rectas iriclinabuntur angulisj m^ori rursus -Cfiy 
quae majus terminat triangulum^ 

19 ♦ 
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Theoremati XXXVm* (J. 76.) hoc: ' 
' Si intxa angulum ductae ^duae rectae inaequalia ter- 
minent triangnla , et uno extremorum suprmn aequ^lia 
abscindant crurum segmenta vertici anguli a^jacentia: 
altero extremo iliaequalia segmenta abscindent^ ms^us 
quidem id^ cui msyus triAhguIum adjacet; et ad seg- 
menta aequalia inaequalibus inclipabuntur angulis^ ma- 
jori ea^ quae m^us terminat triangulum. 



$; 297. 

In Cap. lU/Theoremfttis L Casui Ilio 
(§• 93.> respondebunt haec contrarie oonversa: 

lo. Si rectae alfcui terminatae in ipsius extreipi^ 
ad easdem aut diversas partes sub angulis aequalibus 
insistant duae rectae y et ab earum extremis* ad punc4 
tum, in quo prior recta bifariam secta est, ductae duae 
rectae inaequalia terminent triangula: erunt insistente^ 
duae rectae inaequales^ et anguli, quibus duae ductlie 
ad priorem inclinantur^ inaeqfuales: et msgor ea insi- 
stens^ et is an^ulus^.cui iq^yus triangulum a^iacet. 

2o« Si rectae terminatae ia ipsius extremis duae 
rectae aequales ^t sub apgulis aequalibus ad easdem 
aut dirersas partes inslittant^ et ex harum terminis ad 
punctum aliquod prioris ductae duae rectae inaequalia 
termineut triangula : recta prior in ilio puncto in in« 
aequalia secta erit> et raajus segmentum erit^ cui in- 
sistit majus triangulum; et anguli, quos duae ductae 
cum insistentibus faciimty inaequales erunt, m^'or qid-» 
dem is^ qui/^st in msuori trianguIo« 
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' Casui IIIo (§. 95t) haec: 

lo» Si ad rectam aliquam terminatam in puncto^ 
in quo bifariam secta est ^ inclinata^e ad ea$dem aut di- 
versas partes sint duae rectae sub aequalibus ad duo 
segmenta angulis^ et ex earum terminis ad extrema 
prioris ductae duae rectae inaequalia terminent trian^ 
gula: eruntrectae inclinataeinaequ^les^ msuor quidem^ 
Gui m^us adyacettriangulum; et duae posteriores ducr 
tae cum priori ina^quales facien| angulos^ m^oreni 
guidem eum^ qui est in majori triangulo^ 

2o. Si ad rectam terminatam in puncto in ipsa 
sumto inelinatae sint ad easdem aut djversas partes 
duae rectae aequales sub.angulis aequalibus; et hod 
congulos subtendeptes rectae ab inclinatarum terminis 
ad extrema prioris ductae inaeqiialia abscindant trian- 
gula : recta prior in inaequalia in sumto illo puncto 
secta erit, et m^gus segmentum^^ cui insistit msgus tri- 
anguium; et anguli, qtros posteriores ductae cum in- 
^linatis faciunt; inaequales erunt, m^or quidem is^ qui 
est in msgori triangulo. 

^ $. 299. 

Th e o r e m a t i IV^ (§. lo8,) haec : 
lo. Si e duobus punctis ad easdem aut diversas 
alicujus rectae terminatae partes sitis ad duo cjus ex* 
trema (ex altero nempe puncto ad altefum extremum) 
. ductae duae rectae aequales sint^ et ex iisdem ad 
aliquod punctum in ipsa sumtum ductae duae rectae 
cum prioribus aequales faciant an^los» inaequalia vero 
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tenninent triangula: inaequales terunt tam rectae duae 
pQSteriore$, quam anguli^, quibus priore^ ductae ad 
rectam terminatam inclinantur; et erit major rectarum 
inaequalium et m^or an^us > ciu a4jacet miuus tri* 
angulum. ; 

2o. Si ex duobuii punctis ad easdem aut^diversas 
rectae alicigus terminatae partes sitis ad punctum in 
ipsa situm ductae duac rectae sint aequales^ et ab iis^ 
dem ad prioris extrema ductae duae aliae reQtae", ae« 
quales cum prioribus faciant angulos > triangula vero 
terminent inaequaliai: posteriores ductae inaequales 
erunt) et anguli, quibus priores duae ad rectam ter* 
minatam inclinantur^ inaequales erunt^ et major illa- 
rum et horum in majori trlangulo. 

Sed baec pro.hac prima parte sufiicianL 



P a r s Ilda^ 



5. 300. 

Theorema alterum Euclidei primi in prop« 
4« EL contrarie conversum; cjus^ quod $<. 208. tracta* 
tum est) conversum*, quod $* {240*9 seuEIem. I*^ 26ae. 
partis loc. contrarium : , 

Si duo triangula latus lateri aequale habeant, et 
angulorum illi lateri acyacentium unum quidem tini ae- 
qualem, alterum vero alteriinaequalem: quod m^rem 
ex his habet angulum, habebit et iatus subtendens 
m^^uSy et ipsum erit triangulum altero triangulo 
mfuust 
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Habeant triangula ABC, DEF latus AB 
lateri DE aequale, et angulum quidem BAC ^^ 
angulo EDF aequalem, angulum vero ABC 
angulo D£F majorem: erit et Iatu$ AC mayus latere 
DF, et triangulum ABC m^us triangulo DEF. 

Si enim latus AC latere DF non sit m^us» frit 
aut aequale aut minus» Non vero aequale est: alio- 
quin et angulus ABC angulo DEF aequalis e^tset per 
EL prop. 4. Nec minus: alioquin et angalus ABC an* 
gulo DEF minor esset per $. 209^» Ergo miyus est 
latus AC latere DF* 

Cuni ergo trianguta ABC, DEF habeant latus 
A B lateri D E aequale (supp.> ^ et latus A C latere D F ma« 
jus (per ostensa); angulum vero BAC angulo EDF 
aequalem (supp.): erit et triangulum ABC, triangulo. , 
D EF msgus per $»208. j^^ae erant ostendenda^ 

Fosset et demonstratio institui sine §« ^08* imme* 
diate per EL prop» 4. ^ sed usurpando; eandem argu* 
nrentationem , quae $» 208. adbibita est. Alia demon- 
stratio per EK L, 23« 9 ^6. indicatur in Chrestom. 
geom« pag. 262« Satz ^» 

. Hujus jam sequuntur Consectaria immediata juxta 
tenorem Cap« 11« et IIL : quorum ceterum demonstra- 
tio similiter , ac praecedentis per EU prop. 4* et §. 208> 
per Theoremata respondentia in Cap* II^ III» et Cap« 
V. institui potest. 

$♦ 301» 

TheoremaM I* ($« 32.;^ hoc respondeblt eon* 
trarie conversum: 

Si a termino rectae angulum bifariam aecanti$ 
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ductae duae rectae sub inaequalibus ad ipsam angulis 
occurrant rectis illum augulum comprehendentibus: 
inaequalla ab iilis rectis abscindent segmenta, m^uus 
quidem ea^ quae sub miyori ans:ulo ducta e3t; et in- 
aequalia terminabunt triangida, mj^us quidem ea nir* 
sus/qua^ subm^ori angulo ductaest. Piotandum au- 
tem et hoc: quod^ si sub miyori angulo educta occur^ 
rat uni rectarum priorem angulum comprehendentiumy 
sub minori educta necessario alteri occurret. 

Theoremati U. ($, 34.) hoc: 
Si quadrilateri duorum angulorum oppositorum 
unus quidem bifariam, altervero in inaequales sece- 
tur diagonali: lalera priorem angulum comprehenden* 
tia inaequalia erunt, m2uus quidcm, quod msyorem an^ 
gulum ex inaequalibus subtendit; et quadrilaterum ip* 
sum in inaequales portion6& divisum erit^ quorum ma- 
jor m2Uori'anguIo a^aceU 

Th e r e m a t i ni. ($« 36.) et VIIJ. ($. 43«) haec 
duo: 

i. Si in trianguIoVecta e vertice id basin perpen- 
dicularis ducta angulum ad verticem in inaequales se^ 
cet: basin quoque et ipsum triangulum in inaequalia 
secabit, et erit tam msuus basis segmentum/ quam ma« 
jor trianguli portio ad easdem partes, ^d quas estma<- 
jor pars angiili ad verticem. (C h r e s t, g e o m* pag» 
350. Satz6.) 

3. Si in triangulo recta linea e vertice ad basin 
ducta, angulum quidem ad verticem bifariam dividat, 
basi autem insistat inaequalibus^ hoc est, obliquis, qui 
deinceps sunt, angulis: inaequalia erunt tum triangu-» 
li latera^ tum ipsae trianguli pprtione^j et majus tum 
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latus tum trianguli portie atl partes msyoris anguli ^ 
duobus inaequalibus (koc est, per EI*!. , 13* obtusr 
ex duobus obliguis.) (Chrest, geom« pag* 353. Satz 10.^ 
Theorematis V. et VL ($♦ 38., 39.) hoc: 

Si in recta trianguli anguliun ad verticeiii bifart* 
am secante citra vel ultra basin sit punctum, te quo 
ad dup basis extrema ductae duae rectae faciant inae* 
quales cum dicta angulum -bisecante angulos : erunt 
trianguli latcra inaequalia, majus quidem ^d partes 
m^oris ex duobus angulis inaequalibus. ; 

T h eo r e m a t i XII. (§, 47.) hoo : 

Si extra angulum ad verticem ejus posita sit recta 
linea cum rectis illum comprehendentibus faciens aequa- 
les angulos; et e puncto in ipsa sumto sub inae^uali^' 
bus ad ipsam angulis ductae duae rectae occurrant ^ 
prioribus rectis: inaequalia ab ipsis segmenta abscin^ 
dent) et ihaequalia triangula terminabunt, quorum utri- 
usque msuus erit ad partes majoris anguli» £t notan-^ 
dum est, quod, si sub m^ori angulo ducta occurratj, 
sub minori duota riecessario occurrere debet. 
.Theoremafi XV* (§; 50.) hoc: 

Si rectae alicui in utroque ipsius extremo ad di- 
versas partes insistant binae rectae, quarum duae qui- 
dem, quae sunt 2^d unum extremum., aequales cum 
ipsa faciant angulos; duae vero, quae ad^Itenun, in- 
aequales \ et biiiae, quae ad easdem prioris rectae par- 
tes sunt, concurrant: rectarum priori extremo insi- 
stentium, ad concursum usque sumtarum» m^or erit 
ea j quae m^ori ex inaequalibus angulis opponitur ; et ^ 
triangulum qudque majus erit ad piirtes illius aiiguli. 
Notandumque est, quod/ si duae ad easdem partes 
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IV^oris concurrant^ quarum una cum priori msuorem 
faciat angulum ex'dietis inaequalibus, djuae reliquae^ 
fuae ad alteras partes sunt, necessario concurrenU 
Theoremati XVL ($/Sl.) hoc: 

Si eidem basi ad diversas partes insistentia duo 
triangula angulum angulo in uno quidem basis extremo 
aequalem habeant, in altero vero inaequalem : habe« 
^unt et latu^ lateri, quodpriori extremo adjacet, in<* 
«equale, m^s quidem id^ quod subtendit m^orem 
angulum ex inaequalibus ^ et ipsorum triangulorum 
m^us erit id, quod habet m^orem angulum* 
Theoremati XVIL ($. 52.) hoc: 

Si duo triangula communi lateri ad diversas par* 
tes adjacentia angulum angulo in uno quidem illius 
lateris extremo aequalem habeant^ eum^ qui basi op« 
ponitur^ in altero vero inaequalem, qui est ad basim: 
habebunt et reliquum latus reliquo lateri inaequale^ 
et ipsa inter se inaequalia erunt; et erit mBjus latus^ 
quod msuorem angulum subtendit, et m^gus tri^ngu* 
lum^ quod eundem m^orem habet angulunu 

$• m. 

Quibus et haec a^jungi possunt: 
Ad Theor. V., VL (§• 38. 39.): 
Si in recta trianguli aequicruris angulum ad ver** 
ticem bifariam secante citra vel ultra basin sumtum 
sit punctumi e quo eductae sint duae rectae sub an<» 
gulis ad ipsam inaequalibus , quorum quae sub majori 
angulo educta, vergat ad unum basis exbremum: ea^ 
quae sub minori angulo educta est, ipsi cruri^ quod 
reliquo basis extr^mo acUacet, occurret. 
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Ad Theorema XII. (5^ 47J; . 
Si extra triangulum aequicrus a vertice ipsias duc« 
ta sit recta faciens cum utrpque crure angulos aequa^ 
les, et ex ipsius puncto ad diversas partes ductaesiint, 
duae rectae, quarum altera sub mi^jori angulo educta 
vergat ad unum basis extremumr altera sub .minoriT, 
angfulo educta in punctum aliquod ipsius cruris^ quod 
ad easdem partes est, incidet 

Ad Theorema VIIL ($, 43,): - 

Si rectae alicui insistat altera perpendicularis 9 ad 
quam in uno ipsius 'puncto et ad diversas ipsius par^ 
tes eductae sint duae rectae sub angulis inaequalibus : 
si harum ea^ quae sub m^yori angulo educta est, pri« 
ori rectae occurrat; eaquae sub minori efducta est^ ne- 
cessario eideni 6ccurret« 

Et porro haec : 

Ad Thcoremal. (5-32.): 
Si e duarum rectarum aequalium angulum compre« 
hendentium terminis eductae sint intra illum angulum 
duae rectae siib angulis ad ipsas inaequ^Iibus, quarum 
ea, quae sub majori angiilo educt|i est, occurrat rec* 
tae angulum illum bifariam secanti in aliquo puncto : 
ea, quae sub minori angulo educta est^ eidem occur« 
ret in punct(j> aliqud citeriori* 

Ad TheoremaVIIL (5. 43.): ^ 

Si ad rectamf terminatam in ipsius duobiis extre^ 
mis et ad easdem partes dactae sint duae rectae sub 
angulis inaequalibuSf quarumea, quae sub m^ori an- 
gulo, occurrat rectae termina^am illam bifariam et ad 
angulos rectos secanti : ea» quae sub minori anguIOj 
eidem rectae occurret in puncto aliquo citeriori. 
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Ad Theorem. XIL [$. 47.]: ^ 
Si e duarum rectarum aequalium angulum compre- 
hecidentium terminis eductae sint extra ilium angulum 
duae rectae sub angulis ad ipsas inaequalibus, quarum 
ea, quae subm^ori aagulo educta est, occurrat rect^ 
exteriori ad prioris anguli verticem positae et cum dic- 
tis rectis aequalibus comprehendenti angulos aequales: 
ea quae sub minori angulo educta est ^ eidem exteriori 
occurreti et in puncto quidcm prioris anguli vertici 
. propiori» 

§. 303. 

Theoremati XX» [$« ^6«] hoc respondebit 
eontrarie conversum: 

Si eidem basi ad diversas partes insistentia duo tri- 
angula angulum angulo in diversis basis extremis unum 
quidem uni aequalem, alterum vero alteri inaequalem 
habeant: habebmit et latus lateri, quod in^equalibus 
angulis opponitur^ inaequale^ m^*us quidem, quod ma- 
jori angulo opponitur ; et ipsa triangula inter se inae- 
qualia erunt-, msgus^ quod habet ihcuorem exinaequa* 
Ubus anguUs. , 

Theoreinati XXIL [§• 58.] hoc: . _ "" 

Si quadrilateri diagonalis cum duobus oppositis la* 
teribus aequales, cum reliquis^vero ihaequales faciat 
angulos : inae^alia erunt opposita latera priora ; ma« 
jus quidem , quod majori angulo ex inaequalibus oppo- 
nitur; et ipsum quadrilateirum in inaequales portiones 
divisum erit, ^uatum ms^or erit ad partes m^uoris an« 
|5uli» 
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Et Theoremati XVIIL ($/ 51) hoc quoquct 
Si rectae alicui terminatae in utroque ipsiu.s extre« 
ino insUtant biDae rectae , quarum duae quidem, quae 
sunt ad diversa extrema et diversas partes, aequ^Ies 
cum Jpsa faciant angiilos , duae reliquae autem inaequa^ 
les ; posteriorum' autem ea> quae m^uorem angulum fa- 
cit^ cum ea priorum, quae ad easdem partes ipsr op« 
posita est, concuiTat: etiam reliqua posterioruni^ quad 
minorem angulum facit , cum reliqua priorum concur*' 
retj et minus, quam prior concurrens, segmentum 
t>ppositae et minus triangulum terminabit. 

$♦ 304. 

Theoremati. XXVIIL ($. 65.) hoc respondc- 
bit contra^ie conversum: 

Si ad rectam terminatam in duobus eju^ extremis 
et ad easdem partfes insistant duae re6tae sub aequa- 
iibus angulis, et rursus aliac duae sub inaequalibiis 
angulis, quae cum pHoribus, alter^ cum altera coil- 
currant: posteriores inaequalia a prioribus 's^gineiita 
abscindent, et inaequalia triangula terminabunt, ma- 
jus quidem ea, quae sub majori ex duobus inaequali- 
bus angulis' insistit». Et notandum est^. quqd> si ea 
posteriorum , quae sub majori angulp insistit,xum op^ 
posita cpriorum concurrit, necessario et reliqu^ poste- 
riorum cum reliqua priorum concurret. 
Theorernati XXX, (§. 67.> hoc: 
Si eidem basl etad easdem ipsius partes duo in- 
srstant trian^ula,, langulum aQ^uIo ,ad diversa basig 
extrema unum quldem uni aequalem, alterum vero 
akeri maejqualeQl hiibenti^:, ^ab^buQt et latus-Jateri 
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inaequale , quOd inaeguales angulos subtendit; 
iniUUS quidem, quod x^iuoreni; et trian^ula inter 
ae inaequalia erunt> m^us> quod msgorem habet 
«n^ulum* 

Thcorcmati XXXI. ($• 68.) hoc: , 

Si in quadrilatero duo quidem opposita latera ae* 
qualibus, duae vero diagonales inaequalibus ad basim 
inclinentur angiilis: erunt dicta duo latera inaequalia, 
m^us quidem id, quod mjuorem ex angulis inaequali- 
bus subtendi^: et triangula duo basi insistentia ^t dia-.- 
gonalibus terniinata inaequalia erunt^j mauus, quod ma« 
jori angulo aidjacet. 

Theoremati XXXII. (g. 69.) hoc: 

Si in quadrilatero duae quidem diagonales aequa* 
libus, duo vero latera opposita inaequalibus ad basin 
inclinentur angulis : erunt diagohales inaequales , ma« 
Jor q^idem ea^ quae majorem angulum ^x inaequali- 
bus subtendit^ et triangula duo^ quo basi insistunt a 
diagouallbus terminata^ inaequalia erunl^ m^us qui« 
dem id^ quod m^uori angulo adjacet 

§•305* . 

T h c r c m a t i XXXVIt ($. fS.) hoc rcspon* 
dehit contrarie conversum: 

Si intra angulum ductae duae rectae uno suorum 
extremorum segmenta crurum abscindant aequalia ver* 
tici anguli adjacentia, angulos vero cum illis segmcn- 
tis faciant inaequales: eaedem altera segmenta inae- 
qualia abscindent, m^^us quidem id, quod m^ori an« 
gulo opponitur; et triangula terminabunt inaequalia; 
^^us^ quod mvori angulo a^jacct» Et notandum est: 



/^ 
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51 ea, quae initio|?em cum uno segmentbrum acqualium 
facit anguluhi, cum opposita rectarum priorem angui- 
lum comprehendentium concurrit; etifim ea, ^uae mi« 
norem angulum facit^ cum aitera neeessario concur* 
ret* 

$. .306. 

In Cap. III. Theor. I. Cas. II. (§, 93,) hacc re- 
spondebunt contrarie conversa: 

Imo* Si rectae alicui terminatae in ipsius extre* 
mis ad easdem aut diversas partes insistant duae rec« 
tae sub angulis aequalibus; in punctoautem^ in quo 
il}a bifariam secta est, ductae duae rectae sub angu« 
lis ad ipsam inaequlalibus , priorifaus insistentibus oc- 
currant: (occurret autem sub minori angulo ducta ne- 
ccssario, si sub m^ori ducta occurrit): eae abinsi- 
stentibus abscindent «segm^nta in^equalia , et inaequa*» 
lia terminabunt trrangufa ^ m^us quidem ea> quae sub 
msuon angulo ducta est. . ^ 

2<ib. Si rectae terminatae in ipsius extremis duae 
rectae nequales et sub angulis aequalibus , sive ad eas- 
dem sive ad diversas partes/inslstant, et ex harum 
terminis ad punctum aliquod prioris ductae duae rec* 
tae inaequales cum insistentibus faciant anguios: recta 
prior in ilio punc^o.in inaequalia secta erit, et m2uu$ 
segmentum, cui opponitur m£0<^r angulus^ et triangu^ 
la his segmentis inaequalia insistent; m^uus^ quod ba* 
betmauorem angulum. ! . 

$. 3or. 

Ca sul IIL ($• 95.> haec : r 
imo. Si reciae alicui terminatae inpunctq, in quo' 
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J>ii(^riam secta est, sive ad easdem sive ad diversas 
)f^vlm inclinatae sint duae reetae sub aequalibus ad 
4uo segmenta angulis; et ad eandem rectam ex ipsi- 
i|3 e^^tcenus ductae duae rectae sub inaequalibus ad ip* 
sam angulis, occurrant illis inclinatis; (occ^rret au- 
• tem sub minori angulp ducta neeessarfp, si sub ma« 
jori ducta occurrit) : eie ab inclinatis ab^cindent $tg^ 
menta kiaequalia, et trifingula terminabuut inaequalia^ 
miuus quidem ea, quae sub majori angulo ducta est« 

. 2do. Si ad rectam terminatam in puncto in ipsa 
sumto j sive ad easdem sive ad diversas partes y insi* 
^tant duae rectae aequales et sub angulis aequalibus; 
et quae hos angulos subtendunt rectae ab insistentium 
tterminis ad extrema prioris ductae^ maequales faciant 
angulos cum insistejatibus: recta prior^in illo puncto in 
inaequalia secta erit,, sic ut m^jus segmentum msuori 
angulo opponatur \ et triangula bis segmentis jnsisten* 
tla inaequalia eruut*, m^us« iu quo m^or est angulo* 
rum inaequalium. 

$• 308. 

Theoremati IV. (§. 108.) haec: 
. " liao» ' Si e duobus punctis ad easdem aut diversas 
alicijyus rectae terminatae partes sitis ad duo tyus ex- 
» trema (ex altaro nempe puncto ad akeruRji extremum) 
ductae duae rectae aequales sint\, inaequalibus autem 
ad ipsam inclineutur angulis:; ex iisdem autem adpunc*- 
tum aliquod in ipsa sumtum ductae duae aliaerectae 
cum prioribus aequales faciant angulos : erunt duae rec« 
tae posteriores inaequales, et m^or ipsarum, quae 
msgorem angulum subtendit|^et duo triangula ipsis ad- 
.. ., . ,. ,wr \ ... ja"- " 
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jacebilltt 'maequBlkf^^ et nisutis erit^ quod mqorem ha^ 
bet a^gttliinl: 

2di>i Si e dtliobu» jpuhotis ad eaddem aut dive^sas 
i^etae alici^ud terrM^atlie ^alrtes sitisad punctum ali«>* 
quodk in *ipsa situm ductae duae rectac sitit aequales^ 
inaequalibus vero angulis inclinatae y et ab iisdem ad 
prioris exti*^a ducta^ duae aliilte rectae a^quale^ cum 
prioribus^faeiant anguios; posteriores ductae inaequa* 
les eratit; :mauor, quae majorem subtendit angulum; 
et triangitfla^* ^sts a4}acehtia inaequaliaerunt; msgus/ 
quod m^orem habet aijgulum. 
' At^ue haeo pro hujus Capitis instituto sufficiant 

j. 309/ 

tJnum tamen adhuc Appendicis loco subjungimus^ 
ope duorum principalium hujus Capitis theorematum 
g. 292, 300;. demonatrari posSe prQpositionem^ quae 
inservit ad demonstrandam EI. I. , 6. , hanc : 

:l^i^ tfiapgulum angulos ad basim habeat aequales ; 
segmentum ; quodlibet xitriusvis lateri?: sumto in ipsa 
p]^ictp et basi interceptum erit minus. altero latere. 

Sit triangulum ABC habens ad basi;a BC. t^. 
aequales angulos ABC, ACB; et in uno latere AQ 
segmentum sit D C puncto quocumque in ipso sumto 
D et basi interceptum: dico id segmentum minus esse 
altcro latere AB. Et similiter, lateris AB sumtum 
segmentum quodlibet £B minus esse latere aC» 
JttHgatur B D* Et 

Imo. Per $. 1Q2. ^i^rihm triangula AB C> DClf 
habent latus BCcommune, et angulum ABC angulo 

. 30 . ' 
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D.CB aequalem, gui ilU lateri a^iaoet^ esi^ulf^fl^i tr^; 
angulum ABC m^us triangulo DCB: ha^€|b:iit . et kr 
tud dicto angulo acUacens ms^u^^ boc .e&t^ latiia AB 
miyu^ latere D C , seu D C tmx^ A B* : . £t- sii^ilitei^ 
ostendetur segmentum £B minus lat^re A.C.£iLl^uod 
erat ost(sndendum. . w , . ;: 

Vcl 2do per $. 300^ guoniaDo liriangula A B C , T) C B 
habentlatus BC commune, et.anguiorum iUii;Utcri.Mr 
jacentium unum, qui^em ABC i|oi pCB a^alf^Q^ aU 
terum autem A.CB altero DBC Hi^oremi (cium.sibper 
supp. angulus ACB aequalis ABC> ergom^or DQQ): 
ergo per $• .3Q0, . triangiJilum. ABC| qux)d>m^rem 
habet angulum^ habebit et latus subtendens majus^ 
nempe AB m^uus DC. 

A li a en un t i a ti 0* Si triangulum angulos ad ba- 
sim habeat aequales, ct ab uno hasis extreiria intra 
triangulum ducta recta occurrat lateri d|)positb: ca 
ab hoc latere segmentum abscindet basi adjacens mi* 
nu^ reliquo latere» . ' , ' ' ^ 

A 1 i t e r. Si triangulum angtdos ' ad hashi habeat 
faiaequales, et ab extrcmo basis, ad qudd''eSt ihinor 
an^gulusj, ducaturjretta faciehs cum basi anguluin ma- 
jori ;mgulo aequalem, quae occurrat lateri opposito 
ultra verticem producto: ea mjyor erit ilio laterc op- 
positQ. ' 

/ • ■ ' 

Hmc analoga est et sindliber d^monstratm* haeo.: 

Si triangulum angulos ad basim habeat-aequales : 

scgmentum quodlibet utriusvis lateris ultra v&rtjcem 

producti^ ^umto ultra vertiQein puncto Sit. hm inter« 

ceptumt nuuus ^rit reliquo latere. 
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< yvYcU, Si triiHigpliDBi hal^at an^ulos ,ad basim aequa» 
iesy ^J|b uno basis extremo ducta j^xtr^ j^ianjgulunQL 
recta OGCurrat^prQductpjUltra verticem lateri opposito: 
ea ab hoc segmentuni abscindet basi ad[jacens m^uus 
reHguo latere» , 

**^Aliter, Si in/triangulo habenie angnlos ad ba-r 
siia iiiaequales, ab extremo basis, j9i4 quod est msgor 
angu]^S| recta faciens cum basi.angulum aequaleni ^ 
minori. angulo ducatur ad oecursum usque lateris op- 
to^itireaiiiinor ifeiHt^ilto latere opposito» 

. -n ; . $.,311. 

. Jatp cx una haruin propositionuni^(5. 309..,310.> 
prona est illatio £L I, 6ae\ et ea nititur, si rem ulte- 
rius resolamus, sequenti -generatiori; et quod ad Ma- 
thesin universalem pertinet. 

L ein m a t e. Sf Aiarum magnitudinam utraque m^^for . ^ 
sit sumta magnitudine quacumque miriori quam altera : 
eae duae* magnitudines' aequales erunt. '^ltemque^ si 
duarum magnitudinurh utraque minor sit sunfita magni- 
tuditie' qliacfumque majclri quam altdra: illae aequales 
ctunt.'* - \ • ■*• "' " '" ■• • ' 

Sint enim duae magnitudines A et B, quarmn una / 
A sit m^or magnitudine quacumqucj quae sit minor 
altera B*, et rursus altera B sit major magnitudine 
quaGumque, quae siti minor priori A: dico mag- 
nit^idines A et B aequales esse. ^ ' ^ 

Si enim non siut aequaies: erit altera nugor; sit , 

A mcttor 3 exeessu qtiocunique : erit igitur B aequalis 

ipsi A^illo excessu multatae, boc est, minori magnitu- 

dini quam A. Sed per hjp. noa est B aequalis uIU 

30# 
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magnitudiDi' minori quaixi' A , .^^ ttsijor quaeWfue. 
Non ergo erunt A et B inaequftle^ \^^g&htqiA&^. 

JEt simiiiter altera pars temmatis ostenditur« 
Potest et sic eiiuntiari: 'Si duarum magnitudinunl 
utraque aucta incremento quocumque, major sit akera 
magnitudine; aut si utraque dimintita particula ^acum- 
que, minor sii altiera magnitiidine : eie diiae ixiagkiitu- 
iines aequales erunt* ' . " 

Vel: Si majsnitudo qpiaielil^t mftior iinae dparum 
magnitudinum ^ sit et m^yor altera ipsarum ; et vicissim : 
eae duae magnitudines aequales erunt. £t si magni* 
tudo quaelibet minor una duarum magnitudinum^ sit 
et minor altera^ ac vicissim: ilUe duae aequalleb e^t. 

§. 312; - '■ - •'* " ' 

Per lioc igitur Leouna et anam proposltionum 
$$#.3Q9. 310. ipsaEl. I, 6/a sio ostendcjtur: 

Si triangulum A 6 C tiabeat angulqs A B Ct 
i29. ACB aequales: habebit et latera illos. subten* 
dentia AC^ AB aequaliq,^ Sxunta ^i^i^m, ^guaq 
cumque DC minori quam AC, est AB major;/)C 
(§^ 309.) Similiterque siimta. quacui^que EB^minori 
A B^ j^st A C mauor £B. Ergoper praec. Lemma,.aequ2^ 
lea enmt duae AB AC» , ? ,.,. . _. 

j guod enim' supra diximus §/ 336. 3t37. 1 demonstri^ 
tloiies apagogicas , si pluribus constet partibus ^rgasA 
mentatio , posse in duas aut plurea demonstratkMes 6im* 
pliciores resolvi ^ id nonnumquam sic fieri pottt^l?) ut 
praecedens quidem^ vel praecedentes aut oiiineS mst 
ex parte indireetae sint; ultima autem dir6cta« ' . - 
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<2uae res inservire potest^ ut in eorum gratianii 
qui demonstrationibus indirectis^ cum eae longiores 
sunt et ex ptulrit^1^part4>us o^nOanlt^, offenduntur^ iUae 
ita dissolvantur^ ut non quidem in totum supersedeatur 
iiidirecta argumentanili ratione , sed res tamen faciili- 
roo et simplicissimo ejus genere perficiatur. Cf. quae 
dicit cel. Lacroix de denionsti^itidhibus apagoglcis^ 
oi^ua verba inseiaiimus-Chci^si^lojtt^geam; pag, itiS. 

Geterum d{rect;e ostendi potest^ £L.I| €«• ratione 
simill^ ei^ qua' apud Pappum ^ et^^ J^rpclqip o.stenditur 
Ij ia.\ idem triangulum ABC ut dup^ei^ consi^lejran* 
do« ope duarum 'proppsitionum Cap* VL 6« 246« 263« 
sic: 

Quoniam triangulum habens latus BC et au- ^' 
gulum acljacentem ABC triangulo liabenti latus 
idem BiC et angulum! adjacenten^ JI^CB angulotidictp 
A B C aequalem estaeQiale (idem est eliQ»triaflgiiIum>: 
erit et rcUquum iili angulo adiiaeeiiB Hatusireliquoaequa- 
le (per $. 24o.)| hoc est, AB {(e^uale A<X q»'»#^d« 

Vel> j^^oniam est trianguIum^A9Chabeli8>l9tus 
BC et angulos a^itcentes. ABC^ rAGBi^ et trianigti^ 
lum AC6 habensiatusJdein CB^ ec angulos ijf^i^ad- 
jacentes A CBf ABC priimbusy-altenanialteri, aeqiMU 
les : per $. 263*9 eritiet lattis lateri adquale^ qtiodjunupi 
afigulorum aeq^alium aubteiidili. ergo latus AB lateri 
/AC; q. e» 4*^ (cLChrestom. geom. pag; 219«^ 9^) . 
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\ Continet ali.n^T.pr.!Ofi(hsiii4>nes conira- ^ 
rie convermcLS^ p.i^ckpt,&sUionis quar- 
tae Elementorujn et ejus consecta- 
riorum in Cap. iL et IIL; ut minus de- 
terminatdsillis Cdpitis FIL^ sic pro^ 
, '- cttviori consecutione ex directis 
suis proflu^ntes: de cujus consecu-- 

$ ' tionis ratione agitur in prooemio. 

' In Capitis TIL propdsitionibui^ quae eraAticoatra- 

rie coarcFsae propQsitionum Capitis H. etllL., inaequa- 

iitas semperJuit deienninata'hQC sensu/ ut dicer6tur| 

.Utrnm duonim inftcfualiuln esset altero m^ous in con- 

seqtiente^ et.qUbmodo responderet majori in atitece- 

deiile. Sed in gebmArici^ demonalrationibus nonnuni- 

qualB accidity. ut osttodi qpieaty duas magnitudines iii'- 

ter se. inaequafes .ts^t:,^ utra. fiiifgor sit, non statim 

.queat Velut^in.I, fo«» Elem*:'demoastratione conti* 

•netur' ht)c, sii rem paulto duratius conslderavefis : si 

trianjKuIum habpat duo lat^ra.imequ^liai^ anguIofi)lis 

subtensos non posse aequales esse , ergo esse inaequa- 

les: sed non, utet 'COnrar majof sit, quod demum in 

iSa. primi docetur. Sic et in demonstratione I^ 7ae. cbn- 
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^ ^r^toutf^arle conversa atiia. t^S 

tinctur hoft (vid. fig; texiu^ gr^eci): Si latera TA, 
AB lateribtis ^A^ AB aequalia aiot^ comprehendant * 
autem an^ulum rAB me(}erem ^AB/non esse posse 
rB^ :^B aequaks, InaeQtiales igitur esse: non autem^ 
utra nuuor sit j nempe rB: c[uo4 tamen iii I| 24. <do« 
cetur. ■ 

Ita^ue winc ad alias ftevemmus propositiones con«^ 
irarie< conversas' Atat Etementorum et ipsius c^onsecta* 
riorum Cap. IL et IlL traditorum: in qmbus deter- 
minatio ills^ inaeq^alium, ^trum eorum m^yus sitt 
lociunnlto habebit, sive quia per ipsam rei naturam 
determinatio' ista non obtinet^ sive quia^ etsi obtin^t, 
hoc quidem toc6 derhonstrari nequit; tit contenti es$t. 
debeahius simplici a&sei^to, inaequalitati quorundam 
"inaequalitatein quorundaim aliorum cohsequentem esse. 
QaM ^ropdSitioties ut mhius erunt determinatae quani 
iilae Capi Vllmi: ita etiam minori, q^aih iUae, negotio 
et circuitti demonstr^buntur ; profluent enim immcdiata 
fere donseoiktione ex ipsaEl- L> 4«^ vei ejus in Cap« 
II» , IIL consectariis. ' 

" "'; ■ ■ • $• 315.- 

(^uo autem planiys perspiciatur tota, qua in his 
utendum erit, argumentatio : initiu^n facim^s a^impli- 
cissima contrariarun^ conversionum forma, quae haec 
est : Si. ^t^cedentl aUcui ~A consequens fuerit B : di- 
cimus contrarie coav^rtendo, ant^cedenti Non -^ B 
conseq;uens . jssse Non — * A« Itemj, si subjecto alicui 
A attrit^ift^^ sit B : dic4mus> i>ubjeQto JSon — B attri- 
bui ^Non . — A : quo<]|r quidem antiquit^s ab «uctoribus 
logicis dicituri per contrapositi^item. c^nve^- 
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tere^ Friu^^. autem illud.i 31 q[>8i A (Conaequen^ $it Q^ 
edam Jp»i Non,-«- B consequeri* esse Non>- A ; ip- 
fum fundamentum est omms apago^cae dej|K>n3{^tio* 
WBj e( principiuip ejus syUogisnu> qui di(}itHri fieri in 
modo secundo. seu tollente . hjpolhetioerum^ - et ab 
Aristotele sic enuntiatum legitur in Analyt.| prior* IL 
Cap. 4. "Otov im txu wi^ np<>e: aXX^iofc i#fie -^aw^a 
<jwPO€, *g apayxi7^,i9:ara^ov fffai? rara f*i^ i^fpff fecv, wi^ 
^mt8(fOv sw ovrois ds^ ^ ccv^tifV ^^vai AatBfOHfy hoc 
cst: Cum dub ,ita inter .se:,affecta sufit, -ut, si 
uliium sit, neces^ario sit alterum: nisi hoc,Qit,,4ieque 
iilud erit ; sed si sit) non necesse es( illud *^9fte^ - 

Huic affine est illud : 31 v^sito aiiquo ^ liliud tolli- 
tur: etiam posteriori positQi prius tc^Iijjtur* ,XJM.M po^ 
.sito esse A^ non sit B: cony^r^e venweriS^ posito 
B> non esse A: n^ si p^Bti^ B aon ^set» vfCuir.rur- 
sus hoc Tespondetfin Categoncis : : Si de ,o|nni> priori 
negatur postfrittsj etiam ;4e oinni post€y?iori aegatur 
pvius: seu si nqlli priorrattribuitur posterius, etiam 
nulli posteriori attribuitur prhis : quod ni^il aliu^. est, 
quam praeceptum apud liOgicos notum : prppositionem 
universalem negantem quamUbet conVerti simpliciter. 
guod sicdemonstrat Aristoteles in Analyt prior. 
iiib» L Cap. 2. Er<» rfpj^TMf»; iiad-oyB iq' AB^n^(nacig. 
Ei 8v pii)8enTav B r^^ A ^xma^x^i* ovis rm A ovlfivi vna^^ 
^ei ro B. 'Etr ya^ rm^ diov r^ r\ ovx aXfj&ig^ hai fo 
fiflSivi reov B ro A vna^x^ir^^o ya^ T reiv B ri m, 
Ac similiter Lambertus dembiislrat ^fllaih ,' dc qua 
supra diximus, conversiofacm pcr c6ritrapbsitionem, 
nempe si omni A* attribuatur 6 ;* nuUi 'eorlirii/^quao 
iion ^unl B, attribili A (in»'drgano noVbDi^* 
^nbioi. •$.• 334.) ^ " - • • - -^^ - v-. < ..h- •'> •■• h / 
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Ab hac simplici fornia progrediamur ad composi- 
tad, Jtaque si imum ahtiscedens plura babeat conse* 
quenUft^;,, pat^t^ suUa^o borum.quocui^e tolliante* 
cedens. Ut si, posita ti^^t, A, consefuc^AS .sj^^ t$st et 
9 et C. ej p: converse si.B non sit,.aut'si C non sil, 
aut si D non sit, efncietur^ ut neque sit A# ^^d j^ 
antecedentia duo. fuerin^, , yd $i a^teQedens duabus . 
i^ons^et :i;arUbus: seqiutur, ut, si una harum ponalui^ 
consequens autem toliatur, reliqua quoque antepedeuf 
tis ,p?if^„,toJj4t;w.. Ut.&i a^tecedentibus A ct B con- 
junctis xbQ.$equens sit G, GpUi^etui*: si fuerit A> se(| 
non Ci neo B fAurum esse: quoniam^ si B fore^i 
cum sit A> etiam C foret. Itemque^ si fut^it^B e^ 
non &, j^ef^ A futunun* . , , ^ 

Hui;$us si pluribus antecedentibu^ coiuuiictis con^ 
sequens sit;, aliud, aliqiud to}li: yicissimji si ho6 aliu4 
ponatur^ .ppsitis et antecedentibus omnibus praeter 
unumi hoc u^um rehquuxQ toUetur* Ut si positis A 
et B consequens,sit, tpUi .Q: vicissMH, si ponat^r,C 
ct A^ lolle^ur B: si eni|n/poneretur, quum.et A po«r 
iiatur j tolleretur C j quod tamen pftnebatun E^ si 
positis A^ ef ,B et C, cox^sequens sit tolli D: Yi^ssim, 
si poQatu]: ,D et praei^re^ A et B, toUetinr C:, aam si 
poneretur, D toUeretur per praemissam byppthesin* 

Si denique. et antCMDcdensi pluribus constet partibus» 
c;t ei coii3Ci)uentia sint , plura \ puta;| ut, si A et B et 
C sint, sint etiam D atqfiQ ^:,junp coUiget^r: « A 
f^ide^ et.B sint, non ycrp sit P| y^-ijpji ^it E: 
accC^or^. Itemque.si. A e|:X,sint, nojpi yero D, y$\ 
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Hon £: nec B fore* £t ,^i B et C $int, D vero aut 
E ttdn $it: nec A fore. - 



Haec'| quae cle contraHa vet per cohtrsipositionem 
leonversione propdsuiAius $§• 315?. '316., sic ^uoque os- 
teridi 'directc pdssunt per natutkm negativai*um pro- 
i^ositi6num.^ ' ''■'■ ' ' ''■' ' ^" 

' Prirab poriamiis nulluta A cssc B: ncganMis ergo, 
ie^se qulcijttam j qiibd iderii sTt A' et B: eirgo et liuUum 
Besse A ascrirrius. ' ' ". ' ; ' ' ' ' 

"' Jam onine A sit B; 'Negatuf iergo esse qiiib^^am, 
^iiod iderii A sit et non B; £rgo liihil eoriim, quae 
tioii suht B^ crit A; seu omni Non^attribuctur', non 

Jam omne, quod cst A, idemque B, sit et (X Ne- 
gaitur ergt) esse aliquid, quod* sit A et B',^et rion idem 
Cv sett negatui*, quicguam, xpxoi A sit et non 'C, iessc 
B: ergOj Ohirie quod fest A et rion C, neqtfe erit B. 

Haec quidem in cate^oricis. Sit jam hypothctica 
haei:^Si iro A est, non est ro B. Ncgatur ergo fieri 
f)oisfe, utsimul sit et i^o A et ro B/ £rgo et, si est 
tro B, non efit ro A. ' /. 

Sit haccJ: Si^eist A, eit et B. Negatur ergo fieri 
posse/ ut siiiiui sit A etnori B. Asseritiir * crgo : Si 
nori est B) rie^tie est A. ' / ' ^ 

SJthacJC: Si cst A et est B; est ct C; Negatur 
ergo fieri ilps^^e,' ftt siriitil Sit A et B et nbn C. Asse- 
ritut ergd t^Si"A Sit et rion d 

^ ^ £t iiriiinf^r In aliis osteri^etun Sumatlir propbsitic^: 
Omttc" triaflg^ftrm^l^equicru^ habet arigulos ad %Sisiii 
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aequales* Negatiir ergo uBamesse^ ^od-KbquierUa 
sit et angulo» ad^ basiti inaeqttil}es hab^O;: ^«rgo qti^ 
inaequales habet, certe noii estaequicrus« <• - -^ ^ 
Sumatuir haec: Siduo Iri^ngiiila lateri duo duobus, 
alterum alleri, aequalla 'hal^emit et ahgiilam 'aiiguld 
aequalem;^-qui illis comi^reheiildlkur : basin quoque basi 
aequalem habebunt. Neg^tur>^rgo esse tiUa"duo talta, 
quae duo " latera duobus etanguKim aiigulo^ qiii illis 
comprehenditur, aequalia^' et basiii basi nonl^lfqualem 
haheant. Ergo lo« quae duo latefa ihiohiiis aequalia et 
basin basi non aequaleiri ^abent , * liec' angulum anj^ulb, 
qui illis lateribus com|>r0h4^ndltur', aequalem habebunt'. 
^o; quae latus lateri aequale et angulum aingiito^ qui 
lateribus comprehendit^^^ae^alem; ^ed' basim basi 
non aequalem habent: nec reliquttm iatus reliqud lateri 
aequale faabebunt. :. •» - ^ i' • 

Hae ej^go propositionum negativarum proprietates // 
sunt : Omnis propositio negativa , si subjecjtum unum 
vel hypothesin habet unam, cpjiyertitur simpliciter: Si 
subjectum vel hypothesis pluribus constet pardbus^ 
praedic^tum autem vel consequens simplexOsit^ pluri«- 
bus modis . convertetur, et fient tot aliae uegativacy 
quot sunt dictae partes^ harum singuIas.sui|fiendo pro 
praedicato yel consequente; quod aute^i prius erat 
praedicatum vel consequens^ in partem subjecti vel 
hypotheseos assumendo. (^uodsi pluira po^^^equentia 
fuerint y de eorum mioquoque id fieri poterit guorum 
nonnuUa adhuc exempla subjungimus. V 

- - PeF'd«iponstrationem E1.1.L 6Mi. triang^um hilbens 
dws ;angttlor>iaequaIes, ino|i «l^bfl .*dilb"liftera>: 'quM 
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illos «ibtebdufit^ iiiaeqii^lia^ Ergo vietsBhn, tcianttt* 
him, rcBU^ :iftAeqii!alia^habet.duo latera, lion habet ao» 
gulo5 illis subten$08 aoquale^» 

Per -^EI. III^ X 4^r46o ^ifculi $e inviceni secan» 
tes vel xOQlitingentesf noa habent centrum cominune. 
Vicissim ergo: DuoHCfecuIi habentes centrum com« 
iQUW|.jipi^:8e tnvicem. secabunt nequ^ contiDgent* 

Pev £L pi> ^. .supec eadem> i;ecta ad easdem 
ip3iud.iiiu'tes..iioa des^ibipossunt duo diversa circa* 
lorum 'SesrneAta.similia* ; Ergo vicissim, si duo diversa 
prculofum. segmenta desbrjpta ifuerint super eadem 
recta dd easdem partes;. ea non erunt simiiia* 

P<eir EIi» <!> 7. (juxta Simsoni. enuntiationem} 
noii ppisjsfwt.super eadesniT^Qta .ad easdem ipsius par- 
tes duo dimsa ttiaogujl^ide^Dribi, habentia laterabina 
iisdem cyus rectac extremis terminata invicem aequa'* 
lia. Vicissim ergo, si^d^uo^.descript.i sint habentia 
latus lateri aequale^ quod uno iliius rectae extremo 
lerminatur; habebiuit iiSf^^quod reliquo extremo ter- 
minatur, inaequale. 

Per £I* ni» 4. duae iri circulo rectae, quae non 
ambae per centrum transeunt, non se ' invicem bifa- 
riam secant. Ergo duate, quae se invicem bilfariani 
secant^ percentrum iitraqu^ transibunt. I^t si neiitra 
per centrum transit, tina vero alteram bifariam secat; 
non ab Hac rursus' bifari^m secabiturl £t si una per 
centrum tranjit, et alteram nou transeuntem bifariam 
secat: non ab faac bifariam secabltur. 

§r 319..'... .. . ;. . ..,;,^ 

Af ut. Ifad^^iNun pvaesentlein veniamils*: quoniarft per 
JB^* I, 4? diio obrhnlgitta^ que ,et latns^JiMtvi^tt alM^ 
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rum Iatu$ alteri lateri, et aiigulum angii^, ^|i| a|> ^^^ 

Us latenbjia .comprehenditut; aegu^li^ ^abei^' |^^^ 

i^unt tres p^uftcs, quibus PW^ui lij^o A^^ 

ctiam basin basi aequalem, et . ip^^a inter' ^i^aeguali^ 

simt; et habent angulum angulb aequafemj qji4.prior| 

latere subtenditur, itemque an^ulum aqj^iijt(^^^ ^,V^ 

steriori latere subtenjditur:/^quae sunt quatiior conse-. 

'quentia: si ad duas antecedentis partes* positas* assu* 

matur unum consequentium tolli, toUetur et reliquum 

antecedens. j^uocirca si dud triangula duo quideni 

latera duabys. iatjgribus ,^ ; ;g)(ejrtw , alteri >. aequal^ ha-* 

beant; basin vcrg basi nQnJ^beaiit4|^quf^i%^Vips# 

triangula non.sint.aequaliay /sijiit .aogulorum ae^uaUt^uy 

lateribus su^teji^pryni uiiwn^ uaf^non..a?qv#^ni..h9b^ 

zjpL\ . ^ep . wgulus angulo ^^^aUs erit is 9 . qui :aeg>^ir 

b^Si laterxbus <>o.n(^r^be¥idi(^^^ e^si^ itter> hpjqigi; hn^or 

sit, nondum ex his quidem consequitur'|Mpost)3ipduni 

^utem: ia EJl^ L^ 24, 4<>^^^^?r i|i^orem aqg^p^^ t^se 

^us ti*ianguU^ 9i:gus mfgpr sit b^sis^. Rur^us^.si vdu^ 

t];iangula.]iati^^fri aequ^I^^ .et .angYdi;ni,£f(i]g;\d9j ^e« 

^^lem h,9buf ffnt^ ^ui binis. Iateir|bus coroprdbenditur, 

scu qui aeyi^alibys lateribus a4jacet^,.habfant.^tenf 

aut ba^in basi ioaequalemi; auVaream areae ina^^Ien^ 

^t angulum anj^ulo fiiaequalefn jeiun I qt4.aequalibuf 

lateribus , sul^tt^ndi^qr , aut ^^ euq^^ ; .qui rj^Iifuis dufituip 

lateribus jwb(g¥|djtur^ (hoc.esl^ Jreliquufp a^gualibus 

lateribus adjaeentem): habebunt et reJiquum latus re- 

liquo lateri inaequale* ' Btr rnojus quidem esse in eo 

triangulo^ quod aream habeat miyorem, velquod an* 

g»hwi< reUqut) «tStere subietitsum m20cireini.v.* oatensum 

est in Cai^ VI|*<^. 292. aoo. ..jVbiyus ctiaatjfiiM in tOf 
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quod habeat angulum uno aequalium laterum subten* 
^um^^iiiiuor^n^^ 6stendi pote$t ^^surhtain Subsidium 
tllei^. li; ;J6. (cf, ChVest. geom. p. 363/Satz t: ij 
tn eo VerdV quQdbaslh basi m^*oreni habet, ostendi 
notipi^teiij '^ia re ipsa hon consequitur: sed 'illud 
tiim ur%a|us habeat reliquum latus^ accidere potlbst^ 
tum^^iit t^inu^; moda non aequale« (Cf, Chrestom» 
geom* p» ai^i* Satz 4)' \ 

•*•' '• ' $. .m ' ■ " , 

I]i5 igitur praen^is^is nihil fere deside¥*fbfttir, quod 
i»d demotistrationem ^inim^/quae hoc Capitt propohC'^ 
mus, pertiileat; cum ill^ conficiatur^facilhma et bre- 
vissima per indirecitum argumenta(iiFnc*'lHxhc in mb- 
^luih: Hoc huic noh est'^e^uale quia/sl aequate'foret, 
fom^et"t)er El I, 4. alMd alii' aequafeV^fuod inae- 
quale^umebaCUri * '^"^ ^''^^' ' -^ •-' 

Et cuin generattni quldem n^egativas ptoposition^is 
Jwraebeat eat' directts affirmativfS ista tontraria vel per 
lcont^a!^itionem coriVersio: qtiisf tiriieh" iti' Ks, in 
^ibiis minc' versamui^, oontradictorialiiWfcftitrs aequ^ 
Etatefai et hiaequalitateih, trt' negat^ohi aequfalitatis ae^ 
quipdHeat afilrmatib ihaeqtialitatis ; ideb fieri poterit^ 
iit pkJrisque^sequentium prbpositionum* pro forma ne'* 
yativadetur afiirmktiv^t. ' AAerentui" tamto et ^iquae 

negativae« in quibus 31i permutalioni' non^^t locus. 

• •:. • • ' .J' . . ■• !• 'v:. » ' 

Frimum igUur repetamiies^ipsitis^M* I, Aiae co»ira« 
rie eonv98Ksas^ illas, de quibus vidimiis $» 319»; quas ^i 
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enumereiiiuS; «Dgula^ rni^^ia iis dw^ijiSi c[uae.jaiii 
S» 292« 9Q0m pacUts^, f^frq ^ reliquae thae erupt : ^ {i 

loV*St diib trjanguk dua latera ldiiobu&' «lat^ibut^ 
IkUerum alteri^' ae^tiilia, bisin autem^ bkairiDaequaleai 
habeant: augulum quDqueiaiiguIo, eiifaii, ^'^a duohift 
lateribus comprebenditur, inaequjileui }jU^)iebDiit; , 
) H^ew*triangHja;ABC^DlJF4ifpla^ 
AC duobuf Jateribu$,E.Dy P|, .«H^pim^.glUri,:^^' 
aeq^aliisi^ BA quidem aequale ED, AC.fu^m ae- : ,( 
quale D F; ba&in autqm.BC basi EF ip^eqiii^Iei^: di^, 
et angnlum BAC angulo E DF inaequaleni. ease. ^..i 

Si .enim aeqijialis sit ang^ilus B ACn^guIq lEsJ)f^ 
quum et dvOi.latera BAy AC di|obus ED,, D¥ af^qj^ 
lia sint: pcr EI» I., A. basis q^oque BJC;.bft?i PF.Sfir 
qu^Ijs ,;fa|re|; : quae inafqu^^Iis est. Non er^p est angu* 
^u^ By^ C. angulo JE D F aequalis : ergp inaequalis. r.vi 

2o..$i.iiuQ triangula duo latera. duobu^ lateribiii^ 
alterum alteri^ aequalia^ babeant , ipsa auten^ inter se 
inaef^alis^ /sint: anguluni quoque an^o inaequale^ 
habe^unt eum^ qui ,ab a^qualibus lateribus comprehen- 
ditur» " * •- * 

,, . Habe^nt triangula ABC, DEpiatus AB Jateri 
bEj.et latus AC lateripF ae(j[ualeppsa auteiu ipa^- 
gualia siot: dico et angulum B A C apgulo £ D t\mf 
aequalem esse* . " ,,.,. 

Qstenditur ut pri^s. ,:: !4 

' 3a. Si: duo triangula dup latera duobuj^ lateribu^ 
alterum alteri^ aequalia habeant, ^i^gulu^ .auteman* 
g^lQt kiaeqii3|Iem habeast^^.gi^ uno laterum aequalium 
aubtenditur: eum qu.oqiia«;; qui laUribus aequalibuf 
comprehenditur^ angpIiji^.inaequale^iQ hf^^fibuiit^ , . 
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Ihbdant tHlsttki^ ABOV B^^F latw AB lat^ri 

DEy et latus A C iateri DF a^quale, aiigiflumauteia 

' AfiC anguld DEF inaequ&Iesrir» q\d subten^Atur la- 

isvibua ' nq[aalibii8 . A C, DJP ; :^w ^an^i^ QUQqM^ 

SAC angM» £^D'F inacifittloiii €dae«) 

pifetiditui' ut prins/ ' ' '- ' - 

,^ 4o* ^f tlub triangula unum^Iatiis. uni laleri Iw^^ale 
^(^;ang^um"^sUi^9 f^^ iUi'lAeri a^iadetV a^fjiatcfiife 
habeant; iilterum autem latus' alteri lateri inae^ie 
tiabteanti id^ qtxbd siiigulos aiectualium angulprttti ^ubi^ 
tendit^ rdi^um quo^ue latus relicfuo maeqtiate''Jiabd- 
biaiu - Et fainc porro per $* 208. triangula ip^ ^runt 
fiiaeicpialia^ et reliquum angulum aequalibus laterifous 
Ski^acentem inaequalem habebunt; • ' ^ i v 

Habe^nt * duo triingiifa AB C tilil? ;Iatufc 
^* unum AB uni lateri DE^ Aequale, etjaft^Iuiii 
B Ad angulo. EDF aequaiem^ qui illi lateri ad- 
|acet; alterum iutem latus fiC alteri lat^rfEF^inaei 
qiiale , quae siiljtehdunt angulbs aequales B A C;^Wb1fH 
ea reliquuih quoque latus A<J ifeliqiio litfeVi Wr in- 

aequale habebii^t^ ., ," * 

' 5i ehiiri aequalc esset latus AC laferi fePl^V^cun^ 

ct BA aequale sit ED, du6 ergo BA, AC dut)bu* 
"fe , D F aeqirilla , "ac ptakerea angultis B A C ahl^ulo 
EDF aequalis: per EI. L, 4. foret et ba^is BC bas! 
EF aequalis^ quod non est; inaequalls enim DC ipsi 
fiF (supp«) Non ergo aequalis est AC ipsi DFf *erga 
inaet[ualis; q. e. d. 

• ' Et jam , cum -sint MnDrum laterum B A , A G et 
ED, DF, aequiles d4os aogulos B A C, EDF-com-i 
prehendentihm'/ t&1unBA\uii EDaequale, alterum au- 

tem 
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' « Qontrarie coHversa aUa^ 3o8 

tem AC alteri DF inaequale: per $» 2o8« erunt et 
triangula ABC, DEF iiiaeqtialia, et anguli ii^aequa* 
libus lateribus oppositi A B C ^ E F inaequales eruiit : 
atque hi sunt reliqui aequalibus lateribus AB, D£ 
a^jacentes^ ut enuntiatum est* 

Fotest et sic enuntiari : Si duo trlangula latus la«' 
teriy et anguium angulo, qui basi opponitiir, aequalia 
habeanti basim vero basi inaequalem: Iiabebuht et re^ 
liquum latus reliquo inae^uale, et ipsa triangula in- 
aequalia erunt, et angulum angulo inaequalem habc<« 
bunt eum, qui reliquo latere subtenditur« 

5o. Si duo triangula latus lateri aequale, et angU* 
lum angulo unum quidem uni aequalem habeant, gui 
illi lateri adljacet, alterum autem alteri i!iaequaie)|)[i^ 
qui illi .lateri opfponitur: alterum quoque latus alteri 
lateri inaequale habebunt, quod singulis angulorum 
aequalium adjacet. £t hinc rursus per $. 208. ipsa 
triangula inaequalia erunt, et reliquum angulum reli-* 
quo inaequaiem habebunt. 

Habeant duo triangula a6C| 1)£F latus AB ta- 
tcri D E aequaie, et angulum BAC angulo JEDF ae- 
qualem» qui ilU lateri adiiacet, sed angulum ACB an« 
gulo D F £ inaequalem , ({ui illi lateri opponitur : aU 
terum quoque latus AC alteri lateri DF inaequale ha- 
bebunt^ quae aequalibus angulis BAC^ EDF acl'- 
jacent. ^ . 

Si enim aciquale foret latus A C lateri t) ^ i flngu-^ 
lus quoque ACB angulo DFE aequalis^esset per EK 
L, 4. Ergo inaequale est. 

Et hinc rursus per §• 208« triangulum quoque 
ABC triangulo DEF anaequale erit, et reKquus aa- 
gulus ABC reIiquo.DE F itiae^ualis, q, e, d: 
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g. 322. 

Negativas propositiones ad eandem EI. I., 4« per-* 
tinentes aliquot subjicimus* Tales hae erunt: , 

Duabus rectis inaequalibus non possunti utbaiibusy 
insistere duo triai^gulay habentia duo latera duobus la- 
teribus, alterum alteri, aequallay et angulum angulo 
aequalem, qui ab illis lateribus comprehenditur. 

Intra duos angulos inaeqfuales unum crus uni 
cruri jkequaie habentes^ non possunt ex aequalium 
crurum terminis ad crura reliqua duci duae rectae, 
quae et ihter se aequales et ad cnira priora aequaliter 
ihclinatae sint. 

Huc et referri potcst $. 66. 

Datis duobus angulis aequalibus^ et crure unius 
cruri alterius aequali, non poterunt e terminis crurum 
aequalium duci duae rectae^ quae crurum quidem re- 
liquorum segmenta aequalia abscindantj triangula au^ 
tem inaequaiia terminent. 

Si recta terminata cum duobiis angulis ipsi in ex- 
tremis ^us ad easdem partes a^jacentibus aequalis sit 
lateri aiiciyus trianguli cum duobus anguiis ipsi ad- 
jacentibus^ non poterit in uno extremorum prioris 
rectae extra vel intra a^jacentem ipsi angulum recta 
duci, quae a crure opposito reliqui anguli abscindat 
rectam aequalem lateri trianguli angulum priori aequa- 
lem subtendenti. 

§. 323. 
Jam vero etiam ad propositiones duas Cap. VL 
$. 240. 263. traditas, videamus de earum contrarie 
conversis} quae fiunt in locum unius ex partibus ante* 
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eed^ntis $ub$tituendo contrarium unius -ex oonsequen* 
tibus ; et hjrpothesi ita constitutae ut consequens sub«> 
jungendo aontrarium diotae partis. antecedentis. Sed 
inter eas^ quae hac ratione obtinebuntur^ contr^rie 
conversas reperientur tales» quae a propositionibos 
§^ 208. 292. 300. 321. traditis, quamm prima (§ 208.) 
contraria^ reliquae cOntrarie convcrrsae sunt ipsiusEle- 
mentorm W, sensn nihil difibr^nt: his itaque mis* 
iis, reliquae bae erunt; quas quidem numeris sic dis* 
tinguemus ^ ut iis series $. 3^1« «nufaierata continuetur. 
Ao primo ad $.240; 

60. Si duo triangula afeqtialis areae, latus lateri 
unum quidem uiii aequalehabeant^ altcrum verigf alteri 
inaequale; anguluni ^quoque angulo inaequalem habe«* 
bvmt eum , qui a dictis tateribns comprehenditur. Ac 
porro eum, qui inaequalibus iateribus subtenditur^ 
inaequalem habebutit; 

Habeant triangula ABC^ DEF aream aequa- 
lem , et iatus A B lateri D E aequale , A C vero ^St- 
ipsi D F inaequale.^ dico et angulum B A C ' * 
angulo EDF, et angulum A B C angulp D E F inae- 
quales essoe. 

Si enim angulus B A C angulo E D F aequalis esset: 
cum et latus A B lateri D E , et area areae aqualis 
sit; per $, 2^0. latus A C lateri D F aequale essetj 
quod non est : non ergo angulus B A Cangulo E D F 
aequalis. Rursus si angulus A B C angulo D £ F aequa« 
lis esset: cum et latus A B lateri DE^ et area areae 
aqualis sit; per $. 240. basis quoque A C basi DF ae^ 
qualis esset; quod non est: nbn ergo angulus A B C 
angulo D £ £* aequalis. Ostensum est ergo^ et angu«* 

^ 21 • 
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lom B A 6 angttlo £ D F, et anguliim A B C angob 
DEF inaequ^dem ease, q. e« d* 

' 7o. Si duo triangttla aequaiis dreae latus lateri 
aequaie habeant, angulum autem angulo inaequaleA)^ 
qui illi lateri adjacet) reliquum quoque angulum acya« 
jcentejn inaequalran habebunt* 

Trianguia ABC, DEF area aequalia, latvs AB 
laterr D£ aequak^ anguluni autem a^jacentem BAG 
angulo EDF inaequalem habeant: aoguium. quoque 
A.B G angulo D .£.F iaaequalem habebunt» ^ 

Si enim angulus A B C angulo D.E F. aequalis esr 
set^ cum et latus A B lateri D E^ et triaiigulum. tri- 
angulo aequale sit^ per §• 240« angulus qupque BAC 
angulo EDF aequalis esset; quod non esU Crgoinae- 
qualis est angulus BAC angulp EDF. . 

8o* Si duo triangula aequalia latus lateri aequale 
habeant, angulum autem angulo inaequalein^ qui ilU 
lateri oppoiiitur : angulos quoque ^ qui ilii lateri adija- 
cent, utruraque utrique inaequalem habebun^. , 

Triangula ABC, DEF aequalia habeant latos 
A B lateri ,D E aequale^. angulum auteni oppo^itum 
B A C angulo D F E inaequalem : erunt et anguli B A C, ' 
ABC anguIisEDF^ D E F uterq;ue utrique inaequales. 

Si enira an§ulus BAC anguIbBDF aequalis essetj- 
cura et latus K B lateri D E^ et triaiigulura triangulo 
acquale sit ; per §. 240. angulus quoque A C B angulo 
D F £ aequalis esset ; quod non est. Inae(|ualis ergo 
est anguius BAC angulo £ D F* Et sirailiter angulo 
DEF ioaequalia ostendetur; qt pariter angulus ABG 
litrique EDF et DEF. '^ 

9o. %i dup triangula aequatia angulum ailgulb aequa- 
lem habeant^ laterum autem illura anguluni cpmpi^e- 
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bendentitun unum uno miyus ; reliquum rellquo mipus 
habebudt. 

Triangula A B C, D E F aequalia anguluna B A 
angulo EDF aequalem -habeant, fatus aatem AB 
latere D E msuus : latus A C latere D F miiius ha- 
bebunt. ' 

A miuorl A B abscindatur A G aequaHs mino* * 

ri DE, etjiingaturGC. guotuam triangulumDE ^^* 
F triangulo A B C aequale est , majus erit triangulo ^^ 
A G C» . Habet autera latus D E lateri A G aequale, 
et angulimi E D F angulo ,G A C aequalem; ergo per 
§. flQa* latus D F msgus erit latere A C* q. e. d/ 

lOo. Si duo triangula aequalia angulum angulo 
aequalem habeant, latus 'autem lateri ^anaequale y quod 
illi angulo opponitur: reliquorum laterum utrumque 
utrique inaequale habebunt* 

Triangula ABCj DEF aequalk angulum 
B A C angulo E D F aequaiem habeant, latus ;^'^' 
autem opposituni B C inaequale lateri E F: reli- ' 
quorum laterum B A , A C et E D, D F utrumque utri* 
que inaequale erit* 

Si enim latus AB lateri D E aequale esset: cum 
angijilus B A C angtilo ED F, el area areae aequalis 
sit; per $.. 240. latus quoque BC lateri EF aequale 
esset^ quod non est. Inaequale ergo est latus A B 
lateri E D ; similiterque etiam lateri D F inaequale osten- 
ditur: et pariter latus A C utrique D £, D F inae- 
quale» 

lio. Si duo triangula aequalia angulum angulo 
aequalem habeant, sed aUerum angulum alteri inae- 
qualem : laternfls^ quae aequales. angulos compreheu* 
dunt I ^ utrumque vUriqufe/inacqualc habebunt» ^4^ f<^i^ 
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8,1 o Cap. VUL Theor. L EUiiu ejusque consecU 

Triangula A B C^ D £ F aequalia anguliuii B A C 

* angulo EDF aequalem habeant,^angulum autemABC 

angulo D E F inaequalem : laterum aequales ^|gufo$ 

cgj^rehendentium B A, AX et £ D, D F ^fttramue 

ntHqttc inaequale habebun^-^-^^^'^^^*'^^^^ 

Si enim latus A B lateri D £ aequale esset : cum . 
et angulus B A C angulo £D F et triangulum triangulo 
aequale sit \ per $. 240. angulus quoque A B C ; angu* 
IoD£F aequalis esset; quod non est. Inaequ^Ie . 
crgo est latus A B lateri D E. Et similiter Iatl»S7^^ 
inaequole ostenditur:^ ei" parite r--^gtrts-TA^>C,Jitrique^ 
-BHBy D F ina o qu ale. ^ 

Et ad §. 263. hae reperientur reliquae : 
12o. Si duo t|;iaiigula duos angulos duobus angu« 
lis, alterum alteri, aequales habeant, latus autem uni 
ipsorum oppositum inaequale : id quoque quod aequa* 
libus angulis ac(jacet, inaequale habebunt. 

Triangula A B C, D E F angulum B A C angulo 
£ D F et angulum A B C ang^lo D £ F aequales ha- 
beant, latus autem BC lateri EJ inaequale: latus 
quoque A B lateri D E inaequale habebunt. 

Si enim aequale esset latus A B lateri D £ : cum 
et angulus BAC angulo EDF, et angulus ABC 
ftngulo DEF aequales sint',\per §. 263* latus quoque 
BC lateri £ F aequale esset^ quod non esU Inae« 
qiiale igitur est latus A B lateri D £. 

\Zo^ Si duo triangula duos angulos duobus angu- 
lis^ alterum alteri» aequales habeant, ipsa autem in- 
ter se inaequalia sint : latus quoque lateri id , quod 
aequalibus anguHs adjacet, inaequalc habebunt. 

Triangula A B C^ D £ F tfnguium B A C angulo 
E D F| et aagulum A B C angulo D E F aequales ha* 
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beanti ipsa autem inter se inaequalia sint: latus quo- 
que A B lateri D £ inaequale habebunt. 

Si enim aequale esset latus A B lateri D £ : cum 
et anguli adjacenles B A C , A B C angulis £ D F, D E F, 
alter alteri, aequales sint^ triangulum quoque A B C 
triangulo D E F aeqiiale esset, $. i63 ^ quod non est» 
Inaequale ergo est latus A B lateri D £• 

§. 324. ' 
Habemus ergo theoremata omnino i6, primum 
quidem Cap*V. §• 208, secundum et tertium Cap. VIL 
$* 192 et 300; tum quinque pauUo ante $.321, et octo 
j$. 3i3. hujus Cap. tradita; de bir^is triangulis haben** 
tibus <luo elementa aMualia, tertium inaequale; qui* 
bus consequeuj^ sit alius alici^us elementi vel etiam plu* 
rium inaequalitas : eaque inaequajitas partim determi- 

, nata fuit^ ut diceretulr, utrum alterp msyus esset, ut 
inS.si08.a91* 300. et in no. i) (.323: partim indeter- 
minata, ut in reliquis: idque in aliis propter ipsam 

' rei naturam y quod determinatio revera locum non ha- 
beat; in aliis autera propter solam methodum^ quod, 
etsi illa locum babeaty taraen, cuin ad ilemonstra- 
tionem posterioruni propositionum usU indigeat (nomi- 
natim £1. I, 16« vel ^iae, part. 2dae)« hic quidem^ 
ubi non de aliisi quam quae ex EL l, 4^proximede« 
ducimtur, agimus^ demonstrari non possit. £t trium 
quidem primorum ex iliis theorematis ($.aOS.ft93.300.) 
applicationes in Cap* V* et Cap. VIL bene multas de- 
dimus: se<iuitur nunc> ut reUquorum quoque trede- 
cim ($» 331* 333.) aliquas persequamur* Atque in hoo 
rursus sequemur ordinem figurarum <2uaestionibus I -^ 
VI. Capitis IL respoadentiumt 
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$. 32S. 

Ad figuram igitur Clw^tsU I. Ca^» L ct 

{^uaest. IL sequenlia h^bebimus «orum, ipiae illic, 

theorematum contrarie coaversa : quae numeris sic 

y distinguemus > ut respondeant numeris eoruni in $• $t 

32 1 et 333. y ex quibus consequuntur* 

la* Si e' vertice trianguli aequicruris ad Iiasim duc- 
(a rectai ipsam secet in inaequalia: ^a angulum quo- 
gue ad verticem in inaequalia dividet» v 

Ah» Si in triangulo habente duo latera inaequalia^ 
recta e . vertice ducta basin bifariam secet : ea basi 
8ub angulis deinoeps inaequalibus seu obiiquis insistet» 

2o. Si triangulum aequicrus Fecta e vertice ad basin 
ducta dividatur in inaequalia : eadem recta angulus 
quoque^ qui est ad verticem, in inaequalia dividctur. 

3a. Si recta e verticd trianguli aequicruris ad ba- 
sin ducta, obliquis basi insistat angulis: e^ angiilum 
ad verticem in inaequaUa dividet^ 

36. Si recta trianguli basin bifariam, angulumvero 
ad verticem in inae^uali^ ^ecet: eabasi obliquis angu- 
lis insisteL 

3c* Si in triangulo habente angulos ad basin inae* 
quales, recta e vertice ducta basin bifariam ^ecet: oa 
.basi oblique insistet^ 

4a« Si recta trianguli angulum ad verticem bifari- 
am, basin autem in inaequalia seoet: inaequalia erunt 
^us latera, et recta illa basi obli^e insistet, et trl« 
^nguli aream inaequaliter dividet* 

4i. Si in triangulo latera habente inaequaliai recta 
e yerti^e ad basin perpendicularis ducla sit : ea basin^^ 
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et angul^m ad V6rticem> et ipsuin triajtigulmii ia inaot 
qualia dividet» , ' 

$0. Si in triangulQ babente angulos ad basin inae-r 
qualea re^ ad basin ducta sit secans aDgulum ad ver- 
ticem biMnam: inaequalia erunt 4uo trianguli latera» 
et recta illa basi oblique insistet^ et triaii(gu}um in 
inaequalia dividet. $ 

ih. ^ in triangulo habeiite angulos ad basin inae« 
tjfu^ea» reota e vertioe ad basin perpendicularis ducta 
sit: ea basin et angulum ad verticem> el ipsum triaa-f 
gulum in inaequalia diyidet» 

' 6c. Six triangulum inaequalia habens duo latera^ 
bifariam dividat recta e vei^tice ad. basin ducta: ea 
basi oblique insistet> et angulum quoque ad verticem 
in inaequalia secabit» 

7a« Si e' vertice trianguli ad basim ducta rect^ 
ipsum quidem triangulum bifariam^ ang^ilum vero ad* 
verticem in inaequales secet : ea basi ad obUquos aur 
gulos insistet. 

7h. Si triangulum hifariam divisum sit recta e ver- 
tice ad basim sub obliquis angulis ducta: ea angu« 
lum ad verticem in inaequales 4ividet» 

80« Si triangulum habens angulos, ad basim iriae^n. 
quales, bifariam dividat recta e vertice ad basipi duc-^ 
ta: ea et angulum ad verticc^n^ in inaequalea secabi(;| 
et basi obliqua insistet. 

5, 326; 

Ad figuram ^uaesit. h Caa. II» et III. haeo 
habebimus: 

la. Si e terminis rectarum-.aequaliuiQ angulun» 
comprehendentiqm ad puuctum intra ilium angttlum 
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•umtuin ductae dua6 reotae^equales sint: recta hop 
y punctum cum anguli vertice jungens ipsum angulum 
^ inaequales dividet. ' s,' * 

y e i : Si 1n quadrilaterti' duo circa unum^ angulum 
t latera sint aequaliav duo reliqua inaequalia: diagona- 
lis per dictum anguhim transiens illum in inaequales 
dividet», ^ . 

Velr* Si e punoto intra - anguluni sumt|| ductae . 
td cjus crura dua^^rectae iuter s,e aeqaales sint, inae* 
qualia autem .crurum segmenta abscindapt : eae ciun ' 
recta p^junctum illud cum anguU vertice^ jungente Jnae« 
quales angulos facient* 

2o. Si quadrilatemm habens duo circa unum an- 
gulum latera aequalia, diagonaii per illum angulum 
transeunte in inaequalia divisum sit : angulus quoque 
ille in inaequales divisus erit. 

da. Si quadrilaterum duo quidem circa unum an« 

gulum latera aequalia, ex reliquis vero 'angulis duos 

sibi invicem oppositos inaequales habuerit : prior an^ 

< gulus diagonali per ipsum transeunte in inaequales di* 

videtur. 

.^ ih. Si quadrilajterum duo circa unum angidtmi la* 
lera aequalia habeat, angulum vero illi opposituih dia- 
gonalis per utrumque transiens secet in inaequales : 
priorem quoque angulum in inaequales secabit* 

Ao. Si quadrilaterum habeat angulum diagonali > 
divisum bifariam, duo vero, quae angulum illi oppo- 
situm comprehendunt, latera inter se inaequalia : re- 
liqua quoque duo latera inter se inaequalia habebit^ 
et posterior angulus atque ipsum quadrilaterjom eadem ' 
diagohali in iuaequalia dividentur^ 
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5d. Si quadrilaterum habeat angulum diagonali 
divisum bifariam , ex reliquii vero angulis duor sibi 
invicem oppositos inaequales: duo circa anguhim 
priorera latera inaequalia habebit, et qui ipsi opponi« 
tur, angulus ac totum quadrilatemm illa diagonali 
in iiiaeqbaiia divisa erunt. 

60. Si quadrilaterum babens duo latera circa 
unum angulum inaequalia^ bifariam divisum sit diago« 
naii per dictum angulum transeunte: eadem et dic« 
tus angulus, et qui ipsi opponitur, in inaequales divi* 
si erunt. 

7p. Si diagonalis quadrilaterum quidem ipsum in 
aequalia^ unum autem angulorum^ per quos transit^ 
in inaequales diviserit : reliquum quoque iilorum an* 
gulorum in inaequales dividet, 

80 Si quadrilaterum habens duos angulos opposi- 
tos inaequales bifariam sectum sit diagonali per duos 
reliquos angulos transeunte : ut 
inaequales sectus erit, quorum 
inaequales erunt» . 

$• 327* 

Ad f^guram guaest, IV* Cap. 11. haec: 
lo. Si quadrilateri opposita latera duo quidem ac- 
iqualia sint ^ duo reliqua vero inaequalia : diagonalis uti-a- 
que cum oppositis lateribus aequalibus faciet angulos 
inaequales.. 

2o. Si quadrilateinim habens duo latera opposita 
aequalia, diagonali dividatur in inaequalia: ea cum ac- 
qualibus lateribus inaequales faciet angulos. 



Digitized 



byGoogle 



d 



8i6! Ca^. VUL Theor. L Elem. ejusgue consecL 

' " 111 i l .H ■! II I ■■ i II ' . .■ • .■I. ... I I ■ g - ■ "1 . ,. ,p , I I ■■ 

3^ Si quaydrllaterum duo latera opposita aequalia 
habeat) duos vero angulos oppositos inaequales: utra- 
que diagoualis cum lateribus aequalibus faciet angulos 
inaequales. " 

M. Si quadrilaterum duo latera opposita habeat 
aequalia, diagonalis vero angidos cum reliquis duobus 
lateribus £ieiat inaequales: cum prioribus quoque duo- 
bus inaequales angulos faciet» 

4o» Si quadrilateri diagQnaHs cum duobus oppo- 
fiitis lateribus fadat aiigulos aequales, reiiqua vero 
duo latera inaequalia sint: priora quoque duo inae* 
qualia erunt, et diagonalis cum posterioribus duobus 
inaequales angulos faciet; et quadrilaterum in iiiaequa- 
lia dividet 

So, Si quadrilateri diagonalis cum duobus opposi- 

tis lateribus faciat angulos aequales \ anguli vero qua- 

drilateri, per quos ea non transit, inaequale^s sint: 

^icta duo latera inaequalia erunt, et diagonalis ciun 

reliquis duobus lateribus inaequales faciet angulos^. et 

in. inaequalia dividet. 

ladrilaterum habens duo op^osita latera 

ifariam dividatur diagonali: ea cum utris- 

laterum oppositorum inaequales angulQs 

7o. Si diagonalis JRJ^Iiii^^'^"^ bifariani seeet , 
cum duobus autem ja^pMS oppositis faciat aiigulos 
inaequales: cum reliquis quoque dugbus fiiciet inae« 
quales angulos» 

g. 328. 

Ad fig.uram ^\x2Lt^U Y. Cap* II. haec: 
/Itf. Si quadrilaterum habeat duo latera opposita 
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a^qualia^ diagonales autem inaequalest inaequales 
habebit hinos utrivid reliquoKiim latl^iiiii > ac^aceiitei 
angulos. - X , / 

1&. Si quadrilaterum diagonales duas.aequales ha- 
beat j duo vero latera opposita inaequalia : diagonales 
cum utrbvis duorum reliquorum laterunri ftcient angU«» 
los inaequales* 

24. Si quadrilateri duo latera' opposita ^gt ^iSJ^^'^^^ 
lia, inaequalia atitem habeant triangula^^pSrlbasi siDi 
adjacentia: inaequales cum basi^ tit et cum latere 
basi oppbsito^ facient angulosl* 

2K Si quadrilateri duae diagons^les sint aequales » 
inaequalia autem habeant triangula super basi sibi ad- ^ 
jacentia: inaequales ciuh basi^ ut et cum latere basi 
opposito, facient angulos. 

,3a., S^ quadrilatc pposita aequalia 

sint, angulps autem c )nalibus inaequa- 

les faciant in duobu£ ts basi oppositi: 

cum basi quoque inae gulos* 

3h. Si quadrilatei ss aequales siut^i 

inacquales autem cum duobus lateribus ba^i insis|;enti*. 
bus faciant angulos in duobus extremis l^t^ris basi ^ 
oppositi : cum basi quoque inaequales facient angulost 
r 3<E. Si quadrilateri duo latera p^ppysita aegualia 
sint, duae autem diagonales facian^ i^^jfgi^Ies cmfk 
basi < angulos : duo quoqiie. aequahail^tejfa ipaeqiiales 
cura bafsi facient angulos* , , > ; . . ^ 

3d. Si quadrilateri duae diagonales aeguales $mti 
duo autem latera opposita. faciant inaequales-cum.basi 
angulo^; ^\iae quoque diagQuales fa^ient iQ^equaleai 
cum b^slangulos. j„ ^ „ .. 
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ipL. .Si quadrllateri <hi6 Utera dpposita faciant 
aequale^ cm» basi aogulQSy dlagonales aQtem $int 
inaequales: erunt dicta latera inaequalia^ et anguti, 
qitos diagonales cum basi faciunt, inaequ^I^s, et tri- 
angula d»ptiS'la,^ribus et diagonalibus super basi com* 
prehensf Hiaequalia« 

kK* Si quadrilateri duae diagonales faciant aequ^* 
les cum basi angulosj opposita autem latera ipsi insi* 
stant inaequalia : e^unt diagonales inaequal^s 9 et an- 
guli quadrilateri, ad basin inaequales, et triahgula dic- 
iis diagonalibus et lateribus supcr basi cpmprehensa 
inaequalia* 

. Sa. Si quadrilateri duo ad basin anguU' aequales 
"^ Sint, inaequales aiitifm anguli in lateris basi oppositi 
extremis iii, quos duo latera basi insistentia cum dua- 
bus diagonalibus faciunt : erunt etiam duo latera inae- 
^ualia^ et anguli^ quos «^l^oi^^^^ cum basi faciunt^ 
inaequales j et triangula duo basi insistentia inaequalii* 

Sh. Si quadrilateri duae diagonales faciant aequa- 
les quidem cum basi angulos, inaequales autem cum 
duobus lateribus basi insistentibus in duobus extremis 
lateris basi oppbsiti : ipsae diagonales erunt inaequa- 
\tSy et dUo quadniateri anguli ad basin inae^uales^ 
eft tnangtila dub basi insistehtia inaequalia* 
*^ ' Ga. St^quadrilateri duo latera opposita inaequalia 
Mht^ M^cXAik autem ipsis adljaceant triahgula basi 
ih^istentia': ' eruiit duo quadrilateri anguli ad basiii 
inaequaleSy et anguli; quos diagonales cum baisi ^a* 
eifint, Inig^uales. 

6h. Si quadrilateri duae diagonales inaequales sltit^ 
aequalia autem i]^sis'a4iac6ant triangula \^2l$\ insisten* 
tia: erunt et duo quadrilateri anguli ad baSin inae* 
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qualcs et anguli> quos diagon^les euni basi iSleiqnti 
inaequales» > 

7a. Si quadrilateri duo ad basin angilBf^isaequalea 
sint> aequalia autem duabud ^-diagoilalibus aciiaceanfc / 
super basi triangula: diagonales cum basi inaequalea 
facient anguios. . * "• 

7K Si quadrilat^ri di%onales inaequales ad basni 
faciant angulos, aequalia autem ipsis acyseeaiit triaini 
gula supier basi: duo quadrilateri anguli ad basin iniie» 
quales erijnt 

8a. Si. quadrilateri Uter^ duo oppo^ita Qum duar 
bus diagonalibus aequalia, quidem compi^ehendant su^i- 
per basi triangula; inaequales. autem a^i^os.i^.f^ 
trcmis lateris basi oppositi: tam|jpu duo lajter4,| ^^flk 
quam duae diagonales. inaeq;ualest^m basi facient |PP^ 

•.'■■■■ :"'V-329/ ■' '■■'■'■ 

Ad figuram guaest. VI. Cap^^IL li^fBC (ser^ . 
Vi^us autenf in his distinguendis etiamhum numerO'*^ 
rum ordiq^m convenientem eiy qui fuit j^, i$S*:331. 3*^ 
siqt ut, quibi|s iidem slnt numeri praeib(i|. simili r%» 
tione dempustrentur , ^ vel haec ex illis cqp^,9uantjaVr} 
,Ao. Si eujidem angulum subtendentes dyae rectae 
abscindant segmentum uniys' cruris segmento , alterius 
cruris aequale, ipsae ^utem int^r se sint inae^iiales: 
eae alternorum crurum se^mentum segmento inaequal^ ^ 

abscindent, et ad priora segmenta, quae aequal|a sunt. 
inaequaUbus inclinabuntur.angulis internisj .et maequa- 
lia termhiabunt triangula. ^ ' i' ir 

, So. Si aiigulum eundem subt€Kttdent€fi^!|(uiS^ r^idtac 
abscmdant segmentum unms crnris ^ej^meht^^^alteHua 
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aequab, inaefuali autem inclinentur ad alterna crura 
angulo interno : horuih segmentum, segmento iiiaequa* 
le abseindent/ et ad priora quo^ue segmenta inaequa- 
libus inclinabUntur angulis > et triangula terminabunt 
inaequalia. .. 

9o. Si triangula duo circa communem angulum 
/ jacentia ae^ialia siht^ et.uaum eoruih' iiabeat uniim 
latus circa^gulum coramunem msuus uno iatere alterius : 
rdiquum iatus reliquo: minus habebit. 

lOo. Si triangula duo circa communem aiigulumja- 
centia aequatia sint, et habeatit basim^ i^hae illum an- 
gulum subtendit, basi inaequalem: latertuii circa ^pom* 
mmiem ahgulum sitorum utrUmque utrique inaequale , 
'^ihgbunt. • «^ 

^ ^ lio« Si triangula duo cirCd cdmhhlnehi Jinghlum 
jacentia aequalia sint^ et reliquorum angulorum iihiftti 
vni inaequalem habeant: l|terMt quogue .circa com- 
munem angulum sitoM» ii#intmquc m^imimr 'l'?^.'i'I"J|*4 

* '*' i2J/jW ek terminis ina^qualium ahguti crurum 
i^ altema fci^a duae rectae ductae siht '3'ub'kngulis^ 
q!ibs cum his faciunt^ aequalibus: horum quoque ctu- 
irum iha^qusllia segmenta absciudeht 

\ Ip^; 31 ajlgulum aliquem subtendant dtiae rectae 

inaequates ! qiiidem^ facientes autem ahgulum anguto 
aequalem internumy quem altera cum aftero crure 
facit: '^x segmentis cnirum Unum uni inaequale erit^ 
quod iUis aequalibus anguliji a^jacet. 

l3o. Si intra angulum ductae duae rectae , faci- 
entes.an^^ujn angylo aequatem, quem alter^ cum al* 
tergcrurj Ifacit, interhum^ inaequalia terminent trian- 

gida : .. 
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gula: ex segmentis crurum linum uni inaequale erit^ 
quod iliis* aequatibus angulis adjacet. 

Paulio aiiter sic enuntiabuntur proposita su1> ^o. 
4o* 5o. : ^ 

Si a duabus rectis angulum cofnprehendentibus 
abscissa inde ab illius vertice sint segmenta aequalia^ 
et ab liorum extremis intra illum angulum ad rectas 
illas alternas ductae rectae vel inaequa- 

les sint inter se , vel angulos 

cum ipsis faciant inaequales : eae segmenta harum 
abscindent inaequaliai et triangula terminabunt inae* 
quaiia, et ad segmenta abscissa aequalia inaequaliter 
incliiaatae erunt. 

$• 330. 

Rursus aliquot negativas subjungimus: 
Propositio: Rectae eidem^ in uno extremo ter*- 
roinatae ad easdem ipsius partes non possunt insistere 
duo triangula basin quidem habentia in illa recta si- 
tarh ,et dicto extremo a^jacentem, latus autem lateri 
aequale, tamquod dicto extremo acijacet, quam re« 
liquum reliquo/ et anguium angulo aequalem^ qui 
ab illis lateribus comprehenditur. 

Casus habet dups : quoruni prior est^ ut sit 
eadem basis, segmentum unum dicto extremo a^ja- 
cens: alter, ut diversae bases sint^ segmenta duo dic- 
to extremo 'ac|jacentia« 

Cas. L separatim sic enuntiabitur : Rectae eidem 
terminatae non possunt ut basi insistere ad easdem 
partes duo triangula, quae habeant latera iisdem iUius 
extremis ad[jacentia, alterum alteri, aequalia, et an- 
gulum angulp aequalem , qui illis Qoiiaprehenditujr» . | 

22 
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Sint eniniy *si fieri potest, duo triangula 

^^^' A B Cy D B C eidem basi B C ad easdem pari- 

« tes insistentia^ quae habeant latera B A^ A C 

laterifous BD, DC, alterum alteri^ aequalia, et an- 

gulum B A C angulo B D C aequalem. Et pcr EL 

. prop. 4. erit angulus A B C angulo D B C aequalis, to- 

tum et pars, quod fieri iiequit« Non ergo fieri potest, 

,ut eidem basi insistant duo triangula sub dictis con- 

ditionibus. 

Cas» IL consequitur ex eo, quod jam supra $, 
322« fuit indicatum : Duabus irectis inaequalibus non 
pbssunt ut basibus etc« Sed propositio pro hoc Casu 
aliquanto generalius sic exprimetur: 

Si in basi trianguli sumatur segmentum , vel uno 
basis- extremo et puncto intermedio in ipsa\sumto, 
vel duobus punctis intermediis in ipsa sumtis intercep- 
tunpi: non potest ilii segmento^ ut basi| ad easdem 
cum triangulo aut diversas partes, insistere aliud tri* 
angulum habens latera sua lateribus prioris, alterum 
alteri, aequalia, et angulum ad verticem angulo prio- 
ris &d verticem aequalem. 

In fcriajxguli A B C basi B C sumatur segmen* 
^^' lum interceptum aut basis extremo et puncto 
'^ * intermedio in ipsa sumto , ut B £ ^ aut duobus 
punptis interitiediis in ipsa sumtis, ut D E : Dico 
hon posse illi segmento ut basi, ad easdem cum tri- 
angulo aut diversas partes insistere triangulum aliud 
BFE vcl DFE, habens latera sua lateribus BA, AC, 
alterum alterii aequalia; et angulum ad verticem F 
angulo ad verticem A aequalem. '* 

Foret enim per £1; prop* 4* etiam basis B £ vei 
D £ basi B C aequalis , par^ toti \ quod fieri nequit. 
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Huc et referri possunt propositiones rtxrsus ali- 
quot de rectis lineis in idem punctum incidentibus.: 
quarum prima sit haeci (ad fig. J2^^^^^* I* Cap. IL) 

Propositio I» Si e duobiis punctis ad diversas 
partes rectae lineae nna ex parte terminatae sitis ad 
punctum ejus extremum ductae sint duae rectae ae- 
quales^ et ex iisdem punctis ad eandem rectam duc-' 
tae sint aliae duae rectae inter se aequales et compre- 
hendentes aequalem cUm prioribtis angulutn: hae ih 
idem aliquod prioris rectae punctum incident. 

Sit recta B£ in puiicto B termiilata, et ex 
duobus punctis A, ad diveriSas iUius partes ^^* 
sitiy ad punctum B ductae sint xectae A B, I) B 
aequales; et ex iisdem punctis A^ D ad eandem reo- 
tam B £ ductae sint altae duae rectae inter se aequa- 
ies, et cum prioribus A B D^ B comprehendentes an- 
gulum aequalem: dico eas in idem aliquod rectae 
B E prnictum incidere. 

Non enim ita sit^ sed incldaiit in diversa punct^^ 
ex A quidem duota in C; ^x D vero ducta in £; ita 
quideni^ ut rectae AC, D£ aeqilales sint, et faci- 
ant angulds 3 A C, B D £ aequales* £t erunt per £L 
prop. 4»^ quia duae B A^ AC duabus fi D, D £, et 
angulus SAC angulc^ BD£ aequales sunt, bases quo^ 
que BC, B £ aequales, totum et pars; ^od fieri' 
^equit. l^on ergo in diversa puucta incident i^ectae 
ex A^ D ductae; ergo in idem punctum^ q. 6. d. 

Alitef idem sic enuntiabitiir : Si ad duas 
rectas aequales (AB, BD)anguIuid facientes, in earum 
extremis (A, D) constituantur reotae inter se aisquales 

22 • 
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et 9xh an^ulis inter st aequaHbus (B A C, BDE), quae 
in eadem recta (B E) intra priorem angulum (A B D) 
et per ejus vert]cen\(B) ducta terminentur: in eodem 
cjus puncto terminabuntur* 

^ 332. 

Propositio (ad fig. (Ixi2it$u IV. Cap. IL) 
Si ad lineae rectae extremum^ quo ea una ex parte 
terminata ^at, e duo^us punctis extra^ipsam^ sive 
ad easdem/sive ad diversas partes sumtisy ductaesint 
duae rectae^ et ex iisdem punctis ad eandem rectam 
ductae sint duae aliae rectae aequales prioribus ex al- 
ternis puhctis ductisy et angulum angulo aequalem 
facientes^ quem cum prioribus faciunt: hae in unum 
aliquod rectae initio dictae punctuni incident^ 

Sit recta B £ ln B termiiiata, et ex punctis 

^^9' A, D extra ipsam sive ad easdem sive ad di- 

versas ipsius partes B sumtis , ductae sint ad 

extremum B duae rectae A 6 , D B ; et ex iisdem 

punctis A, D ad eandem rectam B£ ductae sint 

X aliae duae, ea quidem, quae ex A, aequalis priori 

ex D ductae DB; ea vero quae ex D^ aequalis priori 

ex A ductae A B; et facientes cum prioribus A B, 

D B angulum angulo aequalem : dico eas ; in idem ali** 

quod rectae B£ punctum inqidere. 

Non enim^ si fieri potest; sed in diversa puncta 
incidant; quae ex A quidem^ in punctum C; quae 
. vero ex D, in punctum E; ita ut AC ^it a^qualis 
DB, et D£ aequalis AB, angulus autem B A C an-i 
glilo B D £• Et.; per £t. prop« 4. erit et basis B C 
.^equdfi^ basi BE^ pars et totum; quod fieri nequit. 
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Non ergo in diversa puncU incident^ ergo in idem 
punctum; q. e. d* ' 

Aliler sic enuntiabitur : Si ad duas rectas 
( A B, B D) angulum facientes ( A B D), in earum 
extremis (A ^ D) constituantur rectae prioribus rectis 
alternis aequales, (quae in D, aequalis ipsi A B; quae 
jn A, aequalis ipsi B D)» et sub aequalibus invicem 
angulis ; quae in eadem aliqua recta (B E) sive intra 
sive extra priorem angulum (F B D) et per cgus ver- 
ticem (B) ducta terminentur: in eodem cyus puncto 
terminabuntun 

Sub hac contenta est etiam sequens, re- 
spondens guaesU V^.Cap» 11.: Si in imo ba- ^'^* 
sis (B C) trianguli (AB C) extremo (C) insistat ^^\ 
recta (D) aequalis lateri (A B) alteri extremo (A) ad« 
jacenti^ et ad ipsam (CD) in ipsius termino (D) ducta 
recta reliquo lateri (A C) aequalis et sub angulo (CDE) 
aequali ei (BAC), quem dicta duo latera comprehen« 
dunt^ extremo suo tangat rectam lineam^ in qua 
est basis (BC): eam in ipso puncto (B)^ in quo e^t 
alterum basis extremumj tanget* 

$• 333. 

Nunc ut ea^ quae {• $. 321« 323* tradita sunt^ ad 
nonnulla eorum quoque^ quae Cap* YI. pertractata 
sunt, appUcemus: sumamus statim Theorematis 
\mi in illo Capite Cas. II. et III: ad quos haec habe- 
bimus contrarie conversa (usurpamus autem rursus 
numeros illis^ qui in $• $. 321. 323» respondentes) : 

la. Si rectae lineae in ipsius extremis et ad eas« 
dem aut diversas piEurtes insistant duae rectae aequa- 
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Jes; ex harum atitem terminis ad punctum, in quo 
prior recta bifariam secta est, ductae rectae inaequa-» 
les siht: iiisistentes illae sub inaequalibus anguli^ in- 
sisteqt. 

Xh Si e punoto, in quo recta bifariam secta est^ 
duae aequales rectae (sive ad easdem, sive ad diver* 
sas partes: quod in sequentibus non expresse repe- 
tentes, subaudiendum relinquemus ) ediictae sint^ 
ex ipsarum autem terminis ad extrem^^ prioris rec- 
t^e ductae rectae inaequs^Ies sint: duae edtictae fa- 
cient inaequdes cufi) pripris rectae segmentis angulos« 

\c. S) a4 rec(ae £^liciuus extrem^ e duobus punc- 
tis extra ipsam sumtis, ex altero quidem ad alterum 
extremum, ductae duae rectae aequa|es (>int| et ex 
iisdem ad punctum aliquod prioris rectae iDtermedium 
ductae duae rc^tae ^equales ipsam iu iiiaequ£|lia secent: 
erit et angulus an^lq inaeqiialis, qui sumtis punctis 
a^japet; 2^ bini^ ductis compreb^nsu^. 

^« Si in alicijuus T^ptae terminatae extremis in- 
«istant ^uae recta^ aequalesi ex earum autem termi- 
nis ad punctum bisectionis prioris ductae (|uae rectae 
inaequalia faciaiit triangula: insistentes illa,§ sub inae- 
qualibus angi^lis insistent* 

' 2h^ Si i^ puncto^ ii^ quQ recta bifariain ^epta est^ 
duae aeqqale^ rec^ae eductae sint, ex ip^arum autem 
terminis ad extreina prioris rectae ductae dyae rectae 
inaequalia f^ci^nt t:riangul^: duae educta^ inaequales 
facient cura priori recta anguloSt' 

2c. Si e dupbus punctis exira aliquam rectam 
sumti^ ad gus extrema^ ex al^erQ quidem ad alteruin, 
ductae duae reptae iiequales , et ex iisdem ad puno 
tum aliquod in ipsa interraedium ductae item duae rec- 
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tae aequales ^ inaequalia comprchendant triangula seg^ 
mentis prioris rectae factis insistentia: erit et angulus 
angulo inaequalis, qui^ ad sumta duo punota a hjnis 
ductis coroprehenditur. 

3(K Si rectae alicui in ipsius extremis insistant 
duae rect^e aequalesj ex harum autem terminis ad 
punctum bis^ctionis prioris rectae^ ductae duae rectae 
faciant inaequales cum insistentibus angulos: insisten* 
tes etiam cum priori recta inaequales angulps facient. 
. 3h. Si rectae alicui in ipsius extremis insistan^ 
duae rectae aequales, ex h^.rum autem terminis ad puF^ 
tum, in quo prior, bifariam secatur, ductae dua^ ^^^* 
tae cum priori faciant inaequales angulos: iiKiStentes 
etiam cum prieri recta inaequales angulos -^Cient. 

3e. Si e puncto, in quo recta bifai?^^ secta est, 
duae aequales rectae eductae sintj c* V^arum auteni 
terminis ad prioris extrema duct^ d^ae rectae faci- 
ant inaequales cum eductis a^gulo^ : eductae etiam 
cum segmeuti^ prioris inaeqv^^ angulos facient. 

3d. Si e puncto, in 4^9 recta bifariam secta est, 
duae aequales rectae /^ota^ sint ; cx ipsarum autem 
terminis ad prioriS/^xtrema ductae duae rectae faciant 
inaequales cum i^riori recta angulos ; eductae quoque 
cum ipsius segmentis facient angulos inaequal^, 

3e. Si ^ duobus puiictis extra aliquam rectam 
sumtis^ ad gu§ extrema, ex altero quidem ad alte^ 
rum, ductae duae reftae aequales sint, inaequalibus 
autem angulis ad ipspm inclinatae^ et ex iisdem ad 
punctum aliquod in ij^sa intermedium ductae duae rec- 
tae aequales sint: inaequales erunt anguli^ qui ad 
sumta duo punota consistunt binis ductis comprej^iensi^ 
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3/ Si e duobu3 punctis extra aliquam rectam 5um- 
tis ad ejns extrema , ex altero quidem puncto ad at 
terum extremum, diictae duae rectae . aequales sint; et 
ex iisdem ad punctum aliquod iii ipsa intermedium 
ductae duae rectae aequales q^uidem sint, sed inaequa* 
libus ad ipsam angulis inclinatae: inaequales erunt 
anguli, qui ad sumta duo puncta consistunt binis duc- 
t^ comprehensi» 

4a« Si rectae alicui in ipsius extr^mis insistant 
duae reetae sub angulis aequalibus , et ex harum ter- 
mc^s ad punctum , in quo illa bifariam secta est, duc- 
lae dn^ rectac inaequales sint : erunt et insistentes 
inaequat^ et eae, qiiae ad puhctum bisectionis duo^ 
tae sunt, fecient inaequales cum segmentis prioris 
angidps, et ^angula super his segmentts consistentia 
inaequalia erunt^^ '■' 

Ah. Si e puncto> in quo recta bifariam secta est, 
duae rectae eductae flfint sub angulis, quos ahera cum 
altero segmiento facit, a%qualibus; quae autem ciyus- 
qiie ipsarum terroinum cum ^.xtremo segmenti respon- 
dentis jungunt rectaie, inaequ^es sint: eductae quo- 
que inter se inaequales erunt, 6t^ extremis insisten- 
tes sub inacqualibus angulis insistent, et triangula su* 
per segmentis consistentia inaequalia erunt* 

Ae. Si rectae alicui in ipsius extremis insistant duae 
rectae aequales et sub angulis aeqUalibus; quae vero 
cx earum terminis ad punctum aliquod prioris recta^ 
intermedium ducuntur duae rectae, inaequales sint: 
rectam priorem in illo puncljo in inaequalia secabunt» 
ct cum insistentibus inaequales farient ^ngulos, et tri- 
angula super segmentis consistenfia in^qualia erunt. 
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Ad, Si rectae alioui in ipsios ex^emis insistaDt 
duae rectae aeqaalea; et quae ex ipaaram .terminis ad * 
punetum aliquod prioris rectae inlentiedium » ducun* « 
tur duae rectae ^ faeiant quidmi aequalef Cttm insisteii*' 
tibus angulos, priorem autem rectam*ia»'JBaequaIia in 
iilo puncto secent: eae iater se inaequalea erunt^ et 
insistentes cum prioris rectae segmentis inaequales £11- 
cient angulos, et triangula super his segmehtis con« 
sistentia inaequalia erunt 

Ae. Si e puncto intermedlo in reeta aliquar sumto 
eductae sint duae rectae aequales 8ut> angulis^ quos 
aitera cum altero segmento facit, aeiiualibus; quae 
vero ab ipsarum terminis ad respondentiiinii segmen- 
tomm extrema ducuntur rectae^ inaequales sint: prior 
recta in -puncto iilo intermedio in inaequalia secta erit; 
et anguli duobus segmeutis oppositi inaequales erunt> 
et triangttla Super ipsis inaequalia. x 

4/ Si e puncto, in quo recta aliqua in inaequa* 
lia secta est^ eductae sint duae rectae aeiquales, et 
faciant cum rectis ab ipsarum terminis td responden-* 
tium segmentoruin extrema ductis aeq^ales angulos*: 
iiae posteriores ductae inter se inaequales erunt, et 
priores eductae cum segmentis respondentibus inae* 
quales facieht angulos 9 et triangula super duobus seg" 
mentis eonstituta inaequalia erunt« 

5«. Si rectae alicui in ipsius extremis insistant 
duae rectae aequales et sub angulis aequalibus^ quae 
autem ex ipsarum terminis ad punctum aliquod priorjs 
rectae intermedium ducuntur rectae ^ faciant inaequalesr 
altera cum altero segmento , angulos : . eaedem cum 
ilu^bus iasistentibus inaequales angulos facient^ et prior 
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Tftcta in illb puticto intermedio in inaequalia «ecta erit, 
et triangula superduobus eegmenlis inaequalia erunt» 
Sk Si recta» aiicui in ipsiu$ extremis insistant 
duae rectae • aequales»; et quae ai>. ipsarum terminis 
sd punotuntialiquod prioris intermedium ducuntur rec* 
tae^ cum hisistentibus quidem faciant aequales angu*» 
}<^9 t^um' segmentis .autem prioris rectae inaequales: 
ductae illae inaequales erunt^ ^et anguli, quos insisten* 
tes cum segmentis faciunt, ikiaequales^ et triangula 
super ipsis inaequalia, 

5c, Si reotae alicui in ipsius terminis insistant 
duae rectae sob aequalibus angulis^ et ex earum ter« 
jninis ad punctum^ in quo prior recta bifariam secta 
t%t j ductae duac^ rectae faciant cum insistentibus an- 
gulos inaequales : eae cum segmentis qupque prioris 
inaequales angulos f&cient) et inststentes inter se in« 
aequales erunt, et triangula^super segmentis inaequa* 
lia cruntt 

54. 5i e puncto, in quo recta bifariam secta est, 
eduGtae sint duae rectae sub angulis^aequalibus^ quos 
altera cum altero segmento facit;^^ab ipsarum tejmu* 
nis ad respondeiitium segmentorum extrema duttae rec- 
tae faciant inaeqyales cum prioribus eductis angulos : 
hae cum priori quoque recta inaequales angul^s faci* 
^ent; et duae eductae inter se inaequales jerunt^ et 
triangula super djuobus segmentis consistentia inaequa- 
lia erunt ' 

5e« Si e puncto in aliqua recta terminata sumto 
intermedib duae rectae aequales eductae sint sub angu* 
lis, quos altera cum altero segmento faciunt^ aequa^ 
libus', ductae autem ex ipsarum terminis ad respon* 
dentium segmentorum extrema duae rectaefaciantinae^' 
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quajes cum illis segmentU angulos : .eae cum priori* 
hus quoque eductis faciet^t angulos inaequales, et rectae 
• prioris segmenta inaequaU^ erunt^ et inaequalia su« 
per ipsis triaugwla. 

5/ Si e puiicto intermedio in recta aliqua termi-r 
uata sumto eductac sint duae rectae aequales; quae 
autem ab ipsarum terminis ad extrema prloris rectae 
ducuntur rectae ^ faciant aequales quidem cum eductis 
angul6s ^ cum priori autem re€t& inaequales : hae po« 
steriores ductae ipsae inter se inaequales erunt^ educ* 
tae autem cum rectae pridris segmentis inaequales fa- 
cient angulos; et tilan^ula super ilUs ^egmentis inae^ 
quaUa erunt» 

6a« Sl rectae aUcui in ipsius extremis insistant 
duae rectae aequales; ex harum vero terminis ducta^ 
ad punctum aUquod prioris rectae intermedium duae 
rectae faciant quidem aequaUa super ejus segmentis 
triangula, segmehta autem ipsa iuaequalia: . insistentes 
tam cum priori recta^ quam cum duabus posteriori- 
bus ductis inaequales faoient angulos« 

6^* Si recta.^ alicui iu ipsius es^tremis msistant 
duae rectae aequales ; ex hsirum vero terminis ductae 
ad punctum aUquod prioris recta^ interm^ium duae 
rectae faciant quidem aequaUa super cyjus segmentis 
triangula, ip^?i6 autem inter.se sint inaequales: insi* 
stentes tam cum priori recta^ quam cum- duabus po* 
sterioribus ductis inaequales facient angulos» 

6e« Si e duobus punctis extra rectam terminatam 
sumtis ad punctumy in quo llla bifariam secatur^ duae 
rectae ductae sint^ et ex iisdem adilUu^ extremaduc- 
tae duae re<d;ae faciant quidem triangula super seg-^ 
mentis aequaUa» ipsa^ mMexa^ inter se aint inaequales : 
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tam priores , quam posteriores duae facient inaequ^Ies 
eum segmentis angulos* 

• 6d. Si e duobus punctis extra reciam terminatam 
aumtis ad punctum, in quo i^la bifariam secatur, duc^ 
tae duae rectae ihaequales siiit ; ex iisdem autiem ad 
illius extrema ductae duae rectae faciant iriangula ^u* 
per segmentis aequalia: tam priores quam posterio- 
res duae facient inaequaies oum segmentis angulos* 

6e. Si e duobus punctis extra tectam terminatam ^ 
sumtis ad punetum^ in quo ilk in inaequalia secta es^ 
ductae duae rectae aequales sint; exAiisdem ad illius 
extrema ductae duae rectae faciant triangula super 
illis segmentis aequalia: duae priores ductae tam cum 
posterioribus, qiiam cum segmentis prioris rectae fa- 
cient angulos inaequales* ' 

6/ Si e duobus punctis extra rectam terminatam 
sumtis diietae duae rectae aequales ad punctum in ipsa 
intermedium^ et aliae duae inaequales ad cjus extre-^ 
ma^ faciant triangula sUper segmentis in puncto illo 
factis aequalia : duae priores duotae tam cnm posterio* 
ribus duabus, quam oum dictis segmentis facient an- 
gulos iiia^quales» " * 

7a» Si e duobus punctis exira rectam terminatam 
sumtis ductae duae recta^e inler se aequalesy^ed sub 
angulis inaequalibuS) ad ipsius extretna^et aiiae duae 
rectae adpunctum in ipsa intermedium, faciant trian* 
gula super segmentis illo punoto facjtis aequalia: inae- 
quales anguli ad sumta duo puncta a prioribus ductis 
cum posterioribus coipprehensi erunt. 

Ih Si e duobus punctis extra reetam terminatam 
sumtis ductae duae rectae inter se aequalea ad ipsius 
extremaj et aliae duae rectae ad pm^um ipsius in» 
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termedium, faeientes angulos cum prioribus ductis 
inaequales , faciaut triangula super segmentis illo punc* 
to factis aequaUa: priores duae facient iuaequales ad 
extrema prioris rectae angulos. 

7e, Sf e duobus punct^ extra rectam terminatam 
sumtis ductae duae rectae ad punctum, in quo itla bi« 
fariam secatur, et.aliae duae ad illius extrema. sub 
angulis inaequalibus insisten^es faciant triangula super 
segmentis aequalibus aequaUa: priores duae in puncto 
bisectionis cum segmentis facient angulos inaequales* 

7d. Si e duobus punctis extra rectam terminatam 
sumtis ductae duae rectae ad punctfim, in quo illa 
bifariam secatur, sub angulis^ quos alteracum altero 
segmento faciunt; inaequalibus^ et aliae duae ad illiut 
extren^i ductbe, faciant triangula super illis segmen^ 
iis aequalia : posteriores ductae ad extrema- sub an- 
gulis inaequalibus ijasistent. 

7e* Si e duobus punctis extra terminata^ rectam 
sumtis ductae duae rectae ad punctum in ipsa inter* 
medium aequales quidem inter se, sed sub auguiis, 
quos altera eum altero segmento faciunt^ inaequalibus» 
et aliae duae ad iilius extrema ductae, faciant trian^ 
gula super ilJis segmentis aequalia : anguli ad sumta 
duo puncta comprehensi a . prioribus ductis cum poste« 
rioribus inaequales erunt» , 

7/* Si e duobus punctis extra rectam terminatam 
sumtis ductae duae rectae ad punctum in ipsa inter« 
medium inter se aequales , et aUae dui|e ad extrema 
ductae^ facientes cum prioribus anguios id sumta iUa 
duo punctsl inaequales , faciant triangula super s^g-- 
mentis ^uncto intermedio faotis aequaUa : priores dua* 



Digitized 



byGoogle 



354 C^^' Vllh Theor. L Elem. ijusque consect 

■ I - . - i ' i 

ad punctum intermedium inaequales facient cum seg-* 
nientis angulos. ' 

Sa. Si e duobus punctis extra rectam terminatam 
sumtis ductae duae rectae ad ipsius extrema inter se 
aequales, et aliae duae ad punctum ipsius intisrme- 
dium suH angulis, quos^altera cum altero seginento fa- 
ciunt, inaequalibus^ faciant triangula super illis stg* 
tnentiS' aequalia: priores tam cum pri<^ri recta ad 
^s extrema/quam cum posterioribus ad sumta punc- 
ta inaequales angulos facient. 

Sk Si e duobus punctis extra re^am terminatam 
sumtis ductae duae rectae ad ipsius extrema^ et aliae 
duae rectae ad punctum/ in quo illa bifariam secatur, 
facientes cum prioribus angulos ad sumtal puncta inae^ 
qualeS) faciant triangula supel* aequalibus Segmentis 
aequalia.* tam prioreSj quam posteriores ductae cum 
xecUe prioris segmentis facient angulos inaeqtiales* 

8c» Si e duobus punctis extra rectam terminatam 
sumtis ductae duae rectae ad ejus extrema sub angu-^ 
lis inaequalibus ^ et aliae duae ad punctum ipsius in- 
termedium inter se aequales y faciant triangula ^uper 
segmentis illo punctd factis aequalia : duae posteriores 
tam cum -prioribus ad sumta duo puncta, quam cum^ 
prioris rectae segmentis in -puncto intermedio factent 
angdos inaequales* 

9a. Si e duobus punctis extra rectan) t^u^ninatam 
sumtis ductae duae rectae ad ipsius extrema inter.se 
inaequalesy et aliae duae ad punctum ipsius interme- 
dium, facientes cum prioribus ad sumta duo puncta an- 
gulos aequales , faciant triangiila super segmentis punc- 
to intermedio.f^ctis a^qualia: duae posteriores ductae 
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inaequales enint, et miuor quidein ex eo. sumtorum 
punctorum, e quo priorum minor, ducta. 

Qi. Si e duobus punctis extra rectam termtDatam 
sumtis ductae dua^ rectae ad ipsius extrema^ et aliae 
duae rectae ad punctum ipsius intermedium^ facientea 
quidem' angulos ad sumt^ puocta cum prioribus aequa* 
les^ ip^ae autem inter se iuaequalesi faciant triangula 
super segmentis puncto intermedio factis aequalia: prio* 
res duae rectae etiam inter se inaequales erunt, et 
msyor, quae ex eo sumtorum pmictorum ducta est, 
e quo minor posteriorum duarum. 

9c. Si e duobus punctis extra rectam terminatam. 
sumtis ductae duae rectae ad ipsius extrema inaequa-» 
les quidem , sed sub angulis aequalibus j et aliae duae 
ad punctum ipsius intennedium, faciant triangula su- 
per segmentis puncto intermedio factis aequalia: seg* 
menta illa erunt inaequaliai et msyus quldem, quod 
minori priorum ductarum adjacet. 

Qd^ Si e punctis duobus extra rectam terminatam 
sumtis ductae duae rectae ad ipsius extrema sub an« 
gulis aequalibus, et aliae du^e^ad punctum^ in quo 
iila in inaequalia divisa est, faciant triangula sttper inae- 
quaiibus segmentis aequalia: priores duae inaequales 
erunty et msuor quidem, quae minori segmento ad<> 
jacet* 

^e^ Si e punctis duobus extra rectam terminatam 
siuntis ductae duae rectae ad ipsius extrema, et aliae 
duae ad punotum ipsius intermedium sub angulis qui« 
dem> quos altera cum altaro segmento facit, aequa«* 
libus, ipsae autem inteir se inaequales^ faciant aequa** 
lia super illis segmentis triangula: erunt illa segmenta 
inaequalia^ et m^us quidem id^ quocum minor po^ 
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jteriorum ductanim angulum unum eorum^ qui aequa- 
les sunt^ facit. 

!;/ Silepuncto^ in quo recta aliqua in inaequa* 
lia secta est, duae rectae eductae sint sub anguUs 
aeqiulibus, quos allera cum aitero segmento faciunty 
let ex ipsarum terminis ad prioris rectae extrema duc- 
tae rectae faciant triangula super segmentis aequalia: 
inaequales erunt eductae» et m^uor earum ek, quae 
eum minori segmento facit unum angulorum aequalium* 

iOa, $i e duobus punctis extra rectam terminatam 
sumtis ductae duae rectae ad illius extrcma, et aliae 
duae ad punctum, in quo illa in inaeqiialia secta est^ 
faeientes cum prioribus angulcrs aequales ad sumta 
puncta, faciant et triangula super Inaequalibus seg- 
mentis aequalia: erunt tam duae priores^ quam duae 
posteriores ductae inter se inaequales. 

iob. Si e duobus punctis extra rectam termina- 
tam sumtis ductae duae rebtae ad illius extrema sub 
angulis ae^ualibus^ et aliae diiae ad puuetum in jpsa 
intermedium inter se inaequales , faciant triangula su- 
per segmentis illo puncto factis. aequalia: segmenta 
inaequalia erunt^ et priores ductae ad extrema ittae-* 
ijuales. 

lOc. Si e duobus punctis extra rectam terminatam 
sumtts ductae duae rectae ad illius extrema inaequa- 
les« et aliae duae ad punetum ipsius intermediui|i sub 
angulis , quos altera 6um altero; segmento faciunt , ae- 
qualibus ductae^ faciant triangula super illis segmen- 
tis aequalia: segmenta inaequalia erunt, et duae po- 
steriores ductae inaequales« 

lla. Si e duobus punctis extra rectara terminatam 
sumtis ductae duae rectae ad ipsius extrema sub an- 

gulis 
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gulis. inaequalibus, :et, duae aliae ad >pimctum ipsius, 
intr^medimm y facientes cum prioribus angulos aequa- 
les adt3umta panciay..faciajit et trianguU isuper seg- 
mentis pUBOto intermedio factis aequalia:/ erunt tam 
dude priores quam duae p/>stedores ductae inae^qualesk 

113« Si e duobus pxmctis extra rectam termiuatam 
sumti^ ductae^duae recbae ad ejus extrema, et duae 
aliae ad punctum ipsius.intermedium, facientes oum 
prioribus quidem angulos aequalesy cum prioris autem 
segmentis, altera cum alteroi inaequales angulos, fa- 
ciant triangula^super illis isegmentis aequalia: erunt 
et duae priores ^t duae posteriores duetae inaequalesi 

llc* Si e duobus puilctis extra reotam terminatam 
sumtis ductae duae reetae.ad ^us extrema sub.angulis 
aequalibuS) et aliae duae ad punctum ipsius interme*' 
dium, facientes cum prioribus angul<{s in^tequales , , fa- 
ciant triangula.super segmenUs puncto intermedio fac- 
tis aequalia : duae priores. ihter se inaequales erunt^ 
el. duo segmenta inaequalia. • . 

lld. Si e duobus punctis extra rectam -terminatam 
sumtis ductae duae rectae ad ^ijus xxtrema sub angu^ 
lis aequalibuS; et^aliae duae ad punctum ipsius iiiter- 
medium sub angulis , quos altera cum altero segmento 
faciunt; inaequalibus^ faciant tri^ngula super illis seg- 
raentis aequaliaa segmenta inaequalia .erunt| et duae 
priores ductae inaequale^. j . .- 

iU. Si e duobuspunctis extra rectam terminatam 
sumtis ductae duae rectae ad ejus extrema, et duae 
aliae ad ejus punctum intermedifun, faeientes angulos 
^ cumipsius segmentisy altera^eumalterot aequales^ 6lim 
prioribus autem ductis inaequales^ faciant triangula 
super illis segmentis ^aequalia: erunt duo segmenta 

23 
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inaequalia^ et duae post^riores ductae inter se ioae* 
quates* 

11/. Si e duobus punctis extra rectam terminatam 
^ sumtis ductae duae rectae ad ejus extrema s^uh angulis 
inaequalibus^ et aliae duae ad pimctum ipsius inter- 
medium sub angulis^ quos altera cum altero segmento 
faciunt^ aequalibus» faciant triangula super iilis seg* 
mentis aequalia: segmeuta erunt inaequalia^ et poste- 
rioi^es ductae inaequales. 

12a. Si e duobus punctis extra rectam terminatam 
' sumtis ductae sint duae rectae ad ipsius extrema sub 
angulis aequalibus, et duae aliae ad punctum^ in quo 
itla in inaeqoalia secta est^ ductae cum prioribus fa-r 
ciant angulos aeguales : priores duetae inaequales 
erunL 

i2h. Si e duobus punctis extra rectam terminatam 
sumtis duct^e sint duae rectae ad ipsius extrema sub 
angulis aequalibus/ et duae aliae ad punctum ipsius 
intermedium inter se quidem inaequales, facientes au- 
tem cum prioribus ductis angulos aequales: priores 
duotae inaequales ecunt. 

12c. Si e duobus punctis extra rectam terminatam 
sumtis ductae sisit duae rectae. ad ipsius extrema^ et 
aliae duae reotaei ad punctum ipsius int^medium^ quo 
in inaequalia seota est, facientes autem tkm cum prio-> 
ribus ductis , quam cum inaequ&Iibus segmentiS| altera 
cum altero, aequaJes angulo^^ posteriores duae duc- 
tae inaequales ermit. 

i2d. Si e duobus punctis extra rectam terminatam 
sumtis ductae sint duae.rectae ad ipsius extrema inae- 
quales^ et atiae dua^e rectae ad punctum ipsius inter-/ 
medium^ &ciente3 tam cum prioribus ductis^ quam 
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Gum segmentis puncto inlierinedio factis, altera c(um 
altero, aequales angulos: duae posteriores ductae 
inaequales erunt. 

i2e. Si e duobus punctis extra rectam termina-' 
tam sumtis ductae sint duae rectae ad ejus «extrema, 
inaequales*quidem> sub angulis vero aequalibus. et 
aliae duae ad punctum ipsius intermedium siib angulis 
item aequalibus, quos altera cum altero segmento fa« 
ciuQt: segmenta erunt inaequalia. 

12/ Si e duobus punctis extra rectam terminataqi 
sumtis ductae sint duae rectae ad cjus extrema'sub 
angulis aequalibus, et duae aliae ad punctum ipsius 
intermedium, inter se inaequales^ facientes autem an- 
gulos cum Segmentis, puncto inteipiedio factis, altera 
cum altero y aequales segmenta ea inaequalia erunt« 

13a. Si e duobus punctis extra rectatn termiits^ 
, tam sumtis ductae duae rectae ad ejus extrema sub 
angulis aequalibus, et duae aliae ad puhctum ipsius 
intermedium facientes cum prioribus angulos aequa- 
les, faciant triangula super segmentis puncto illo inter- 
medio factis inaequalia : duae priores ductae inaequa- 
les erunt, 

13^* Si e duobus punctis extra rectam termina- 
tam sumtia duetae duae rectae ad ejus extrema, et 
duae aliae ad punctum ipsius intermediimi, facientes 
tam cum prioribus ductis, quam cum segmentis puncto 
intermedio factis, akera cum afltero, angulos aequa- 
les, faciant triangula super segmentis illis inaequalia: 
duae posteriores duotae inaequales ierunt« 

13tf. Si e duobus punctis extra rectam termina- 
tam sumtis ductae duae rectae ad ejus extrema sub 

23 • 
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angulifi aequalibus, et duae aliae ,ad punctum cjus in* 
termedium item sub angulis^ q)ios alteraoum altero ' 
segmentorum puncto illo factorum faciunti aequaliims, 
faciant triangujia super segmeQtis inaequalia : ipsa 
quoque segment^ inaequalia erunt* 

Haec qliidemad Theorematis Imi Cap. Ill/Casus II* 
et IIL Ad primum enim casym nirsus nliae obtine- 
rentur propositiones applicandis $. 321« 323. Sed hae 
hactenus applicationes satis praebtsnt^exempli ad simi* 
lia in ceteris invehienda* 



Digitized by CjOOQ lC 



C A P U T IX. 



Exhibet theoretnata talia nonnulla^ 
quae Datd vel de Datis a Oeo^ 
metris appellantur; eaque iterri 
ad Elementorum propositionem 
quartam ejusque applicationes 
in praecedeniibus cojttentas per^ 
tinentia: ubi pri^mum gene^ralia 
qudedam de Analysi et de Da^ 
tis prcLemittuntur. 



h e A p al y s i^ 
$• 334. 



.Qua& ab anti^s jam Geometris usarpata et appel* 
lata est Analysis, habet^ ut a Froclo observatum 
(vid* ChTestom. geom. p> 211«), aliquid commune 
cum apagogica demoii^lrandi ratione, eigus haec vis 
est) ut vidimusj ut falsitas vel impossibilitas alicnjus 
supposili surguatur ex eoi quod inveniatur cjus aliquod 
conseiquens falsum vel imposstbile : ut^ si posito ts^% 
A, consequws sit esse B; constet* autem non ts^e B; 
efHcitur neque A esse« Itemque si non quidem pro^ 
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ximum, sed remotius aliouod consequens falsum esse 
constet:\ ut si posito A, consequens sit esse B, et 
posito B consequens sit C^ et posito C consequens sit 
D^ sciamus autem^ D non essc: ^cecte colligetury ne- 
que A esse* Neque enim falsi suppositi primum sem- 
per et proximum cpnsequens statim talc est^ ut falsum 
deprehendatur , eoque etiam suppositi falsitatem con- 
vincat : sed ad ulteriora plerumque conseqiientia pro«- 
grediendum est. Nam in ipsa EL L 6ae. demonstra- 
tione, quae prima in Eleinentis indirecta est; quod 
primum illic ex positione^ j^t B aequalem esse A'r 
(v. fig. text. graec), per EL I, 4. conseqUitur, riem- 
pe basin r J basi A B aequalem esse y nondnnr ha- 
bet manifestam absurditatem ', sed demum quod postea 
consequitur, triangulum E J r triangulo A B r ae- 
quaie esse, vel angulum.^ r B angulo AB r aegua- 
lem esse. £t si ponas duo triangula duos angulos duo- 
bus angulis aequales^ alterum alteri,. et latus lateri, 
quod uni aequalium angulorum opponitur, aequale ha- 
bere, reliquum autem angulum reliquo inaequalem: 
rem sane impossibilem ponis; sed ejus suppositi pro- 
ximuni consequens erit, ut etiam latus lateri aequali- 
bus duobus angulis a^jacens inaequale sit : quod qui- 
dem ilHus suppositi impossibilitatem nondnm evincit. 
Aut si pOnas recta e vertice trianguli ad basin ducta 
basim quidem bifariam, sed triangulum in inaequalia 
dividi; aut si basin quidem in inaequalia, sfd'trian- 
gulum in aequalia dividi: proxime consequetur) -ut ea 
recta basi sub angulis deinceps. inaequalibus seu obli^ ^ 
quis insistat: ex quo nondum liquet, quod tamen uti->> 
que verum est^, suppositum impossibile me« 
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Sed sive proximum sive remotiuik consequen^ fal«> 
sum auk impossibile sit^ recte omriinof^ coUigUur^ iUud 
quoque, ex quo illud necessariQQonsi^^fttur^ falsui» 
aut iihpossibile ease* ^uapj^opteradjudl&andumy iitrum 
aliqutd verum sit neciie) possibile an ^ecqs, investir 
gatio consequentium ctfus ita iriservit, ui^; quola/ea ia 
lalsum aut impossibile consequens iooidatujt^ transaoUi 
res sit^ ciun et illud^ de quo qua^ritur» tale ease 
debeat*« Quid autem, si in nuUumitale conseque;iti 
incidatur, . sed in nuUa alia quam vera et possibilia - 
consequentia ? Non sane ex veritate ant possibilitate' 
consequentis sive proximi sive remotioris statim Ucet 
inferre veritatem vel possibiUtatem ejus, ex. quo iUud 
consequehaCur ; nisi ^nsequentia illa converti possint 
seu TiiGiproceotur : quod si ita silt, constabit et d^ . 
€J.uSx de quo quaeritur, verijtate vel . possibiIitate>: itae 
que ne bic ^uidem fructu caruerit consequentium ixt^ 
vestigatio. 1 . 

Velut) in theoreiico primum genere^ si quaC'» 
ratur^ nun\.verum sit.A; tt inveniamus^ podito illo . 
esse^ es$t ettam B, sed hoo posito^ e^se etiam^ G; et 
hoc posito^ e^c J>\ constet autem D vei^um esse abso^' 
lute et sine conditionej non hiino quidem statim eSim 
citur, verum ^$st A* Sed si consequi&nUa.iUa reci'^ 
procentur, nempe ut et ipsi D consQqaeiis sit C, eH 
ipsi C oonsequens B> etipsi B consequens A^ tunc 
omnino constabit* esse A* Atque faoc iimdaiiientatm. 
est demonsti^ioniun aiulfticaipum ^ quarum exempla 
exstant in £lement» Lib. Xlil^ 

Venimus ad prdblematicum gends*^ Sit igi* 
tur faciendum aliquid, quod dicamus A* Jam si prae-^ 
sto habemua propositionem aliquam hiuusmodi: Ubi 

t/C^t'Af '^ '^* / ^vV-' \ /,'^ .•■'•'t^t ^ •• '^'^^*.^ ^-^** '*'V/^. y/r s^' 

» Digitized by CjOOQ lC 



344 ^^^* IX^ «^^ Theor. LElmi. ejusque consect. 

^ ■ , , i ■ ■ ' 

esi B, erit el A^ et . sciamtis faeere B: boo facto^ 
Ibctum erit iA; ' Et haee dicitur t^coblematisv' quo faci- 
eiiduni alf^iMd' pnoponitur*, «d faeiendum aliquid nativa 
reductro: 'efiectid enim «ju6, de quo qiiaerabatur, 
A, reduQtsi ^ ad effectiipnem alterius B^ miam in 
womtu habant^.' 'Sed (sa^pe .'fift«. ut lav ciqus nOta 
l^t:e0i(5i^hdi^»mfov' m^ ^ proiuhium ipsius A ante- 
ceden», 'se4' rem<»tius ^tiqu^ : vkt cuta se^mus facere 
D^ sed effectic^ D praebet^eiTectum C; et rursus effec» 
tiim O praebet effectum 'B^ etboo d^nique praebet 
effectum A^ Jam iii bis ca^ibus remotius illud antece- 
dens^^titi D^ pltoumque non tani facile et nltro se 
offert contemplatiti ^ nisi invensam ingrediatur * viam 
per oonsequentia : . prop terea oquod , sicuti L a m b e r t 
(in N. Organo Dian. $• 328«) observat: facilius 
esse subjecti ahciuus plura praedicata invenire, quam 
praedioati subjecta *, sic facilius est, anteeedentis ali* 
ci\ius consequentia invenire, quam consequenti^ ante^ 
cedentia.* Itaque si inv^iiat/ poslto A facto, ipsi A 
consequehs esse Bj ipsi B oonsequens C, et ipsi de- 
i^ique C' oonset|ttens D; notum autenn habeat, quo*» 
modo faciat D: effectionem quoque ipsius A notam 
habebit, si tamen reciprocatio locuhi habeat in iUis 
consequentibus^ ut et C ipsi D, et E ipsi C, et A ipsi 
B consequens siU At faciUus erat invenire. D in con<^ 
sequientibus, quam id invenirein anteoedeiitibus. Neo 
tamen ad propositum sufliceret inventum D in conse- 
quentibusy nisireperiretur idemD etiam in anteceden* 
tibus: quod ut fieri posset, ot>us eratipropositionibus 
oonv^rsionem admittentibus* Und^ apparet the^Yema- 
tum^cohvei*tH)iIium iisiis ad resoivenda probkmata. Con- 
vertibilia au^em ea^^s^mt theoremata^ quae et umversa- 
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liter et smml excluiive enimtiari possiiiity i!it si de A 
praedicatur B sic, ut et omnia A et sola A )sint B» 
Tunc emm nullum est B> nisi quod sit A; ergo et 
omne B est^A: quae conversa propositio est cyus, quao 
dicit 6mne A es^ B. >o 

Ista autem consequentiukn investigatioy donec ex 
eo, quad fa^nduhi proponitur, deveniatur aid aUquod 
cons^qu^s tale, ct(j^5 effi^tio ninia sit, dicitur.Rieso-* 
lutio seu Analvsis problematis/ Timc si ein- 
ciatur hoc posterius^ et ex eo effecto ostendatur, id 
quo^ue, qu^ 'proponebatur^ f^cbim esse^ id Com-< 
positionis seu Syntheseos homen habet^ ^qtiatt 
tota fere relegendis Analyseos vestigiis absolvitur* 

Huc pertinet classicus ille Pappi Locus iii 
Fraefatione ad libruin septimum, Gollec-- 
tionis matheraaticae (apud Hallejijim in cqus 
editione ApoUoni ^ Libroriun de sectione , Eatio^is 
et Sj^^tii* Oxx)nii 1706«) ^ qui sio habet: ^^Besolutio 
est methodus, qua a quaesito quasi jam cpncesso, per 
ea^ quae deinde consequuntur, ad conclusionem ali^ 
quam^ . cviius ope compositip fit^ perducai;n,ur«> In re- 
solutione enira, quod ;qHaeritur, ut jam fstctum suppo- 
nentes^ e^ quo antecedente hoc consequatur , eype- 
dimus; iterumque quodnam fuerit hiyus antecedens, 
atque ita deinceps, usque dum in hunc modum regre- 
^dientes, in aliquid jam cogniturn locoque principii ha- 
bitum incid^unus. Atque hic processus Analysis voca- 
tur, quasi dicas, inversa .solutio" (avanaXi^v Xv0ur\^ 
„E contrario autem in compositione cognitum illud^ 
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in r^ohitione ultiiho locb acquisitum , ut jam ^ factum 
piinfemtttentesy et quae ibi consequentia erant^ jhic ut 
antepedentia naturali ordine disponent6S> atque ioter 
seconferentes, tandem ad constFUQtionem quaesiti prove* 
nimus : hoc autem vocamus Synlhesin. ^^ 

^^Duplex autem est Analyseos genus .v vel enim 
€st veri indagatrix^ dioitusque theoretica; vel propo« 
siti investigatrix, ac problematica vocatur.^' 

^yln theoretico autem genere, qudd quaeritur, ve- 
re ita se faabere supponentes^ ac deinde per ea, quae 
bonsequuntui^, quasi vera sint (ut sunt ex bypothesi) 
argumentantes^ ad evidentem aUquam conclusionem 
procedimus» Jand si concmsio ilhi vera sit, vera quo- 
que est prop6^itiO) de qua quaeritur; ac demonstra-^ 
tio reciproce respondebit Annlysi : si vero in falsam^ 
conclusionem incidamus, falsum quoque erit^ de jiuo 
quaeritur.*^ 

„In problematico vero genere, quod proponitur, 
ut jam coguitum sistentesi per ea, quae extnde ' con- 
sequuntur, tamquam vera, pcrducimur ad CQncIusio- 
nem aliquam» j^uod si cohclusio iUa possibilis sit ac 
noQttfiy quod Mathematici datum appellant; possi- 
bile quoque erit, quod proponitur: et hic quoque 
demonstratio redproce respondehit Analysi : si vero in- 
cidamus in conclus^onem impossibilem ; erit etiam pro- 
blema impossibile. ^^ 



, 9* ooo* 

Dicta exemplis aliquot illustrare expediet; pro 
quibus sumimus ipsa prima Elementerum problemata. 

Ppimum iffil-nt* 
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Ad Prop. I, qua^ eadem est et FrobL L 
Ific super. iAta, reeta A B cohstruendum est trian^u* 
lum aequilaterum». Ponatur ergo faetum, et trianguw 
lum^ A r.B (6g. te3(;t. graec.) esse id, qupd quaeritur« 
'guoniam iigitur aequales suntA B, A r sequitur, u^ 
circuli .Qentro A intervallo A B descripti cire^infejrenr ' 
tia per .puqctum r trans^at (per Conversam Defin. 
iSae.: neq^e enim ultra neque citra transibi^ alioquin 
A B mi^jor aut minor esset A T.) Similiter » quia B r» 
B A aequaleS suqt, etiam circuli cdntro B int^rvallor 
B A descripti circumferentia per r transibit* Brgo 
$i sity uti posuimuSy ArB triangtdum aequilate- 
rum; consequens est ut punctum illud r in utraque 
situm sib^oirjDumferentia, tam circuli centrO' A inter*. 
' y^lo A/B, quam circuli oentrp B Intervallo B A de- 
scriptii Sed haec converse quoque vera sunt: nempe 
primo ut iai prioris' drctdi: eircumferontia sumtum 
punctum quodeumque r faciat rectas A r^ A B ae-» 
quales (per Def« 15.) : in posterioris autem, faoiat 
rectas B r; B A aequabs: atque hino» si utrique 
cirjcumferentiae* commune ^ punctum T^ . hoc est, 
in ipsa earum inte(rsection.e sumtuni^ faciat simul et 
A r, A,B et B r^ B A aeq^ales^ itaque. triangu^ 
lum A r B aequilaterum. 

Idem dicemus pauUo aUter, sie ut reoiproca sta-* 
tim conjungamus. Sit triangvlum A r B aFequilaterun^ 
i) Cum igitur aequales sint A B> A T: .erit r illius 
triauguli vertex in circumferenti^ circuli centro A ra- 
dio A B deseripti» Ac viciasim : si bujus circumfe- 
rentiae punctum quodcumqu]e sumatur pro vertice ivU 
anguli super basi A B cohslituti: habebit illud trian* 
gulum latus ia A terminatum b^si A & aciquale» 



Digitized 



byGoogle 



548 CL<^- 1^^ ^d Th&on /. Elem. qjusque consect. 

2) Rursiis cum sint B A,'B r ao^quales': €ril tfianguli 
aequilateri vertex r in , ckcumfeFeMia ^<)ireuii centro 
B icadio B r- dieisicripti. Ac rursns vicidsim: si hiyus 
oircumferentiae pimctum quodcumque fiat.vertex trian- 
guli ^li^us super A B constituti: habebil illtid trian- 
gulum latus in B tei^minatum aequile basi' B A* • 

3) Hinc iii triangulo AFB aequUate^o^ cumsinttam 
A B^ A r aequal^s, quam B A, B F: aeqodles :• erit 
r punctmn utrfque circumfereutiae oommune , sefa ipsa ' 
intersectio dilorum illorum circulorum; 'Ac vicissim : 
Si iliorum circtilorum intersectio .fiat vertex trianguU. 
aliciyus super A B. coustituti^' erit iilud aequilaterum. 
Ad £lem« Prop. 11« seu ProbL 2dum. (vid. 
fig. text, graee^) Sit ad datumpunctum' A redta linea 
aequalis datae"B F ponenda. Habet hoc • 't>rObleina 
aliquid inde terminati^ quia de 'situ illius duoehdae nihil 
praecipitur; infinitae autem ad A poni poesulit aequa* 
]es ipsi B r, 'si sitns slt indiflerens* Sed ex his infi* 
nitis una tantum quaecumque duci V^I poni postulatur. 
Liberum esbijfitur^ situm sumere, prout. commodum . 
fperit. i)e&cHpto igitur super A B triangukN aequila* - 
tero A ^ B^ et producUs ^ A, ^ B ad £, Z, sa- 
tisfiet proposito, ^i«a^ quacponi ad A jubetiu* ae- 
qualis B Fy secundum ipsam A£ ponetmr^ ^ireluti A A. 
Itaque si rectae B r aequalis 'a B Z abscindatur B H 
(quofl fiist desc^ibehdo eitculum centro B- radio B r^ 
secantem B Z in H): cohsequens eifit, ut sit A ^ 
aequalis B H* guia ^tem et ,^ A aequalis est ^^B: 
aequalta aequaUbus addehdbj^ consequens est^ iit et 
tota \4/ A toti ^H aequdiS' sit; - Vicis- 

sim^ autem st 4 A facta fiierit aequdis vJ H: demtis 
aequalibus jr K^ M B; ' erit et k A atequalis B H> et 
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I hinca^qualidBT. Seductum ei*go est problema eo, 
ut a ^ £ abscindatur ^.^..aequaUs ^ H : quod fiet> 
centFo J radio ^ H • de&oribendo circulum, qm ttc^ 

f^ tam ^ E aecet in A<. Secare autem debebit ultra A, 
quia ^ H major est ^ B seu ^ A: (si emm in A| 
vel int^ ^ et A secaret^ foret M A. aequalisaut ma. 

\ jor ^ H, cum sit minon) 

Ad.EI. Prop^ HL seu Probl. iuum (v. fig. text.) 

^ Hoc a secundo differt ^o, quod hic situs rectae ad A 
ponendae,^ qui illic Ubererat^ determinatus sit: cum> 
a reeta miuori A B. abscii^ere rectam aequalem minori 
r, idem $it, atque ad punctum A ponere rectam ae- 
qualem r, situ suo secimdum datam A B protensam» 
Crebro autem Probkmatum minus determinatorum so- 

:^ lutio in$ervit. solutioni magis determinatorumy ut in 

f proemio.Cap. IV. §, 171. annotavimus* Sic i^itur hic, 
cum per praecedens possit ad punctum A poni aliqua 
recta aequalis r : si ea quidem cadat secuiiduni ipsam 
A B *, factum erit , quod quaentur : ip9a enim etit 

\ ea, quae abscindi jubetur :• sin aliter cadat, ut A J\ 

I re r conftoietur, jcentro A radio A J describendo cir- 
culumi qui ipsam A B secet in B* Secabit autem.io- 
ter A et B. quia A B msuor est r seu A ^; nam si 
in B vel ultra B sfecaret^. fo;ret A J aequalis vel raa- 
jor A £i quod, non est. « 

Ad El. Prop, IX. 3eu Probl. IV. (v. fig.text.) 
Si datus angulus B A r jubeatur bifariam secarij, po- 
natur id fi^ri recta A 35, et sumatur in ipsa punctum 
quodcumque Z. Conseguens.erit, ut, si ab reotis A 
fi, A r abscindantur utouiuque aequaeles A J^ A E^ 
et junjKantui: Z^, Z E^ hae aequales sint per EL 

i prop. 4. Vicissim ver^; si A ^, A E abscissis ae- 
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qualibus utcumque, duae ex pimctis J, Eductae sint 
rectae inter se aequales ^ Z^ £. Z coeuntes in quo- 
«umque puncto Z: co^sequenseritj ut juncta A Z an- 
gulum ^ A r bifariakh dividat per £1. prop» S. Ita- 
que problema de bifariam secando angulo B A F re« 
ducitur eoy ut, acceptis A ^^ A £ utcumque aequa- 
libus, duae ducantur rectae ex punctis ^, £ in eo- 
dem puncto concurrentes aequales : quas quidem com- 
modius erit sumere ad alteras junctae rectae^ £ par« 
tes, quam ad quas est punctum A. guae autem earum 
^it longitodoy niiiil interest; et si litramque aequalem 
^E sum^e commodum sit, licet* Hoc autem fkcere, 
nihil aliud est, quam super recta j £ constituere tri- 
apgulum aequiiaterum ad partes ipsius ^ E ab A aver- 
sas: quod fiet per £L prop. L Atque ita devenimus 
ad eam problematis compositionem^ quam tradit £u-' 
ciides» ' 

Ad £1. Prop. X. ^eu Probl. ji. (v.fig. text.) 
Sit data rect^ A B bifbriam secanda. Q;uae si bifa- 
riam secta sit in j: ctescripto super ipsa triangulo 
aequilatero F A B, junctaque F J^ consequens erit, 
ut, quia duo iatera A r, T J duobus lateribus B F, 
r^ aequalia sunt,. et basis K^ basi ^B aequalis 
est, angulos quoque h r J angulo B r ^ aequalis 
sit per £1, prop» 8., hoc est, angulus A T B recta 
r ^ bifariam divisus. Ac vicissim: si descripto su- 
per A B trianguio aequilatero r A B, angulus AT B 
bifariam secetui* recta T J^ erit per prop.4« A j quo- 
que aequalis ^ B , seu recta A j bifariam in J seeta. 
Problema igitur de bifariam secanda recta A B rc- 
duQtum est ad bifariam secandum ailguium A r B s 
quod efiicitur per Probl* pVaec, 
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Ad EL Prop. XL seu Probl. VL-(v*figaext.) 
Sit rectae datae A B jn puncto in ipsa dato f 4ucend|i 
recta ad angulos recto^* Si rZ sit^ cfuae ducijube;- 
tur, ad rectos ang^ilos ipsi A B, et in ipM sumatur^ 
punctum Z quodcumque, ab rectis/ autem T A> r3 ' 
abscindantur aequaks utcumque r ^i, r E: donse- 
quens erit, ut juuctae Z J, Z E aequales sint ("per 
. Def. 10. et prop« 4.) Vicissim autem : Si sumtis r J% 
T E utcumque aequalibus duae rectae quaecumque ex 
punctis^, E ductae fuerint in uno puncto concurren*- 
tes aequales ^ Z, E Z: juncta Z r erit ipsi A B 
ad angulos rectos, per Prop. 8. et Def« 10. Itaque 
problema de ducen^ ad A B recta perpendiculari, 
eo deductum est, ut sumtis T J^ T E utcumque ae« 
qualibus , ducantur ex j^ £ duae rectae In una puncto 
«concurrentes Inter se aequales J Z, E^ Z: quos^ quia 
nihil interest, quantae sint longitudinis ^ liberum est 
facere ipsi J E aequales; quod est idem, ac consti* 
tuere super 4 E triangulum aequilaterum ^ Z E^ ao 
tum recta Z T ducatur: quae propositio satis faciet, 

AdELProp.XIL ProbL VL (v. fig. text. graec.) 
In rectam datam A B infinitam e puncto extra ipsam 
dato»r ducenda sit recta perpendicularis. Si recta 
TQ sit perpendicuiaris ipsi A B,^ et aeqiiales iitcum* 
que capiantur rectae & £, H: consequensi est per 
Def. 10. et Prop. 4. , ut junctae r E, r H sint aequa- 
les* Ac vicissim : si e punclo T ad rectae A B duc- 
tae fueriut utcumque aequaies rectae r E, FH^ ipsa 
autem E H bifariam > secetur in 9^\ per Prop. S. et 
Def. 10, erit r © ipsi A B p^rpendicularis. Proble*»» 
ma igitur de ducenda ex puncto f ad rectam A B 
perpendiottlkri ^ eo reduciiur, ut e puncto r duae reo- 
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iae aequales^ quantaecumque longitpdinis , uti r £, 
r H ad A B ducantur, tuthque recta earum terminis 
£^ H interjeelra £ H bifariam secta in 0y ducatur r 
G. Ut autem duae aequales rectae exF ad A B du- 
cantur^ fkt describendo centro r circulum tliquem, 
qui rectam A B secet, utin.^^ H. Sed illa sectio 
jion in quolibet circulo -continget, culn et circulus 
centro r describi possit, qui totus ad eas partes rec- 
tae A B, ad quas est r, oadat, nec ullum ejus punc* 
tum.ad alteras partes situm sit* Si vero aliquod ipsius 
j>unctum, uti ^y ad alteras partes situm sit: neces- 
9ario r^ctam A B secabit. (cf. Chrest geom* p* 
195. No. 20. i.) Ouocirca sumto puncto J quocumque 
kd alteras ipsius A B partes, centro r intervallo r^ 
describatur drcylus : is rectam A B necessario in duo- 
biis punctis secabit, ut in E, If: tum bifariam secta 
£ H in 0, juncta r S erit ipsi AB perpendicnlaris. 
Ad Elem. Prop. XXII. Probl; VII. (v. fig. 
lext. graec) Datis in rfccta linea rectis. j Z, Z H, 
H ; super recta Z H describere oporteat triangulum, 
tvijixs latus quidem in Z termiiiatum sit aequale Z J^ 
latus vero in H terminatum sit aequale H 0. Huc 
cnim problema hoc, de quo agimus, reducitur« Si 
triangulum' Z K H sit tale, nempe ut habeat latus 
Z K aequale Z J^ et latus. H K aequale H e: primo 
propter aequales Z K, Z ^, punctum K erit in cir- 
cumferentia circuli centro Z intervallo Z J descrip* 
ti, (per conversam Definitionis tBdey. deinde ^imili*- 
ter propter aequales H K, H 0, punctum K erit in 
xircumferentia circuli centro H intervallo H de- 
acripti : crgo punctum K erit commtme utrique cir- 
cumferentiae, seu ipsiei illorum circulorum inter&ectio* 

Aft 
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Ac vicisaim-, si duo illi circuli descripti fuerint, et 
earum intersectio sit K ; junctis R Z , K H , erit in 
priori circub Z K aequalis Z ^; in postepori H K 
aequalis H 9^ (per ipaam PeC, 15«) Redpctum. est igi- 
tur problema eo^ ut duo circuli, unus centro Z inter- 
vallo Z 2^> ^lter centro, H intervallo H &y describan^ 
tur^ et ex ^eorum intersectione K reetae K Z, K H 
du^cantur. Ceterunr ii cireuli se invicem initersecabunt^ 
si re(>tarum.i4^/ Z,. ZHy H O blnae simul sumtae ni^o«- 
res ^ot ireli^^: ut oste^scun j^t in Chrest* geonu 
pag. 26^:au{... . 

Ad Elem. Prop. XXJIL ProbL Yllh (v. fig* 
text. graec ) Ad datam rectam A B in puncto ejus 
dato A applicare oporLeat angialum ^ngulo dato T ae«- 
.qualem. .51 r^wgulus B A Z.aequalis sit angulo T: 
abscissis h Z-tt r J utcum^ie ae^alibus, itemque 
A H et r E : . per prop.. 4. junQtae Z H» . ^ £ ae-* 
quales erunt. Ac vicissim: si r J, r £ abscissis ut- 
cumque^ et juncta ^ E« ab recta A B quidem abscin- 
datur A H aequalis r £, rectae autem ex A et H du- 
cantur in. uno ppncto concurrentes , A Z quidem ae- 
qualis.r ^, H Z vero ^aequajis E J: per prop. 8. 
erit anguhi^ B A Z aequaiis aiigulo r. Problema igi* 
tur, ad datam A B in A ^pplicandi a^gulum dato r 
aequalemi reducitur eo,. ut/ducta recta quacumque 
j £ intra datum ^ngulum r, describatur triangulum 
AZH habens latera A Z^ ,Z H^ H A lateribus r V/ 
J Ej £ r sigiUatim aequalia: quod fit ope prae- 
cedentis. 

Sed haec exempla sufiifuant. 



24 
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Quodsi alic^jus problematis habeattir anadei^la 
(dico autetn arMh^ip pr^ematis eo modoy quo 
Teteres plerumque solent, > ut ^^compD^itionem et de» 
ihcm^ratlonem comj^o^onis iUa voce /oomprehendant) 
talis, in qiia usurpetur propositio nou conveirtibilis : 
non darl poterit AnaJjsis €jus talis, quae reciproce 
respondeat ilii anodi^n. Nwi si Omni A^ consequens 
sit B, sed non reciproce Omni B consequens sit A: 
si nota sit ratid efticiendi A; problema construendi 
fi absolvetur construendo A^^ quia, uti posmmus^ om- 
ni A est et B consequens* Cut anodBt^k si aliqua -re- 
ciproce responderet Analysis; ea talis esset: Fone ^B 
factum; ergo erit A» Sed A fieri potesl: ei^go et B. 
Sedea argui^^ntatio hbii hab^t iochm^ quia iio^ toh" 
eeditur, ii^ B sit, ioi^et A esse. 

Accidit autem hoc, de quo ioquimur, quando id, 
quod efficiendum est, non uui soli antecedenti con- 
seq^ens est, sed pluribus diversis. Tunc enim effecto 
uno ex his antecedentibus, effeetum habebitur et coii- 
sequens , et habebitur una problematis solutio. $ed 
praeter banc alia vel plures aliae ejus solutiones erunt: 
nam et atiud ex antecedentilms efficiendo > pariter sol- 
vetur. Itaque si probiematis aliciuus compositio habea- 
tur y in. ciyus demonstratioae usurpentur propositiones 
non convertibiles ; id indicio e$st solet> jproblematis 
plures una solutiones dari, et veram Analysin aliam 
ease, quam cui ista demoastratio recfproce re- 
spondeaL 
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Pro exemplo surtietur ex Cap* IV. §• 173. Pro- 
bleVni^;,^ (v. fig. ibld«; in quo propositum erat Fig.63« 
dato angulo B A C bifariam secto recta A D, cu- 
jus e t^rmino D ad rectam A B ducta $it aliqua recta 
D'B; ab eodem termino D ad rectam A Cducere rec- 
tam ipsi D£ aeqlialein. Ciyu^ haec erat compositio: 
Absdssa ab A C recta A F aequali AE^ducatur D F: 
ea satisfaciet proposito. Quoniam enim duae £ A, 
A D dtiabus F A, A D aequaies sunt, et angulus E 
A D angulo^ F A D aequalis : per EI prop. 4. crit et 
basis D E basi D F aequalis : ducta igitur est ex 
ad AC recta D F aequalis D £; quod erat faciendum* < 

Jam ad hahc anoiei^iv si qua esset Analysis^ 
cui il^ reciproce responderet; ea talis tsst debe^et: 
Pone factum, et sit D F ea, quae duci jubetur aequa-' 
lis D E. Quoniam igitur duae ED, D A duabus "F D, 
D A aequales sunt» i;t angulus K A D angulo F A D 
aeqUalis : erit etiam A E aequalis A F. Sed haec ar- 
gumentatio locum non habet : non cnim ex aequali- 
tate uhius lateris et basis et anguli basi oppositi. siniiK.^ 
pliciter et universim conscquitur , ut omnimode aequa- 
lia sint duo triangula, et nominatim alterum qtioque 
latus alteri aequale habeant(v. Chrest geom. p.320.) 
Nec mirum videri debet, quod ista Analysis locum 
non habet: etsi enim facta A F aequali A E, sit et 
juncta D F aeqiialis D ^: tamen et alio modo recta 
ex D ad A C duci potest aeqiialis D E; tali inquara 
modo, ut nonsit A F aequalis A E; si saltim recta 
D E nec perpendicularis sit ad A B ne^ m^or D A: 
tunc bnim circulus centro D radio D E descriptus rec- 
tam A C bis secabit, et praeter eam, quae respondet 
sumtae A F aequali A E, alteram ilasuper rectan^ da- 

34 ♦ 
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bit ex D ad A C ductam aequalem D F^. eam nempe 
quae ad alterum intersectionis punptum ducJit]jir: id 
quod cqnsequitur e\ Corollariis.EL I> i9. subjunctis 
(r^.Chrest. geom. p^ 312,). 

Haec ut cum iis, quae supra generatim dieta .8tmt> 
compaxentur : pone pro eo^ quod illic diximus A| duo 
triangula habeiitia latera duo duobus aequalia et angu-* 
lum comprehensum aequalem^ pro B yero, habentia 
la(us laterif et basin basi et afigulum angulo^ qui basi 
opponitur, aequalia. Hie omni quid^m A consequeus 
est B \ sed non omni B consequens A» 

$. 338. ' 

Vicissim accidere potest^ si in Analysi problenia* 
tis usurpetur propositio non convertibilis, ut eai^ se*' 
quendo in compositionem ineidas^ quae probl^mati, ne- 
quaquam satisfaciat. IS^am pone rursus esse duo A, B 
talia, ut omni quidem A consequens sit B^ sed non 
viQissim omni B consequens sit A: et problema sit, 
' facere A. Hic in Analysi sic forte quisquam argu- 
mentetur : Fdnatur A factum ^ et erit B. Sed B quo- 
modo efiiciatur, constat : ergo et ipsius A eflectio con- 
stabit: sufficiet enim ad compositionem problematis^ 
ut fiat B; et sic A quoque habebitur, Sed in hoc ^r- 
rori locus est; quia^ cum non omni.B consequens sit 
A, periculum es^^ ne illud ipsum B^ quod in compo- 
sitione exhibemus^ ex iis sit^ quae non hab^nt fion- 
sequens A. 

Exemplum hoc esto. Datae rectae A B, bif^- 

^'^: riamin C sectae segmento A C insistat triangu- 

liun A C D^ et ad ipsam in extremo B educta 



Digitized 



byGoogle 



Dala nonnulla. » 537 

'-'■ ' — -' * — . ■ ^ ' ■ ■ " 

sit rccta B E sub angulo aequali C A D: et requira- 
tur, ^ puncto C ad rectam B E ducere rectam, quae 
IrijCnguIum te^minet aequale trigngulo. C A D. Hic, 
Mte quisquam Analysin sic instituat. Pone filctum, 
ct 3it €'F ea, quae duci jubetur: faciatque triaiigu* 
lum B C F aequale triangiilo C A D. guoniam igitur 
duo triangula C A D, C B F ktus AC lateri C B, 
et angulum angulo, qui illi adjacet, CA D ipsi CB F, 
aequalia habent, et ipsa iqter se aequalia sunt : , per 
ostensa $. 240. basin quoque C D basi C F aequalem 
habebunt: ergo punctum F jacebit lin circumferentia 
circuli centro C radio C D d^scrrpti. Hac fretus Ana- 
lysi si qiXis centro C/radio C D describat circulum, 
qui rect^m B E secet in F, et jungat rcctam C F: is 
nisi justam cautionem in sumenda una ex duabus in- 
tersectionibus adhibeat, facile falletur: tit, IIce,t ha-> 
bcat CF aequalem C D, triangulUm tqpien BCF tri- 
angulq A C D aequale non habeat. Niminim quod iila 
propositio, quae in Analysi usurpabatur, non recipro- 
catur: non enim necessario et univcrsim aequalia 
sunt triangula, quae latus lateri, et basin basi, et an- 
gulum angulo, qui basi opponitur, aiequalem habent^ 
Vel sumendo in denominationibus supra adhibitis pro 
A, duo triangula habentia latus lateri et angulum an- 
gulo aequal6^m, et ipsa inter se aequaha; pro B, ha- 
bentia latus lateri, ct basin basi, iet angulum angulo, 
qui basi opponitur, aequalia: omni quidem A copse- 
quens est B, sed non omni B consequeris A« 

Etsi igitur Analysis generatim a quaesito ad ejus 
oonscqueiitia prbcedit: tamen noa omnia omnino con- 
sequentia ad assequendnm id, quod quaeritur , ducunt, 
sed ea tantum, quae etiatn inversc-pro antecedcntibus 



Digitized by VjOOQIC 



358 Cav* /X Ad Theor. h Eleffu ejusque consecu 



sumi possint. guod si in omnibus iieri possit, per 
quae proceditur, consequentibus : Analjrsis ad-effici« 
endum id> quod volumus, inserviet: sin secus; non 
inserviet; vel, si malis ita dicere, non erit justa Ana* 
lysis. ^uamobrem recte Pappus initio eorum, quae 
de Analysi dicit, quae supra attulimus, ita disserity 
ut eam non tam in consequentium ejus, quod quaeri«* 
tur^ quam in antecedentium cjus investigatione versari 
signific^t» 

IL De Datis in genere* 
$• 339- 

j^uoniam autem insigne ad resolutionem problenia- 
tum adminiculum . praebent theoremata de Dsftis, ac 
nos jam nonnulia cjusmodi prpposituri sumus^ quae 
ad materiam hHJus scriptionis^ hoc est, Clementorum 
theorema primum cuusque consectaria in superioribus 
bradita referunturf de Datis in universum, quam ea 
vim, quem usum in geometria habeant/ videtur non- 
nihil praefandum t^^t. Cum igitur in theoremaiibus 
qutdem generatim proponantur figurarum proprietates 
nuilo habito discrimine tali, ut earum partes aliae da* 
tae sint, aliae quaesitae et ex datis inveniendae \ ad 
probiematum autem resolutionem opus sit geometrae^ 
in considerandis figuris perpetuo relationem animo 
praesentem habere^ quam ea, quae data sunt, habeant 
ad ea , quae invenienda sunt : ad ejus considerationis 
usum visum est Euclidi colligere penum quendam ge- 
neraliorum propositiouum de nelu ilio inter data et 
invenienda agentiUm; quem 91 qui3 in promtu habereU 
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in resolvendis prdblematibus faciliuSy quo vellet, per* 
v^nireU Nam cum in proponendrs plerisque problema- 
tis quaedam d^ntur^ puta^ lineae rectae, oirculorum 
clrcumferentiae.>(ne uitra materiam elements^rem hic 
excuritamus), idque vel posltidne, vel magnitudmei 
vel utroque^; porro anguU^ spalia, ratiopes; et alia re- 
quirantur inveniri vel c^nstrui, quae ad illa data in 
relation^ praescripta et conditione sint: in Eiementis 
quidem taiia inVenienda vel construerida proponit in 
enuntiatione problematum> et, quomodo' fieri atque in- 
veniri possii^t^ docet in eorum constructione ac de- 
monstrationcy quas enuntiationi suluungit^ De Analysi 
autem , vel de modo 9 quo ad probiematum eSectionem 
ratiocinando perveniri possit, in ipsis Elementis nihil 
praec^>it: piurima vero in eum usum enuntiat ac de- 
monstrat in Xibeilo^ ; quem De Datis ins^i Momvm) 
inscripsit; qui est antesignanus ceterorum^ quos^vete- 
res de Anaiysi geometrica conscripsere, librorum. Is 
igitur Libellus continet enumeratos et tractafcos nota^- 
biiiores quosdam et freqiientiQres cdusmodi casuum^ 
^um tx. quibusdam datis alia quaedam inveniri posse 
consequitur ; quae deinceps et ipsa data appeliat^ quod 
quasi postliminio et per consequens data ^nt es; illis 
primitus et per ipsam ttdt^iv datis. Qlipniam enim 
in resolvendo idiquo prdbiemate versantem oportet^ 
ubi figut^am GQntompIandam delineavit^ non modo eaS| 
quas illa figura habet proprijatates , investigare et per- 
noscere) sed praeterea differentiam illam in figurae 
^artibus, qua aliae datae^ aliae quaesiti^ sunt» in ani- 
mo habere) et quomodo ab illis adhas viam invenial; 
iM>gitare: ad hano igitur cogitalionem inserviunt illa de 
Datis theorematai quae et ipsa Data appellantur. 
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^uem Datorum usnm et notiotium uteacemplis ali- 
quot illustremus-, resumamus eadem ilia Libri primi 
Elementorum prbblemata, quotum supra anaiysin alio 
modo dedimus: nunc eam pcr usum Datbrum exhi^ 
bebimus. . . 

£1* r, ij Huic problemati respondebit datum hoc: 
Data recta, super qua sit triangulura aequiiaterum, 
(sive ipsius basi)-, dabitur ejusdem etiam vertex. (v« 
fig. textus.) 

Data sit recta A B, super qua trlangulum aequi- 
laterum A r fi: dico, ejus etiam verticem F dari. 
Quoniam enim A F aequaiis est A B : erit punctum 
r (ut supra pluribus exposuimus) in circumferentia 
circuli centro A radio A B descripti ; hoc est, in i5ir- 
cumferentia poSitione data. Sumta est enim A B data, 
tam positione>;^sciIicet quam magnitudine : iit adeo illi- 
us^^circuli tam centrum A, quam radius AB datus sit: 
. dato autem centro et radio descripti eirculi datur et 
.'circun^erentia positione; quod est manifestum quast 
Coxollarium Fostulati: tertii Elementorum. Et simili* 
ter, quonia^ B F aequalis est| B A; erit punctum 
r in alia etiam circumferentia positione data, nempe 
circuli centro B et radjo B A datis^ descripti. Est erga 
punctum r interseetio duarum circumferentiarum posi^- 
tione datarum. Sed duarum linearum qiiarumcumque 
(sive recta' uU*aque sit» sive oirculi circunfiferentia, ne 
hic de aliis dioamus; sive una re£ta, altera circum- 
ierentia cirouhris) positioiie 'dataeum intersectio quo* 
que positiott^dfttiir^ quod est.unum ex Euclidis da^ 
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iis, nempe 25»m textus graeci; aoperse feve msLvH* 
festum est, ut demonstratione vix egeat« 'Ergo etiam 
punctum r datur: quod erat ostendendum* 

EL* I^ 2. Sic in &rma Dati enuntiari poterit» 
Dato puncta A et^reeta aliqiia B F) dabitur et recta 
quaedam puncto dato A adjaeens aequalis datae Et* 

Describatur super iuncta A B triangulmn aequila* 
terum A ^ B; dabitur ejus vertex ^ per praeced^nr» 
Produeimtur ^ A, ^ B iad E, Z» £t quia punctuni 
^^ itemque puncta A, B data simt; dantur et rectae 
j Ay ^ By seu reetae^E, j^ Z positione. Jam 
dumatur in A E recta A A aequalis ipsi B r: ea igi- 
tur puncto A a^jaoet; et dico eara datam csst. 

Centro, enim B radio B F descriptus circulus secet 
B Z ifi 'H : et quia eentrum B ac radius B r datus 
est, datur et drcumferentia ejus posittond Sed et 
. recta BJS positione data est: ergo et iilarum inter* 
sectio H positione datur, et recta^ H datur* Porro 
quia et iJ A aequalis est^^ B, et A ^ aequalis B F^ 
hoc est B H: erit et tota ^ A toti ^ H aequalis/ Er« 
go punctum ^l jacet ia drcumferentia circuli centro 
J radio j H descripti* Sed haec circumf^^rentia posi- 
tione data est, qma et centrum J et radius J H da- 
tus* Ostensum est autem etiam rect^m y E positioue 
datam esee. j^uoniam ergo et circumferentia illa ct 
haeo rec-ta positione datae sunt; earum quoque intcr^ 
sectio A datur« Et daium est punctum A» Ergo et 
recta A A datur, quae a^jacet puneto A^ et aequalis 
est B r. (supp.): quod ecat ostendendum. 

Da tu m a d E K ly 3. Datisxluabus rectis inaequa- 
libus A B et r^ si sumtum sit in; lo^bri A B punc* 
tum aiiqudd £) quod fkcidt segmealum ipso et puncto 
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Aintereeptum AE aequale daue minori r: puoetum 
iilud E dabitur^ 

Per pra«c«ideliis enim dabitur recta aliqua puncto 
A adjacenaf aequaUa rectae F; sit A J. £t quoniam 
A E aequalia e^t r(supp.); sed et A,^ aequaiis T: trit 
igitur A E aequalis A j. EBne punctum E e$t in cir* 
cumEerentia drculi centro A radio A J descripti; quae 
quidem positione datur ob centrum A et radilim A J 
data. Sed et A B positione daU est per hfp. Ergo 
et punctum E, 1n quo illa circumferentia et recta A B 
ee intersecanfei^ datur: quod erat ostendendum* 

Datum ad El. I, 9. Datum positione angulum 
, rectilineum quae bifariam. secat recta^ positione da- 
bitur. 

Sit angulus B A r positione datus, hoc esf, rec- 
tis B A, A r positione datis comprehensus ; et ipsum 
bifariam secet recta AH [supple hoc infig. text graecl 
iit producalur A Z ad H] : dico eam positione dari* 

In recta enim A B sumatur punctum quodcumque 
Jj et ipsi K J aequalis ab A r abscindatur^A E; 
jungatur J E recta;: tum centro J intervaiio ^ E de- 
scribatur circukiai secans ipsam A H ad partes ipsius - 
J E aliasy quam ad quas est punctum A^ in puncto 
Z, et juiigantur ;J Z , Z E. 

Quoniam punctum A datum est (per supp« vel quod 
in eo rectae positione datae B A^ A r concurrunt), 
et punctum j assumtum est pro dato (id eniln saepe 
in hoc genere fit) ut praeter ea, quae per expositio* 
nem data sunt, alia quaedam praeterea pro lubitu 
sumta pro datis usurpentur): data ergo est recta A 
^* Et qUum huic aequalis ahscissa sit-A E a miyori 
A Fy datur et punctum E <per dalupi pro:lsime praeo« 
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ad E|. l, 3.)x ^ergo et feoU ^ E daittr^ ^tt pwx^a 
jungena« j^uoniam autem ent A i^aequalisA E, ergo 
duae j Aj A Z diiabus E A,. A Z aequales^ et an- 
gulus ^ A Z ae^iiali^ angiilo E A Z (cum.reota A H 
p^r hyp. bifariam secet anguliim fi A r) : per El! I, 
4. basis qudgue J Z basi S Z aequalis est Sed ii/ Z 
aequalis est ^ E, quia ex oeiHro ejusdem cirmili : ergo 
et E Z aequalis :^ £; e,t tniingulum ^ Z £ aequila* 
terum est» £dtautem super data recta jf £ constitu^ 
tum. ErgoXper Datum ad £1» 1, l,)vertexctSu6 Z da- 
tur. Sed et pufictum A datum est. Ergo reota A Z 
seu A H positione datur« q. e» d. 

Datum a4 Ei I, ta Dataerectaetormiiuit^edabi*' 
tur et punctum, in quo ea bifariam secaHir. 

Data sU r^c|:a t^minata A B, bifariam secta in 
puncto ^ : dicp punotum jt darj. i : 

Describatur enjm silper A 6. trianiguIttRi.aequilate- 
Jrum A r B, et quia ipsa A B data est^ dabiitur ejus 
vertex r (per Datum ad El. I^ 1*): unde et rcctae 
r A> r B positione c|abuntur« Junctaque r 4\ cum 
sint duae h r^ T 4 duabus B r, r J aequales^ %ei^ 
et basis A <^ basi B J aequalis (quia A-B bifariam 
secta in j jrer hfp*) X erit per £1. I, b.. angialus. quo« 
que A r ^ angulo H T J aequaHs. {^noniam igitiit 
duabus rectis B T, r A positJone datis comprehen* 
sus anguIu8,A T B bifkriam seoatur rtcta r^; ipsa 
quoque F J positime datur (perDatum ad I, 9»> Sed 
et recta A B positione data est (hypf) Ergo ^t puno* 
tum<^, in quo ill^e duae reciae sibi inviceip oocurrunt, 
datur: q* e* d. . . ^^ 

Qatum ad 'EiX» Ip iU Datae posidone rectae 



Digitized 



byGoogle 



364 C'^^. IX. Jd Thi0f. LEiem, ejusque conseci. 

quae: ad-aiitgulos reatos klCi^itur recta in datb in ipsa 
punctov p<i>s^iti<Biiie dab^ttir. 

Sit data recta A B positior^e , et ift ipsa datum 
punctum J^ in quo'5it' recta r fl illi ad angulos rec- 
tQs ducta: dico r H quoque positiolle dari, (In fig. 
text. graec, producatur r Z ad H.) ^ ^ 

^ Sumtis enim in A B reetis T Jy F% utcumque 
aequaiibus, si unum pufidofum jy^^E pro dato acci- 
piatur ; reliquum quoque poisiitione datum erit (per Da- 
tum ad Ij 3.) et hinctTecta'^ E data, Tum centro j^ 
int^^rvalio' :j^ £ describatur circulus , qui rectam rH 
secabit^ ut in Z: jungadtur J Z, Z E. £t quoniam 
duae J ty r Z duabus fl r, F Z'aequales sunt, et 
angulus ^ r Z angulo E r Z aeqiiali^ • (per Def. 10. 
cum siAt ex hyp^ rectl) : ^ per El. I, 4; basis quoque 
J Z basi E Z aequafis tHt. Sed Ji Z aequalis est jd 
E, quia e§c centro ejusdem circuli. Ergo et E Z ae- 
qualis j Ef et trianguluni ^ Z E aequilaterum est* 
Constitutuhi est autem super data recta^^ E. Ergo et 
illius vertex Z datur (per Datum ad EIl I, 1.) Datum 
autem est etkih puhctum T, Ergo reota T Z scu T 
H pdS(tione data est, q. e. d. • 

Datjam' ad £K 1/12. In datam i)ofsitione rectany 
lineam e puncto extra ipt^fn dato demissa p0rpendicu- 
laris/positione et magnitudinfe dabitun 

Sit^ recSa pbsitione data A B, et pimctiHh extra 
ipsamdatum T^ e qiio ad illam demis:sa sit perpendi- 
cularis r 0: dico J & positione dnri. 

> In r^fa A© sumatur puhcttim quoddum^e H 

pro dato^ et ab © B abscindatur 9 E "aequalis H; 

^jUtngantifit^H T, r E j quarum^ datur If r,N qui^ d^ti^ 

punctis H^ r interjecta est. Jam quia T e perpendi- 
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cidaria eit /^i A B; eruat anguii> r A, 1" e 6 ae^ 
quales, per Def« iO. . £t quia He aequalis '0 £; duae 
ei%o H Q,f B,r duabua E 04 B T aequales sunt; et 
ai^ulus Hi^ j: mgulo £ e T aequalis est^- ergo per 
£1. Iy.4«,bftsis r H Imsi r£ aequalis. Htnc punctum: 
£ erit ifl cju^ii^unfeirentia qirculi ceatro T iptervallo rH 
descripti;:; qriae eircumfereiitia data erit ob centrum r 
etradtum rH data» guare et punctum E^ itl quo illa 
rf^taiTi ppsilione datam 0fi secat) datumerit, etrecta 
H £ datid.punctis H, £ inteiiacens, data erit. Itaque 
(per Datura ad £L I, 10.) d^tunii erit etiam pMnctum 
^; in quQ H £ data bifariam secatur, cum aequales 
^umtae sint H ©> © E^ Quare cum et punctum F de- 
tur; recta r prositione et magnitudiRe dabiturj; 
q.^^e. .d. . .\}.} u.«;'.« • •': .?■ "^ • '. ". , 

Quoniam autem ad e<^mposttionem requiritur, ut 
circulus centro r radio r H descriptus rectam A B 
secet in puncto H et in alio praeterea punctoE: id 
oblinebitur, s^ primo ad alleras rectae A B partes^ 
quam 'ad qua5^e3[t puncti^m F, sumatur aliquod punc- 
tum ^*, tum enim circulus centro T int*rvalIor^ 
descriptus .ne^§ssario secabit ipsam A B in duobus 
punctis (v* Chre^st. geom. pag*'19S« Nro. 20* !)♦ 

Datum ad £U I, 22* Si. super basi aliqua data 
constitutuBi' sit.trianguluiny ci\jus duo latera duabus 
rectis datis aequalia sint: ^^u> verl;^x et later^ 
positione 4?ta .erunt* 

Sit. basis data ZH, sujl^rqua cpnstitutum sit tri^ 
angulura K: Z ,H , habiens latus;<Z K rectae datae Z ^^ 
et latus HK rectae datae H aequalia; qtiae reeiae 
in directum ipsi Z H utrimque posita sint : . dico pu^e^ 
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tum K dart, vertioem nempt illius triangi]|^i; et ree*^ 
tas ^ &, K H, ,ktera ilituSy positione dari; 

Quia enim Z K aequalis e$t Z j\ jiusictum K 
erit in circiunferentia.cirduU centro Z riadib Z ^ de- 
scripti) q^fte posittone data erit ob fcehtrum Z et ra^ 
dium Z J data. Simtlitei', quia H Kae^foalis est H 
B, pimctum K erit in circumferentia circulr centro H^ 
vadio H & descripti, quae item position^ data erit ob 
centiHim H et radiura H & data. Ergo etiam duarum 
iUarum cireumferentiarum intersectio data erit^ hoc est 
ip;sum punctum K. Et cum pimcta Z, H data sint, 
rectae quoque Z K , K H positione datae erunt, q. e. d* 

Datum ad £K I^ 23. Data ppsitione liiiea recta 
et puncto iit ipsa dato ; quae ad ipsam jn hoc puncto 
ducitur recta faciens cum ipsa an^uium dato angul<^ 
rectilineo aequalem, positione data erit* 

Sit reeta A B positione data, et ad ipsani tn*dato 
ipsius puncto A ducta sit recta iinea A 3 faciens cum 
ipsa angulum B A0 aequalem dato angulo 'Erj: dico 
rectam A fl positione dari. (In fig. text/ graeci pro- 
duc A Z ad ^ ' 

A cruribus anguli ad r dati abscindanttdr TJj rE 
utcumque, quae sumantur pro datis, jungaturque jE: 
tunc ab A 0, A B abscrndantur A Z aequalis F Jf 
et A H aequalis F £, et jungatur H Z. guomam igu 
tur diiae 2 A, A H duabus J r, rE^ fltera akcri, 
aequales sunt , ets angulus Z A H angulo ^ F E ae- 
qualis est : erit et basis Z H basi J E aequalis per 
El. l, 4. £t quia rectae T, J r E datae sunt, et 
punctum r: puncta quoque,^, E data erunt, et recta 
^^^ data erit. Rursus quia a positione data A B ab- 
scissa est A H aequalis datae r E\ ptmctum H datum 
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erit, et ipsa recta A H (per Dat* ad &1.:'I5 3)« Super 
data igitur recta AH cotistitutum ek trlafigtitum A Z H, 
habendlateraduoAZ, ZHduabu^d^dtis^tis r ^; J^ 
aequalia: ergo (per Dat; prox. praeci) tria^guli illiui 
vertex Z datur; unde et rectai A>Z'>'5ett A & pOli<^ 
tione dkbitar; q. e. d, *• -^. 

§, 3AU 

Jam ad hOjG Analyseos genu^ 9 quod procedit per 

DaUi^.^bQQ est» per Theo^emata derDati$, quae^am 

ob&efi{|yr^. non ei^it inutilie* ACi primo: etsi, quod da-* 

tum esse concluditur, ilrequenter sit unum/tantum^i/^t^ 

non pliyrjibus modis exhibcri possit:. tamen et:hau4' 

rarb est, id)i duobus vel forte etiani pkiribus mpdU< 

exhiberi:flueat:: ut adeo. datum non oporteat intelli-r, 

gere>,tide ^sse,^ qu^d ^uaquequaque ^ta^ d<9teriuinatute 

5it> ut sit unicum jiaqtu^i sui .generis* Datum enim- 

esty qi)icquid inveniri potest, etsi plifribus forte uiio-: 

dis possit« Nam recta quidem data terminata bifiiriaiii 

secai^ in unico tantum puiicto potest; et angulus da« 

tus r^oUIineus unica, tai^tum recta bifariam secari; et 

in datam rectam infinitam e puncto extra ipsam 4atQ 

unicum tantum perpeudiculum demitti« Sed super dar 

ta recta tri^ngulum aequilaterum.npn. unum tantum, 

sed duo describi possunt, alterum ad alteras ipsius pfyr*. 

tes, et datae rectae in dato ipsius puncto perpendicu* 

laris non ad unas tafitunf, sed.etiam ad alteras ipsius 

partes e::citari potest; et super data basi triangulum 

habens duo latera duabus datis rectis aequalia, si unum 

ad unas ipsius partes describi potest), alterum quoque 

ad alteras describi poterit j et angulus ad datam rec«^ 
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tam..in dato Jp$i)as puncto applicaii, qui dato angulo 
rectilineo aequalia «t, non ad unes tantum illipa rec» 
t^e,parte3 ppteaj;^ a^ ad utras^e« 

> Innumeras autepn solutionea* uaum dunjtaxat illo- 
i^mQ^ 91^ ex. E|l«)nentis attullmus > problematiim ha« 
bet, nempe £1. I, 2« In hoc euim ad datiun. piinctum 
poni rectae, quae datae irectae aequales sint, non una 
aut altera tantum; sed innumerae possunt: quamquam 
Euclides in illo problemate satis habeat ostendere^ 
unam saltim aliquam poni posse. ' (^uare et^ quod il^ 
subjecimus Datiim '($• praec.)) enuntimdi moda^^^li- 
quantum ^\S€tt a cet^erorum etiutitiatiombus; * Ndneirim 
di&imus, fiato puhcto si adjaceat' reota datae reotae 
aeqfualis', eam • positione dari; quod non vekimesset: 
nequie enim quaeUbet dato puntto acyaeens datae '^ctae 
aequdis, positione quoque datur!^ $ed hoc tflixtftum di« 
ximus, Datis puncto et recta darf^-^hoc est, inveniri 
posse , rectam aliquam , qu^e Akio ' panoto ^^iacens 
datae aequalis sit. Quodsi sJmilemenuutiandi modum 
iti ceteris adhiberemus, ut e^set enuntiatio Datortim 

ad £i. I9 1. Data recta terminkta, dabitut* elt tri* 
angulum aequilaterum super ipsa: vel dabitur punctum^ 
e quo ad itlius extrema ductae rectae faciant triangu-^ 
lurti aequilaterum; 

ad EL I, 3. Datis duabus rectis inaequalibus^ da- 
biiur et segmentum msgo^i^ acijacens uni cjus extremoj 
aaquale miUorl; 

' Sid EL ly 9: Dato angulo^ dabitur et positione 
r6Cta aUqua , ipsum bifariam secans ^ 

ad £1; I^ 10. Data positione' recta, dalbitur efc 
pttnctum aliquod in ipsa» in quo iUa bifariam secetur; 

ad 
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ad EU I9 11. Data positione recta, tt in ipsa 
puncto ; positioM dabitur recta aliqua in hoc puncto 
ducenda, quae ipsi ad angulos rectos sit; 

ad £1. I9 12« Data positione recta infinita^ et 
puncto extra ipsam; positione dabitur recta. aliqua ex 
t illo punctb ducenda, qvae illi perpendicularis sit; 

ad !^1« \y 22* Data basi, et duabus rectis magni* 
tudine datis \ dabitur et triangulum super ilia , • quod 
latera habeat duabus illis reclis datis sigillatim aequa* 
lia; seu dabitur j punctum extra basim^ ad quod ex 
Qus Qxtreaiis.4uctae duae rectae sint duabus datis ae^ 
quales \ si modo ex tribus illis datis binae simul sum* 
tae sint ip^ores tertia; 

ad £L I, 23* Data po^itione recta, et punoto in 
ipsa^ dabitiir et positione recta aliqua ex lUo puncto 
ducenda , quae cum ipsa angul^m faciat aequalem an- 
gulo dato: 

haec omnia Data nibil sane amplius dicerent, quaift 
quod ipsa £uclidea enuntiatio ciyusque illorum proble- 
matum dicit, nempe inveniri posse ea, quae in quo- 
quc iilorum problematimi proponuntur ; et , sic demon^ 
stratio quoque horum Datorum ab Euclidea problema* 
tum illoi^um denK)nstratioue vix verbis diiferret: Sed 
alia nimirum fuit ^nostra Datorum ad illa problemata 
enuntiatio (S* proc*); nemjpe, si vim verborum repe- 
tamus; 

ad I, 1* Si super recta data constitutum sit tri« 
angulum aequilaterum ; dari ejus verticem^ vel dari 
ctjus^reliqua duo I^tera positione^ 

ad I9 3. Si a m^ori duamm rectarum inaequa-^ 
lium^ abscissum sit segmentum uni ipsius extremo ad^ 

25 
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jacens aequak minori illoruni; terminum quoque illius ^ 
segmenti dari; 
\ ad I9 9. Si angulum rectilineum datum biforiam 

secet recta^ eam positione dari; 
. ad I, 10. Si data recta terminata in puncto bifa- 
' riam secta sit^ id punctum darl; 
' ad/ I| 11. Si datae positione rectae in dato in ipsa 

puncto recta ad angulos rectos ducta sit : eam posi- 
tione dari ; 

ad ly 12. Si in datam positione rectam e puncto 
extra ipsam dato perpendicularis demissa sit; eam po- 
sitione et magnitudine dari« 

ad 'l| 22. Si super data basi triangulum consti- 
tutum sit habens duo latera duabus datis rectis aequa- 
- lia: Cijus verticem et latera positione dari«. 

ad 1/23« Si ad datam positione rectam et punc- 
' tum in ipsa datum ducta sit recta faciens cum ipsa aii- 

gulum angub) datd aequalem; eam rectara positione 
dari« 

Quorum sio enuntiatorum Datorum quae sit ab illis 
priori modo enuntiatis Datis differentia; operae pre- 
tium erit, aliqhanto accuratius investigare^ quod id ad 
Analjseos naturam cognosoendam pertinere videtur^ 

$•34«/ 

Ac pi^imo quidem manifesta est haec differentia, 
quod in priori enuntiandi modo sit Datorum formay 
quam Logici dicunt, categorica ut plurimum; in po- 
steriori hypothetica; nempe cum conditione, ut ea res^ 
de qua quaeritur , facta sit \ cui conditioni subjunctum 
est consequensi ut ea vel ipsa detur^ vel quaedam^ 
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^^ae ad iUius effSectionem pertinetit, data sint. |^uo« 
niamei^inA non oiniie probiema possibile est/ sed et 
taUa facienda proponere quisquam possit, quae fieri 
nequeunt, idque aut numquam Qmnino> quoniodocum* 
que eae>es, qtias iile simul datas proponit, se habe^ 
ant^ aut aliquando qiiidem fieri possint^ aliquando vero 
nojQ possint, pro singulari datarum rei^m constitutione 
et inter se apta vei ineongrua habitudine, in iis qui^^' 
dem, quae fieri nunquam pos^unt, Dato non est locus^ 
etsi Analysi locus est : nam Analysis eo quoque vel 
maxime inservit, ut siqua impossibilia sint, talia esst 
arguat ex eb, quod absurdum aliquid vel impossibiie 
ex ipsis consequi ostendat : in iis autem ^ quae fieri 
aliquando possunt, aliquando non possunt, pro varia 
datarum rerum coustitutione^ Dato omnino locus est^ 
^d id noii aliter, quam forma- hypothetica comprebendi 
oportet^ in hunc ii[nodum: si datis his, et illis aliud 
qoiddamy quod certum a^ illa relationem habeat. fac» 
tum sit, (sic euim dici oportet, non yero, facien* 
dumsit)^ id et ipsum dabitur. Exempit gratia, si 
super data basi descriptum sit triangulum habens duo 
latera duabus rectis aequalia : cjus vertex dafoitun 
Non vero absolute et categorice: super data basi da-* ' 
bitur et triangulum (vel vertex trianguli), quod d^o 
latera habeat duabus datis rectis aequalia ; vei : Si su- 
per data basi describendum sit triangulnm habens^ duo 
latera duabus datis rectis aectualia^ ejus verlex dabi*. 
tur. Non sic, inquam: nam nisi basis illa et duae 
illae rectae daiae tales sint, ut binae ipsarum quaeli* 
bet simui sumtae msyores sintreliqua, necdabitur nec 
omnino fieri poterit triangulum. Quamobrem talibus 
problismatisy cum proponuntur^ adjungenda est deter- 

25 * 
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mmiiio : ut et Euclidis illi v<l potius ei , cui illa re- 
spondet, Bl. I., 22* acljungit determinationem banc: 
Ju dtj ta^ dvo trjg \oimjg (in^ovag etvai , navzrj itexaXav gavo» 
HBvaw. Sed haec iji Compositione : Analysis enimnonnotam 
aupponit Determinationem , sed eam potins, si qua 
locum habet, invenit. Nam si Analysis quaesitum M 
vel problema faciendi M ultima conclusione reduxerit ad 
faciendumN, sic ut N tale sit, quocum vel per quod, et 
non aliter, etiam M detur: si quidem N absolute sit 
impossibile^ erit etM impossibile^ etproblema iieri pror^ 
sus non poterit: si N semper fieri possit; quia N tale 
^est| per byp. , ut eo cognito M innotescat; M quo* 
que fieri semper potest^ seu problema semper possi* 
bile est. Sl vero N, prout reliquae res datae se ha^ 
beant, aliquahdo fieri possit, aliquando non: probk* 
ma quoque aiiquando fieri poterit, aliquando/non* 
Ut si N sit intersectk) circuH centro et radio datis de- 
scripti cum recta positione data: si ea intersectio 
propter quandam datarum rerum constitudonem ali- 
quando locum hon habeat, problema tunc fieri non 
poterit : sin vero locum habeat , iieri paterit* Tunc- 
que investigatio ^ qualiter se habentibus datis rebus^ 
intersectio illa locum habeat, dabit ipsam conditionem, 
qua problema fieri possit, sivfe ipsam Deternrinationem 
seu jio^iapLov : oviius rei plurima apud vete^es Geo- 
metras in eorum reliquis aut recentiorum opera resti- 
tutis Ubris exempla exstant* 

§.343; 

Deinde et illud observandum : Compositionem 
problematis nonniunquam dari posse specialem aliquam^ 
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quae de reliquis ejus salutionibns nihil palefkciat : Ana- 
Ij^si autem omnessimul sotutiones imriter contlneri.et 
indicai^ : ex quo ajia- rursus prioris ac posterioris (§. 
341). Datorum enuniiandi raodi differentia patefiet* 
Exemplo jsupra adhibito rem illustramus. InProble* 
mate X. $• t73. (v fig. ibid.) ostensum est, Dato anf 
gulo B A C bifariam secto reota A D, cnius e termino 
D ad reetam A B ducta sit recta aliqua DE: dari 
aliam quoque rectam ex D ad- reotara A C ductam ipsi 
D^E aequalem : quae scilicet invmiiur ab A C absein* 
dendo A F aeqhalein A.E, et jungendo D F. Sed ea' 
solutio problematis, fex D ad A C ducendi rectam ae- 
quaiem DE^ specialis est. Nam si D £ sit obtiqua ad 
A B ^ el minor D A : erit et altera , quae problemali 
satisfaciat» Analys^is- autem, seu qiiod idem est, de* 
monsbatio Dati sic enuntiati: ^^Dato angulo B AC bi- 
'secto recta AD,^et ^data e dato puncto D ad AB ducta 
D E: si ex eodem d£^o puncto D ad A C ducatur recta 
aequalis datae D £;^ea ipsa quoque positione dabitur :*^ 
ad utramque solutionem pertinebit, cum rem deducat 
ad oirculi dentro &r^diot aequali D E descripti ihter^ 
sectioijiem eum positione 3ata AC; quae intersectio 
dtiplex erit quibusdamr cAsibus, et utrique earum tt* 
ep^mdebit $ua sohiisia. ^^ » 



$. 344. 

♦. . • , . ■■ \. . — ■ \ ' ^ • -' 

Prae^reaf Analysis hoc prae Compxxsitione halbet 
prbprium ap p^aecipi^pm, qiiod ex ipsa proxime peti 
pleruni^ue potest demonstratiQ, quae mera composi* 
tione jsic^o suggeritur^ docens, probiema. pluribus modis 
non efiici.tiosse^ quani sui itespoDdent ei^ quod est 
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ultimum in conclusionibus Andjseos, seu ad ^pxod, 
problema ultimo in Analjrai r^ducitur : neique effici posse 
iillo modo, qui habeat aliquid, quod illi conduSioni 
repugnet. Atque illius .rei..quod scilicet Problenui 
non aliis, quam qui <osten^i sunt, modis solvi quealy 
cognitio pertinet ad accmratam problematis tractatio* 
nem^ ideoque ab Apotlonio in Libris de sec^tione 'ra- 
tipnis y cuivis compositioni subjuncta est demonsjtratio, 
non aliam.quam eam« quae ostensa est, rectam^ vel 
eas duas, si forte du&e sitit^ solvere problema» 

Exemplo rnrsus sint illa^ quae paullo ante consi- 
deravimusy primi Elementorum problemata. Jatm in 
problemate, EL I^ l« si q^aeritur, annon plusquam 
unupn triangulum aequila^erum construi super eadem 
recta possit ad easdem partes? e^ Analysi supra da- 
ta sic ratioeinaberis. Qmm per hanc talis trianguli 
▼ertex sit in intersectione duorum circuIorum> qui ex* 
tremis datae rectaci ut centris . et cyusdeai rect^e in» 
tervallo describuntur: sequitur, si plura.essenttrian^ 
gula , plures fore duorum rarculorum inters^ctiones ad 
e^sdem rectae centra jungentis partes : quod fieri ne- 
quit per consectarium EK I , Tmoe ( v; G br e s t o mu g e o m. 
pag. 230)« Sed ex hac ipsa h ^vnoe impossibilitas plu- 
rum triangulorum inmediate consequitur, sii^.illQrum 
circulorum interventu. 

Ad problema £L h q^ de angulo dato bifk- 
riam secando ; unam - tantuni esse rectam « quae id 
|iraestet, etsi magis e propinquo ost«ndi queat-^ et fere 
per se evidens haberi posmt : tameii si Analysin vel 
Demonstrationem Dati supra datam consulas, ex hac 
fic consequetur. Sint duae, si fieri potest, quae pro- 
blema solvwti ima quidem A Z vel A H^ de qua 
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supra; «Itera AH^ (figuram &cile detineabis): et si« 
mili facta constructione, ac supra, qua obtinebatur 
triangulum ^ Z E aequilaterum, obtinebitur alterum tri« 
angulum aequilaterum ,JZ'T£» super eadera recta J%i 
quod fieri neqiiit^ per ea, quae modo ad £L 1> i* ob^ 
servatia sunt. 

Similiter ad El. I, 10. Datam reetam in nno tan<- 
tum puncto pdsse bifariam secari; etsi magis imme** 
diate demonstrari queat, et pene Axiomatis loco sit: 
tamen ex Analysi supnL data stc quoque elici poterit. 

Si praeter punctum J sit- alterum quoque punctum 
j^^ in quo recta A B bifariam secetnr, et cx vertice 
r trianguli aequilateri A r B ducatur T J^x ea quo» 
que pariter, ac supra de recta T J ostensum est, an« 
gulum A r ' B bifariam secabit. £rgd idem angulus 
duabus radis r Jy T J* hifariam sectus esset: quod 
fieri nequit) per ea^ quae nu>do ad £1. I^ 9. diximus« 

Ad El. 1« 11« Rectae datae A B in dato ipsius 
puncto non ^osse duas perpendiculares ad easdem par>- 
tes duci r Hy r H'*: quod immediate per Def. 10. et 
Ax« 9* ostendi potest; id superiori assumta Analysi 
sic concludetur. Ut enim ad r H triangulum aequila» 
terum ^ Z E ex superiori An^Iysi, sic ad jT H ' trian- 
gulum aequilaterum ^ Z ' E super eadem recta J E 
obtinebitur ; quod rursus fieri nequit perea , quae, 
dicta sunt ad EL !> 1. 

Ad £1. I, 12» In eahdem rectam A B ex eodem 
puncto r non posse plures demitti perpendiculares; 
ostenditur proprie ex £1. I, 17. Sed sequendo supe« 
riorem Analysin sic concludemus: Si sint dua^ per« 
pendicuUres T e^ TB': sumto pimcto H pro lubitu, 
eodem^ quo\supra et ut supra^ facta est eE i OH^ 
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iu nunc facta 9' E^tO' H^ ostendctur, ut sttpraLE» 
r H, uta hic r Es r H. Ergo ex eodem puncto r 
ad eandem rectam A fi tres rectae ductae essent inter 
se aequales*, quod fieri nequit piir Xonsectaria £1. I| 
Iff. (V. CKrest. geom. p. 312.) • 

AdEl I, as^ unum tantum esse posse triangu* 
' lum super recta Z H ad easdem partes,' qiiod satis 
faciat probiematis: perAnalysinrursus reducitur ad id, 
quod una tantum intersectio sit duorum circulorum ad 
easdem partes rectae centra jungentis : et hoc, ac-res 
ipsa, de qua qualeritur, immediate, ad £1. I, 7. 

De Ei. i, %S. quid opus est dicerc? cum palam 
sit, unam tantiim ad easdeiii rectae datae A B partes 
esse posse rectam, quae problemati satis faciat. 

Sed haec hactenus sui&ciant de Datis generatim, et 
de demonstratione Datorum seu de Analysi problema*- 
tum, quae illi aequipoilet, obserrasse: progredimur 
nuno ad ea, quae theorematibus Cap. IL et III., seu 
problematibus Cap.^ lY. respondent Data. Qnae qui- 
dem maiumus ad probiemata Cap. lY.^referre ; quod 
omnino cum problematis arctione^nexu', quam cum 
theorematis cohaerere videantur. 

III. Data respondentia Froblematis Ca« 
pitis ly- 

§♦ 34^. 

Datum ad Probl. IX. §. 173. Si ad duas 
arectas positione datas et facientes angulum, e dato 
puncto rectae illum angulum bifkriam secantis ductae 
duae rectae aequalia terminent triangula; et earum 
una positione data sit: etiam altera positibne dabi* 
tur. v^ Fig, 63. 
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Sint rectae B A , A C poditione datae , fkcienties 
angulum BAC^ quem bifariam secet A D; e cujus 
dato puDcto D ad illas ductae sint rectae D E, D F, 
terminantes triangula A DE^ A D F aequalia, quarum 
lUia D £ positione data sit ; dico etiam alteram D F 
positione dari« 

Nam per ea^ que ostensa suntCap. VL §»340, erit 
A F aequalis A £. Datur autem punctum £ ; quia 
utraque A B et D E positione data est ; duarum autem 
linearum positione datarum datur et intersectionis vel 
eohcursus punctum : ergo hic datur punctum £• Et 
qiiia AF aequalis est A E; dabitur et punctum F f per 
Datum ad EL I9 3. supra propositum.) Itaque et recta 
D F positione datur (per Datum respondens postulato 
primo : quod nempe recta per data duo puiicta ducta 
positione data sit). ' 

Et addi pote^t, utramque duarum ductarum etiam 
magnitudine datam esse: nempe et D E, quia duobus 
punctis datis D, S, interjacet; et D F, quia duobus 
punctis datis D, F* 

Sirailiter ostendentur et seqijentia : 

Datum ad jProbi XXL $• 177. Si ad datam 
positione rectam e^ puncto in recta ipsi perpendiculari 
dato, et ad utrasque fai\iiis perpen^icularis partes, 
ductae duae rectae aequalia terminent triangula; et 
una earum positione data sit: etiam altera posltione 
dabitur* . 

Datum ad ProbL XXX, $. 18a Si ad concur- 
sum duarum rectarum positione datarum et angulum 
in concursu facientium, to puncto extra hnnc anfgu* 
lum dato ducta recta, aequales cum rectis iilis po-^ 
sitione da(is faciat anjn^oi) tum ex eodem illo puncto 
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ad easdem ductae aliae duae rectae, ad utrasque prio- 
tit ductae . partes 9 aequalia terminent triangula; et 
ipsarum una positione data sit : etiam altera positibno 
dabitur* 

Datum ad Pirobl XXXVilL $. 162. Si in duas 
rectas positiope datas recta Knea in datis ipsarum punc* 
tis iucidat faciiens aequales cum ipsis angulos alternos \ 
et utrumque horum alternorum angulprum subtendat 
recta ex uno punctorum incidentium ad oppositam ipsi 
rectarum posUione datarum ducta^ et hae ^ubtendentes 
aequalia terminent triangula: si earum una positione 
data sit ; etiam altera positione dabitur. 

Datum ad Probl. LI. $. 186. Si ad datamrec* 
tam in duobus eijus extremis et ad easdem partesduae 
rectae positione datae insistant sub aequalibus anguIiS| 
et ex utroque prioris extremo ad rectam in altero ex* 
Iremo insistentem dueta sit recta, et ea£ duae rectae 
aequalia terminent triangula: si earum una.positione 
data sit ;. altera etiam positibne dabitur. 

Datum ad Probl. I/XIII, $• 190. Si duae rec-^ 
tae angulum faoiekites positionb datae sint /et in ipsa ' 
iiide ab anguli vertice aequalia abscissa sint Segmenta; 
et ex horum terminis ad oppositas irectas ductae rec^ 
tae aequalia terminent triangula: si horum una^posi-» 
tione data si^ etiam altera positione dabitur« 

Et similia erunt Data ad Ptobl. LXXVUL f. 194., 
ad Probl LXXXVL J. 196, et Piobl XC. $. i^T, ad 
Probl. XCIV. 5. 198, ad Probl. CIL $. 200., et ProbL 
CVL $. 201. 

Datum ad ProbL CIX, b* $.203* Si ad rec- 
tam aliquam positione datam ex duobus punctis extra 
ipsam datis duae rectae ppsitione datae aequales> et 
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3ub aequalibus angylia JDoIinataq «int^ et russusex 
iisdem {Htfictis ^liae duae rectaey ad partas angulorum 
diotorUm, ad rectam prioi;em ^positione datam ductae 
aequalia terminent triangula : si earum ima positionc 
data sit; etiam altera positione dafaitur. 

Et simile erit Datum ad Prob^. CK, b. $. 203* . 
Sed baec omnia comprehenduntur sub hoo Dato: 

Si diuo trjangula latus kteri, et anguluflti angulo, 
qui est ad verticem datumy aequalia habeant, et ipsa 
jnter se a^qualem habcant aream*, et sit utrumque 
dictorum laterum aequalium positione et magnitudine. 
, datum, et unius trian^uli latus reliquum ac basis po« 
^i(;ione data sint: reliqui quoque basis posit^one dabi^ 
tur. ^uibus etiain hoc addi potest: Et utrumqu^ 
latus reliquum, et utraque basis magnitudine data 
erunt. Fig, 6u 

Si^tJtriauguIa A:B C, D E G habentia latus A J^ 
lateri D £, et angulum 6 A C angulo. E D G) qui 
sunt ad vertices datos A, D, aequalia; et ipsa inter 
se aequalis areae; et sint latera aequsdia A B, t) E 
positione ac magnitudine data; unius autem latus reli- 
quuth A C ac basis B C positionc(^ data sint: erit et 
alterius basis E G positione data* Ae porro utrumque 
latus reliquum A C, D G^ et utraque basis B C^ E & 
positione data erunU ^ 

Quoniam enim B A, A C positione dantur; datut! 
angulus B A C9 et ipsi aequalis E D G« Et quia E D 
positione datur, datur et D G, quae cum ipsa datum 
angulum fkcit> positione., Rursus qiiia B C positione 
datur^ (supp.), .sed et A C (per ostensa): datur et 
punctum Gf in quo illae concurrunt. positione. Et 
quia pttnctum quoquc A dauim est (b^.)^ etpunc- 



Digitized 



byGoogle Jl 



( 



386 C^i?^ /X AdThtor. I. Elem. ejuscjue conse^U 

tum B propter A B^ ms^nitudine ac positfOfie da- 
tam: rectae quo/iuje A C, B C magnitudine datac 
erunt. Quoniam aufcem triangula A B C/ D E G latus 
A B lateri D E, et angulum B A C angulo E D G ae- 
qualem habent, et ipsa inter se aequalia isuht: erit 
etiam (per $• 240.) A C aequalis D G* Et cum A C 
magnitudine data sit, D G quoque mag^nitudine dabi« 
tur. Cumque et positiolie data sit, et extremum ejus 
D datum sit^ alterum; quoque extremum G datum erit. 
H^nc et £G po^itione ac magnitudine data erit: Qm& 
erant ostendenda. ' ' 

Faullo aliter : Dato triangnlo ,^ et data positioiie 
recta atiqua cum ahgulo in uno ipsju^ extremo dato 
a^jaceute, quae aequalis sit uni trianguli lateri cum 
a^jacente ^ngulo : si ex altero illius rectae extremo 
intra dictum angulum ducta sit reota terminans trian- 
gulum aequale dato triangul^ : erit haeo ducta recta 
positione data* 

$♦ 346,, ^ 

Proxime ex ipsa EI. I, 4. consequitur hdc^D^tum: 
Si trianguli iatera duo et basis data sint , et al- 
terum triangulum habeat latera duo dupbus illius late- 
ribus, alterum alteri, aequalia, et angubim his com-* 
prehensu^ aequalem angulo illis oompreheaso: ertt et 
basis posterioris trianguli magnitudine data. Quodsi 
unum ipsius Jatus cum.uno extremo positione quoque 
datum sijt: erit etTaltemmlatus et basis positione data» 

Et ex theoremate $• 240/ hoo^Datum: . 
^ Si triauguli duo latera data sint, etei alteruni area 
aequale sit^ et latus kteri^ et angulum adijacentem 
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angulQ.^..qiiii . dictis illius lateribus comprehenditur^ 
aeqfialein habeal:' etiam reliquum iatus dicto angulo 
a4iacens.magnitudine datum habebiL 

£t ex Theoremate §. 263. hoc Datum: 

Si .trianguU tria lateira data sint^ . et alterom 
habeat duos anguios duobus' iilius. angulis^ alterum 
alteri, aeqtiales, c% latus lateri aequate, quod aequa- 
libus an^ulis adjacet:; singula latera data habebjl. 

Hiyus^ ajiphcaUoneBi' sistent haec; quae proxime 
sequunturi Data. . 

^. 347. 

Datum ad ProbL X. §* 173« Si ad duaa rec- 
tas positione datas et facientes angulum^ e datopuneto 
rectae. illum angulum bifariam secantis duae rectae 
sub aequalibus ad ipsam angulis internis ductae sint, 
et earun^ una ei y ad quam dupta est ^ in dato punctp 
occurrat: etiam altera ei; ad quam diicta est^ in dato 
puncto occurret. Fig» 63. 

Datae positione sint rectae B A,,A C, facientes 
angulam.BAC^ quem bifariam secet,r,ecta A Dr 
ciyus e puncto dato D ad ill^s.ductae siut.rectae DE, 
D F sub aequ^Iibus ad illam angulis inteniis A P E , 
A D F^ et una earum D E occurrat ei^ ad quam 
ducta est, A B^ in dato puncto £: ^tiani altera 
D F ei, ad quam ducta est^ A jC in dato puneto F 
occurret* j. - 

Erit eiuim A F aequalis A B per §. 263: et cum 
diStur pupctum £9 dabitur et punctum F. 

Datum ad i?robl XXU. §. 177, Si aii^ datam 
positione^rectam e puncto in recta ipsi\perpendiculari 
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'dBio et ' ad utra84ue h^jus perpendicularis partes duc- 
tae sint duae rectae facientes aequales oum' ipsa per- 
petidiculari angulol; et' earum una in; datum rectae 
positione datae punctum incidat : etiam altera in da- 
timi illius punctnm inctdet. ^ 

Datura ad Probl. XXXIL $• 180/ Sl ad con* 
^mrsum duirum rectaram positione dalarum* et angu« 
lum facieiitium in concursu^ e puncto extrk faunc an- 
gulum dato ducta reeta aequaks (»im reetis iliis posi- 
tione datis faciat angulos; tum ex eodem illo puncto 
ad easdem ductae aliae duae rectae^ ad utrasque prio- 
ris ductae partes, aequales cum ipsa faciant angulos; 
et ipsarum una uni positione datarum in dato puncto 
occurrat: etiam altera alteri in dato puncto occurret. 

Datum ad Probl. XXXIX. §. 182. ,Si in duas 
rectas positione datas recta linea incidat in. datis ipsa- 
rum punctis^ faciens aequales cund ipsis angubs alter- 
nos; et utrumque horum alternorum subtelid^ recta 
ex uno punctorum incidentiae ad oppositam ipsi rec- 
tam positione datam ducta, et eae subtetidehtes cum 
incidente faci^pt aequales angulos; si earum una uni 
rectarum ^ositione datarum in dato puncto o&currat: 
etiam altera alteri in dato puncto occurret. 

batum ad Probl LIL f« 186. Si rectae daue 
in duobus ejus extremis et ad easdem partes tnsisten- 
ies duae rectae concurrant in puncto dato : aliae duae 
rectae . in iisdem extremis et ad easd^m partes insi- 
stentes priori rectae sub angulis prioribus aequaKbus 
in alteris extremis , item in dato puncto concufl^ent. 

Datum ad ProbL LXIV. $» 190. Si Uuae rec* 
tae angulum iacientes^ posltione datke sint^ et in^ipsis 
segmenta inde ab anguii vertice abscissa sint aequa- 
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]fa; et ex horum terminis ductae siist intrft SDguIum 
duae rectae sub ^aequalibus aid dicta segmenta' angulis': , 
si earum una occurrit uni rectae posftibne > dat^e Jia 
datopuhcto^ etiam aUer^aiteriin datoiniDeto^ocoarretv 

£t similia habebuntur Data^ad Probiv LXXIX; fv^ 
.94., ad Prabl, LXXXVri». §. i96.v^Probl/ XCL ji 
197., Probl. XCV. $. l96*vProbl CIH..$.20a„ Ppt*t 
CVn, j. aoU 

Datum ad Probl. CIX., c. §. 2O3. Si ad re^- 
tam idiquarii positione datatn ex duobtis punctis extra . 
ipsam datis duae rectae posilione datae aequales et 
sub aequalibus angulis indinat^e sint; tt rursiis ex 
ilsdem pttnctjis aliae dua6 rectae ad partes dictortmi 
angulorum dnclae sint sub aequalibus ad duas diiitks 
inclinatas angulis, quarum una priori pbsitione datl(e 
in datb puncto occurrat : etiam altera eidem ih dato 
puncto occurret. 

$/'348'/ - ' '\' - . X 

Fraemisso, quasi Leinmate, hoc Da^: Si'rectil 
terminata positione data secetur in piihcto bifariam: 
id pun6tum^ositione datum erit, (de ^uo supra id &• 
I, iO. §yii6.jx porro haec respondebniiit Data thedre- 
inatis S$. '2^7. 28O. 

Thebremati §. ^ST. 2o. hoc Datum: Si refc^ 
tae termiiiatae pbsition^ datae in duobiis ipsius extre- 
inis''et ad tasdem aut diversas partes insistant duae 
rectae aequales et sub aequalibus angulis, et ab earum 
terminis d^tis ad punctum aliquod prioris datae» duc^ 
tae duae rectae aequaliae terminent Uriangula: jd punc- 
itim pos^tione dabituk*. .^ 
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Theor^emati $» 280. 2o. faoc Datum: Si rfsc- 
jta^ terminatae positione datae in^ ipsius extremi», sive 
jad easdem eiv^ ad diversas partes, insistant duae rec«> 
tae aequales^ et snJb angulis aequalibus, et ab earum 
.lerminis datis ad punctum alLquod in priori sumtum 
fiuctae duae xecta.^ comprehendant aequales cum insi- 
^tenUb\i.s aiigu}oi$!- id puuctiim positione dabitur. 

5/349. ' 

Jam Problemati XL ^ 173. hoc respondebit Da- 
tum: Si ad duas rectas positione datas e); angulum 
facientes e dato puncto rectae illum angulum bifariam 
s0cantis ductae sint duae rectap ^ quae cum illis ae- 
quales facjant angulos internos; et earum una posi- 
jtipne data sit : altera quoque. posUione dabitur. Fig. 63* 

Datae.sint positione duae B A, A C^ et angulum 
ab iis comprehensum bifariam secet recta A 1),' e cu- 
jus dato puncto D ductae ad rectas A B, A C duac 
D £, D F faciant cum illis angulos internos D E A, 
Dl^A aequales; et positione data sit recta D E: dico, 
etiam D F poatipne dari. 

Hiyi^ demonstratio sjmilis erit ac praecede^itium 
ad eandem figurara (§§. 345. 3470, si ostensi^m fujerit; 
esse A F aequalem A £: Sed hoc ut,ostpdatur, opus 
est £1. I, 16. aut I, 26 part. 2a,, quarum usum qula 
in hac scriptione non supponiraus; .Datum qtioque 
illud et alia^ quae pluribus sequentibus problen^atibus 
Cap» Vii responderent huc pertinentia, ho(i loco prae- 
termittimus» . 

g. 350. .. 

Frobleiitiati autem VIIL $• 173. hoo respondehit 
Dntum: Si ad duas rectas positione datas et angulum 

facientes 
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faoientes e dato pittiotp FetstatfuHimaiiSuIumM^niam 
secantis duclae sint duae rcctae inteT^se?aequalei^r]ftt 
earum una positio^ne .^ata sit (Veliei^ adf quain ducta 
cst, in dato puncto oi^currat).: efeiam iakerar jfo-'^ 
sitione data erit Cvct ^i, ad qwam dUeta • est/ iA -^^* 
dato punoto occurret)* . 0: .^ 

Ceteris ut in §. praec* n^nenti3>tis:> «mit liectae l^ 
£, , D F inter se aequales ; . et stt D; E: ppaitbme ddkf^ 
(vel ipsi AB occurrat in dato pi|nQ£oB>^:>ftiftm akei^ 
P F positione data erit (vel ipsi ,A C lOGtfSuuh^et iin^ dato 
puncto F). f, ; , . / . .. ' -> 

^ Hiuus autem demonsttatlo ^talis^ ^aesimilis sit 
demonstrationibus $$. 345. 34T» ,' locum non babet», prop^ 
terea quod hic non obtiijet, ut A .F iieoessario sit ae^ 
qualis A £♦' Revera.enim ex D ad A C non una ;tan.- 
ti^m', sed vduae re^tae aequales D E, » modo D £ 
non sit p&rpendicularis ad* A B, duci possunt. Sefd 
tamen hoc quoque ca^u recta D F dici potcst dari se^ 
cundum ISuclidis loqu^ndi modum ; in. libro Datoruni^ 
etsi non uno tantum modo detur .vel duci pos^tj scd 
duobus. Ht\ius autem de^ionstratio conforaiis ti, quam 
textus graecus eKhibet, dfempnstr^tiplii EuCl/DatOprop. 
XXXI, sic instituetur» jQ^iipniam D E pqsitiolne^data 
ad positione datam A. B ducta e^t, itaqtte*pi&ictum'E 
datUr (vel punctum E imm^di^te datur, per byp.)^ A 
punctum b datum est: d^itur Qt recfta D E piagni- 
tudine ; quare el ipsi acqualis D F magnitudine datur. 
Hinc punctum F jacet in circumferentiacirculi centro 
D radio ae:quah D E descripti, quae quidem data est 
ob centrum D et radium D E data: sed idem punc- 
tum F est in recta positione data A C : itaque punc- 
tum F, oum sit duarum linearum positione datarum 

26 
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intfirse^tio^ 1 l^tinoe dabitur (per EucL Dat prop. 

XXY. text. gtaec^): ergo et recta DF poskione datur. 

Sed hpc Datam subjacet generafioti huic Dato; 

Si dyaerciotaeposittone datae angulum fkiciant ae« 

quaIemiaiig^io:^adi verticeni trianguM dati, et ab una 

, eafum abscissum sit segmentum. aequali uni lateri ilfius 
t^uangoli:* ai ex ihtuus se^enti termino ad altcram 
4l^olitirae datam dticta sit recta aequalis basi trianguU; 

-m9L et ipsa posStione dabttur (et aheri rectae posilione 
daSae in dato .punctb occurcet, et hinc segmentura 

. quoque cyus magnitudrile datum absci;idet)» Etsi quir 
Itosdanr eastbQs si de ea, quam diictam dlximus, lion 
4it de ducta», mA utde ducenda agatur; ipsa dupiex 

' esse posstt aeu duplici modo duci possit*, et punctum^ 
ifl quo ei| ad qixain ducitur, ocourrat, duplex tSBt\ 
et hino segmentum quo^ue cyus, quod ab hac abscin* 
dit, duplex. Sed haec distinctio ad Froblema^ non ad 
Datum^ ac pariter ad Compo^tionem^ non ad Ana- 
Jysin iNHline6r (6f. observata supra $. 342.) 

Cigus generalioris Datl aliae applicationes respon- 
dentes Problcmatis Capitis Vfn XX. § 177., XXIX. 
j. lao., XXXVIL f 1S2., li. S. 1«6.> LXIL $. 190., 
LXXViL §; 194., LXXXL $. I9S., LXXXV. \. I9&, 
XCIIL §. 198;, CL i 200., CV. $. 201, CIX, *. et 
CX^ 4. $. 2(^3; respondentia nempe hisce Problematit 
Data proponi possent : s§d liaec relinquimus* 
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Exhihet Porismata et Loca nonnulla^ 

ad figuras in praecedentihus cpn^ 

sideratas pertinenticu Praemit* 

tuntur aliquade Porismatis 

et JLocis gHneratim. ^ 



Etsi minim forti^se cuipiam videatui',' quis in haa 
scriptione» quae de rebus maxime elementaribus agat, 
locus t^%^ possit de Porismatis dicendi^ cum cogita* 
verit idj quod Pappus de Porismatis Euclidis dicit, ,,ea 
^t&^ 'colleqtionem artificiosissimam multarum rerum', 
iquae speotant Sid Analysin difBciliorum et generalium 
jyproblematum \^' tamen is. si consideraverit eam Poris- 
matiim definiUonemf quam dedit Rob. Simson in 
Operibus Reliquis editis (jtasguae i77;6.| fa- 
bile desinet mirari^ etiam in simplicissimis et maxime 
elementaribus earum rerum, quae ^subjectae sunt con«- 
templs^oni geometricae « posse Porisraatibus Locum 
€9^«. Apponemua autem «onnexionis causa totum 

26 • 
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illum iQCum, in quo Rob* Simson, quid sit Theore- 
ma, Quid Problema^ Datum, Forismai LocuS| dein- 
iieps definit. 

Suut igitur cjus hae^ quae sequun^ur^ 

' §. 3S2. 

Definitiones» 

1» i^Theorema est propositio, in qiia aliquid 
proppni^ur demonstrandum.^^ 

2» „Problenla est proposltio^ in qua aliquid 
proponitur construendum vel invenieudum*^^ 

3. i^Datum sive Propositio de Dati8,.est theo- 
rema^ ih quo proponitur demonstrare, aliquid datuiTi 
ess^ (secundum Definitiones Datorum £uciidis), quod 
propositam qudndam relationem habeat ad ea, quae 
cx hypothesi data sunt." 

.^^Datum etiam in forma problematis enuntiari pot- 
est; si nimiruip ea, quae data esse demonstranda 
sunt^ invenienda proponuntur« Qaod si fiat : demon^ 
stratio Dati ut theorema propdsiti Analysis erit proble- 
matis; Confipositio autem Analysi respondens erit con- 
structio et demonstratio problematis/* . 

4. 9^Porisma est propositio, in qua proponitur 
denlonstrare : rem aliquam vel plures datas essGy cui 
vel quibus, ut et cuilibet ex rebus innumeriS; non qui- 
dem datiSf^ed quae ad ea, quae data syuit, eandem 
h£bent relaticm^m^ convenire ostehdenaum est aJTec*- 
tionem quandam communem in propositione descrip- 
tam." 

(Huie Simsoni Definitioni b. Pfleidercr hafcc 
adscripsit iii Schedis suis : Porisma est propositio e»- 
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forismata twnnuUa et Lock 3S$ ^ 

gens , ut demonstretur : r^m aliquam vd plures iiive- 
iiiri pOiSae^ cui. vel quibusi, ut et cuilibet ex rebus innu- 
Oierisy. non quidem.dcterminatis^ sed quae juxta ceiw 
tam legem praescrip.tam assumuntur, cmiveuilJebstOT. 
d^nahm cst affectionem etc). 

;,Porisma etiam in fbrma problemntis ehuntiari pot*^ 
€St; ^ lUmirum ea, quao - demonstrimda $int^ invc- 

^nienda propqnMntMr. ^* ^ 

$. jjLocu&^^est propositio, in q^a proposjtum est> 

' datum es?e demOTistrafe,;vel inyenlre, lineam aut^jiu- 
pcrficiem, Quj^s quodlibet punctum; v^l sup^rfidem, 
in qua quaelj^et lines^ data lege descripta, oommunem 
quaudam hab^t pro|tfitetatenj in proposUione descrip» 
tam^" * .^ 

A «tJftdc. patct, quod Pappus aflfirmat: Ldcas spe*' 
ciem ess\ Porismatis j et ^ommunis affectio , quae dc 

- Kunctis ^ut^Hiieis,hisce draionstranda proponitur> est: 
ea omnia sita esse^ iii una quad^ liQea aut superficiCi 
qu^^e, quid^m invenienda. est^*^ 

§. 353. 

Idem fere, quqd illa definitio Forismatis, dicit ea^ 
quam pos^a Stewart dcdit in Commentatione coram . 
Kegia Societate Edinburgensi recitata : „Porisina esse 
propositionem^ quae a^^erat ipv^nipi posse unam aut 
plures ppnditiones theoreraatts indeternunati ^ hoc est, 
talis , quod ^nuntiet relalian^m quahdam certam inter ' 
guantkates aliquas determinatas et alias iam magnitu^ 
dine quam numero indeterminatas/^ 

Post qu^m Playfir hrevius etiam sic: „Porisma 
esse propositionem, quae asserat inveniri posse condi^ 
tipne$j q^ib\i$ problema, ^iquod &at i^determindtum 
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seu innumerarum solutiohum capax. (Transact. 
Soc. Edinb. VoL III i7940 Cf. Von Porismen, 
inKaestners Geom. Abha;ndlungeii^ i«Samml. 
%. Abhandluns* 

Jam quod diximus^ Porismatibus ex Simsoni 

Definitione, pro qua et reliquas modo allatas ponere 

possumus, locum tsst posse in simplicissimis quibus- 

* qu^, ec quae principiis proxin^ae sint, rebus geome-» 

tricis : ejus rei cxempla aliquot affefamus. 

Ex Elem. Lib. L Dcf. i5* et PostuL L Consequi* 
tur: Data recta altqua terminata, dari vel inveniri < 
posse lineam aliquam talen)» ad quam ab uno illius 
rectae extremo ducta recta quaecumque aequalis sit 
illi rectae datae* Quod quidem enuntiatum formani 
habe t Forismatis secundum Simsoni definitionem. 
'£t iinea quidem illa^ quam dictimi est dari vel inve* 
niri posse, est circumferentia circtili dicto'datae rec- 
tae extremo et ejusdem interv^Uo descriptL Jam huic 
lineae et cuilibet ex tectis innumeris, quae a dicto ex^ 
tremo ad illam lineam ducuntur^ hpo convenit, ut hA- 
rum ductarum quaelibet sit aequalis data^ rectae: et 
ea est communis affectio innumerarum illarum rectanim. 
Et in forina' Loci enuntiabitur idem sic: Dato 
puncto et data recta linea ipsi adjacente/ inveniri po- 
lerit Linea , in qua sita sint extrema (seu quae Lpcus 
sit extremoriim) omniuni rectarum ex di^p J^uncto duc- 
tarum rectae illi datae aequalium, ^. 

Hujus conversa propositio, quae consequitur assura-- 
ta £1. III, \aj item porism^ erit, Koc modo: Dato 
j^ositione eiroulo^ 4abitur seu mveniri pt^tertt punc»tum 
• - \ ' ■■ 
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in ipsius plano sitiiini et m^nitudo aliciuus rectae, 
sjc ut ex puncto inveniendo>ductae ad circumferehtiam 
illili^ oireuli rectde qctaeeumqiib aequalcs ^iint illi rec- 
t&e . uiyeniendae. Neii\|ti .^uncUim ' qoMlem imrenieh^tim 
erit oentnim circuli dttti; recta vero ittVfinieQda erit 
lina qttaeGumque eahim^ quae ex ilb peiitfO a4 birouaii 
rerentiam. dttcttiitur. ' L . .. . i . ^; 

/ Bt ad EU I, 2dm ^otA ^ioteit P6rEstti Mc: Md 
puncto A, ct recta Bf data/ q«ke^*ta6h'dn ^IIB paiidhi 
terminetur, dafcitur pdsitlone cir^irfife, *f eiJyuS bif curo* 
ferentiam dfictae ex dato pttncttt A:te^tie qtiiaffemiiqili 
sint diitae rectae Br aequales/ ItaqUe rursui Locu^ 
tstj seu. propositio locans. ' '• ' I 

Nunc ad nonnullas earum' iigurari|m>. ad Jlua^ill 
superiorii)us consideravimus . theoremata faropositionid 
^. I, Iktae coHsectaria^ et iis respon^^ntia.^problem^yta) 
ac I)ata| ad has igituY Foi-ismata etiam aliquot p:ro« 
ponemus c\un Analjsi et Compositjone' ]^\ ooinp^sitic 
quidem plenuirque per EU I, A. confieitur; Anajysin 
autem> etsi ea passim etiam.proipqsitif>nea jEIv, I> e eli 
26ae pj^rt, 2am supponati quas in haq ^4f?iptiqne huc iis« 
que ad demonstrandum pusquam adiiHmimus, tamen» 
aoluiifius {M^aQterraittere;, ne primari^ pai?s traotatiofti$ 
Forismatum in his exemplis deesset^ ^-Fro exemplii» 
ergo 4amus seqqentia, . ; « , 

Foristtatat ad iliqtiat flg.tJtai stii^i^i / 
6 0^114^1*1^85 pdrtiftietiilia it j^riln^ilri ad Tu 
guram Problematura VIJJ •a.XI, Cipr IV.;f . J7»^ 
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F (yrij ma L iDato idigtilo rectiliiMfo' B A C 
:^^' bifariam 'S«cto recta ADv ^^ in u&a recuriim 
> ^ ipsum 43bniprehe^entiufQ' AB dato punoto E:' 
iiivetiin 'poteiiit' (seu diatumtertt) in ipsarum altera A 
C punctum aliquod tale^ ut ex ipsp et ex imncito £ 
^d .i^^taQ; i^ J^ >9t|i^u]u. qupdjiihiet dnctae binae recUe 
ff^cUi^ pwiniilpsa^.A.P. angulos ii^tenios aequalps. 
^ ...AnaJysi^ Sit punctum in AC iuveniendum F; 
el^^^i^^^t^r Jn 'A|)/punctum q C: junctis 

i^Kv^r rftctis . p G,,. FO, erunt Sm&di AG E, A G F ae- 
quales^^uos nempe duotae . ^x Jp^ ^t F ad pu^ctum 
aliquod ipsius AD rectae cum ipsa AD faciunt»^ Sed 
et anguli EAG, FAG aequalessunt (per hyp.), cum 
AD bifariam seoet an^lumVBAG» Ergp cum Sint 
duo anguli EGA, GAE duobus FGA, GAF aequa- 
tesr alter akert, et latus AG aequalibus angulis ad- 
jacens c^Qirattune: per Tlieorenia §. 263. seu El. I, 26. 
f»t, i. erlt et A,E aequalis AF, ErgO quoniim data 
sunt puncta A , E et recta A G positione : dabltur et 
l^hctum F (per Datum ad EK I, 3. §. 340.). 

,,.\ Cotnpositio-. Rectae AE aequalis ab AC ab- 
#oindatur AF: ^terft F puhctum id, quod inveniehdum 
el?at.' Naih' suiki^tur in AD pun^tum quodcumque G, 
etjungaritufEiG^^ FG: Et quia duae EA, AG duabus 
FA, AQ aeqliktes 5unt> et anguliis EAG angulo FA 
G , erit et ahgulus A G E angiilo A G F. tiequSlis , per 
El. I, 4. £t siniiliter ostendetuf; si pro puncto ^ 
£^iud quodQUfi|qi2Q xeetae A>D ^unclum sumatut,^ duc^ 
tas ad ipsum ex f),i F rictas fame cum A D: an|^uloa 

'itit?rno3 aequi^les; '%, e* d* ' ^ * ' \. 1 ..• . . , . 
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Porisma II* Lobus. Datis duabus recrtis ae* v . 
^alibus BA,' AC angulum fkcietitibus in A: ^^ • 
inwrniri poterit (seu dabitur pMitione) r^cta per * > 
punctum A transiens talis, utiad quodlibet ipsins punc* 
tuAi.duci^ci ex B et C bi!bae.rectae| a^giilos intemotf 
cum ipsa a^ecpi^les faciant« * : 

Analjsis. Sit recta invenienda A0:.erg9 sUmt# 
in.ea p^nctq. quocvimque £', et ductis duabu^ B E» 
jQK? eru^t li^iiSuU B £ A, C]^ A aequalea*. Rursuft 
/sumto alio"in ipsa puncto Cj^ et-ductis. Be, (^e^. erunt 
et anguli Be A, Ce A aequales; hincper £], I, 13. anguli 
quoque qui ipsis deinceps Stml^ BeE^ CeE aequalea 
crunt» g^oniam igitur duo angutt BEe", EeB duobus 
CEe^ Ee0|' aequales stint, et latus a^iaeens Eq 
fcommunc: erit etiam (per f. 263. vel Eh I, 26^ part. 
I.) BE aequalis C£, Ergo siint duae BE, EA dua- 
bus CE, £A aequales, et anguhis BEA angujo CE 
A; hinc per^El. I,' 4. 'etia'm angulus BAE angulo C 
A E aeqtialis erlt ; ergo recta A D angulum datum B| 
AC bifariam secat, itaque (pev Datum ad EI^I, 9. }• 
340.) posiliorie datur. - . 

C Q m p s i t i o Bifttriani secetur angulus^ S XG 
recta A Dj ea erit, quam invenire oportuit. Suiiito 
enim in ipsa puncto E (Juocumque^ et junctis B£, CE^ 
rectis, erit angulus BEA angulo CEA aequalis (per 
£1. 1. 4.) £t simUiter se babebit de quovis alio sumto 
in AD puncto, ut ductae ad ipsum ex S, C rectao 
j&ciant cum AD angulos aequales. 

' P 0T*is;na IIL -Datis positione duabus rec«* Fiff.'' 
tia 'BA,, AF facientibus* angulum in A; BA «<*^ » 
quidem (etininata in dato puncyD B, AF rero infinitai 
inveniri poterit (sf u dabitur) pxmctum ia AF^ et po* 
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sitio r<dcUe per A trahsetmtis 9 sic ut ad hujus rectae 
pnficlunl qnodlibet ductde binae rectae ex puncto dat9 
B fjt ex punrcto invenieiido in AF^ angutos intemos 
eum iUaaequai^s fai(?iant. 

DiSert a praecedente, defectu unius dati et excessu . 
unius invenielndi. Nam iliic punctum C diatum erat, 
tio ut tt6t2L A C aequalis esset A B : vhic vero punttum 
iUud datum quidem non est, Jn recta abtein AF po- 
ftitioae data ^itum* Et Adalfsis cum illra$ Analysi 
inaxima ex parte congruet* 

Sit emm punctum in A F inveniendum C^ et xo^ 
yenienda recta per A transiens A, ^ • ^^ ceteris ut iiUc 
factisy, ostendetur ut illic^ duas rectas BE^ £A dua- 
bus CEy £A aequales cs^e, et angiilum B£A angulo 
CEA aequalem» Hinc per £L 1,4. basis ^uoque Ba 
basi AC aequaUs erit, et angulus B AE.anguIo CaE 
aequalis» Hino ob datum punctum B c^t rectam AF 
positione, punctum quoque C datum er^t,^ et ob datum 
angulum BAC recta quoque ipsum bifariam secans A ^ 
1) posjtione data erit. Et compbnitur, ab |)^ta posi- 
tione AF. ab^cindendo A C aequalem datae AB; et 
angulum BAC bifariam secando recta AD: quae erit 
recta invenieQda, et C punctum inveniendum, Pemon- 
dtratio eadem quae in praee. 

Fo risma IV. Datis positione duabus rectis B A« 
AD facientibua angnlum in A^ BA quidem terminata 
in dato puncto B, AD vero infinita: iiiveiuri pot^rit 
(seu dabiiu^) ^ ad alteras ipsius' A D partes, iquam ad 
quas est B> punctum tale, jut ex ipso et eX puhGto B 
ductae lineae riectae ad quodlibet ipsias AD J>un^tuia 
fiiciaM cui^ AD aequaiey ^ulo»» 
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DUTert a Pon^mate I. jn eo, quod ilHe ptaiottiin 
iiiveniendum erat Jn data positione recta AC, fitcieHte 
eum AD an^Ium aequalem anguio.BAD, quae hypo*^ 
thesis hio omittitur, Geterum Analysis a praecedenU*- 
bus uon multum differet« 

Sit enim punctum inveniendum C; et jungatur A 
C* Ducdsque ad puncta quadibet E^ .e Jii.,Ap sumtt 
rectis B£, ^C, et Be, oC; ostendetur, ut in prae* 
cedentiy BA aequalis AC, et angulas B A £ aiigulo 
CAE aequal». Hinc cum sit angulus BAD dHtui^ 
rfecta AC positione dahitur (per Datum ad £1. I, 33i> 
$• .3400; ct quia AC aequalis est datae AB.| |runctum 
quoque C dabitur» ' 

Et ccwpofietur ad rcQtam D A applicando angtiiuili 
DAG a^qualem angulo fiAD (per £L I, 2iJ)^ et su* 
mendo AC aequalem AB. DemonstiiatiQ eadem., tpxBM 
in praec» 

Porisma V. Locus. Datis positione dua- 
bus rectis aequalibus BA, AC, fadientlbus ^^^* 
angulum in A; inveniri poteric (seu daMtiu^ po* ^ ^ 
sitio rectae alictyus talis^ tit ad ipsius pUAetum quoA^ 
cumqne <Iuctae $ x B , C bin^e rectae faciunt anguloi 
(5um ipsa.internos aequales^ ' 

Diifert a Porismate IL defectu unius conditioaisr 

illic enim conditio adjecta erat ^ ut invenienda reett 

' j)er punctum A transeat; quae oonditio hic praeter- 

mittitur; et in Analysi ostendetur, neceSde e^serectam 

jnvenielidam per punctum A transire* 

Sit enim re(^ta invenie&da Dd^ et sumlis in ipsa 
duobus ptttictis E, entrumque, ^tjunelis &£, C£ 
rectis, < iieff)que Be, -Ce: erunt' igitur per h^rp* 
anguli B£D; CEO aequriot^ utttS-t^^ CedM^ 
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if^ales* Unde ut m Analysi Pori«m» IL ostendetur BE 
Mqualis CE.' Jam si rectf Dd hoa transeat per punc« 
tum A; ducatur ^A, quae diversa erit ab Ed: e( 
quia B E aequalis est C E per DStedsum j ergo duac^ 
BE/EA duabus CE, £A aeqHftles^ et basis BA basi 
CA aequalis: erit Cper El* \y S,) angulus BEA angulo 
C£ A aequalis, ergo major angulo Ced; <et a fortiori 
«nguIuB BEd major angiilo CEd*.. Sed et aequalis 
est angulus BEd angulo CEd (per h7p«): quae re- 
^gnant» Non ergd recta Dd non transibit per.A; 
transit igitiir. £t quia duae BA, AE duabus CA^V A 
£ aeqiiales siint, et bosis B£ basi C£: erit et (per 
£L I^ 8.) angulus B AE aequalis CAE; ergo recta 
AE seu D d angu^um datum BAC bifariam secat; 
itaque positione dabitur. £t Compositio est eadem 
(|ua0 Foriimatis If, 

' "^ ^5- 357. ^ 

His ha^nus Porismatis oommunis erat hypothesisi, 
Ht ad reetae alioMJus puncta quaelibet ductae ex punc* 
tis duobufi ad diversas illius partqs sitis binae rectae 
facerent aequales cum illa angulos interoos: .Nuno 
hrppthesis sumatur, ut binae illae rectae iuter se ae« 
fuales siut. Ad h|mc hypotjiesin igitur erit 

, ^lforisma VI» (respondens Forismati I.) 
•^^* Dato angiilo reotilineo bifariam secio.recta AD| 
' et in una rectarum ipsum comprehendeniium A 
B dato punietQ E: invehiri poterit (seu datum erit) in 
^tera AC punctum aliquod tale^ ut ex .ipso ^- ex 
punoto £ ad rt^ctae AI) pu^etum quodUbet ductae binatt 
s€ot4e $iat iftte» «e teqiiAll^« . / 
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A^aljsisi Sit puii4)tum iii AC ihveniendum Ff 
ttin i^ecta AD sumtb puiiGtp quoeumque 6 , jmictM 
EG, GF enint. aeqBale»: similiteirque sumta alidl 
puncta^g, eruut Eg 9^ gF aequales. Hinc cum sint 
duae £G, Gg duabus IfG, Gg aequalesy et ba^in £g 
b&si Fg aequalis: erit angtilus EGg .jangulo FG^ ae« 
qualls (per £1^ l^ &.)• Hinc rursus cum sint duae EG, 
GA duabus FG, GA aequales, et angulus EGA an-. 
gulo FGA (per ostensa): crit (per EL I^ 4.) basis B 
A aequalis basi A F* Et quia - datum' est punctum E^ 
ut et punctum A, et recta^AC positione: dabitur t% 
punctum F; quod erat inveniendum. 

Sed vides in hac Analysi nusquam usurpari hyipo* 
thcsin, quod recta AD bifariara secet angulutn BACi 
itaque ea non necessaria est in conditianibus PorisnYa* 
tis: sed Analysis modo tradlta inserviet ad haec dua, 
quae jam subjungimus; proxima Porismata inye^ti-^ 
ganda. 

P o r i s m a VII. (responderis superibri Porism. pi^^ * 
lY.) Datis positione dtiabus rectis BA, AD ia-eaA 
cientibus angulum, et in earum una BA datd puncto, 
£: inveniri poterit ad alteras reliquae AD- partet 
punctum alterum, ejt quo et ex data puneto E ad 
quodiibet rectae positioue datae infinitae AD punctuza 
ductae binae rectae sint inter se aeqtiales* • . 

Sit enim rursus punctum F inveniendum y et jun^ 
gii^ur AF: et ceteris u(; modo factis, ostenditur ]^A ' 
aequalis AF, et praeterea angulus EAG angulo FA 
G aequalis (per eand. £L 1, 4«)« £t quia datus ^t 
angulus EAG seu BAD, datur et ipsi ae^ualls FAG: * 
et cum AG vel AD positione data sit, aF quoque 
positionedabitur^ ei quia M||j^i estdalM AE^ jpimo* 
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tmo P dabitor» £t maiafedta est compositio; oempe 
ttt fiat anguhis DAG aequalia angulo BAO (per Bk 
I» 23.)9 et ab AC abscindatujr AF aequalia A£» 6t 
iMoiiesta erk demoustraUo per £L I, J« 
^ Wis* Poriaina VJII. * (respondena superiorl 

§ad Por« III.) Datia po^tione duabus rectis BAi 
AC, et in earum ima BA puncto £: inveniripoterit 
piuactum ^quoddam in altera AC^ et positio rectae per 
A transeuBtis^, sic ut ad hi\jus rectae puncta quaelibet. 
ductae ex puncto dato £ et ex punctoia AC inveni* 
endo binae jrectae slnt inter se aeqiia)es« 

Sit enim pqnctum in AC inveuiendum F, et recta, 
civus positio inv^menda^ per A transiens AD: et'ce-> 
teris ut prius factis, rursus demonstrabitur .A£ aequa* 
Us AF| et simut anguluii £AG aequalis angub FAG. 
^inc et punetum F, et recta AD positione datur. £t 
componetuar^ abscindendo ab AC rectam AF aequa* 
lem A £, et bifariam secando angulum B AG recta A 
P. £t demoftstratio manifesta est pci^ £1. I, 4. 

guodsi datia duobiiSv punctis £, F, invenienda sit 
l^ositio rectae A D transeuntis per A ; ut sit 

F4>risma VIII. tocus: (respondens su* 
^^* periori Por, !!•) Datis duabus rectis EA, AF 
^ ^qjualibusy £»Gieiitibus anguluni ; inveniri ppterit 
positio rectae transeuntis per A^ ad ciuus puncta ' 
* qnaelibet dwstae binae ex £» F rectae sint inter^se 
Aequales; 

Analysia haec erit: Sit invenienda recta AD, et 
19 ea sumatiir pimctum G quodcumque: ductae igitur 
£0i FG aequales ^unt. Sed et £Af AF aequaiea 
Ikjrp.) 2.^0^^^^ ^'^0 duae £A, AG duabus FA^ A 
Iq Mqualaf auxiti «t baai^SG basi F G aequatis: erit 
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etaflgukis EAG angulo FaO aequilis (ftr EL I, 8.)* 
Ergo reeta AD bifariam seca4: ansulutn ^atum £AF;| 
Haque p^sitione datur* Et mwifesta est ComposiUd. v 
I Porisitta X* (respoudwis superiori V^.) 
Loous. (vid. fig. ad PorvV.) Datis pofiition^ ^9^ 
duabus reetis aequaUbu^ BA, AC, facienfcibus / 
angulum in A; ipveniri i>oterit positio rectae aHciytls 
talis^ ut ftd ipsius punctum^ ^odcumqlie ductae e^t B 
et A biniae rectae sint inter se aequales* , r 

Sit rectat inveiiienda Dd: in hac igftur sumto ut- 
libet puncto ^E , junctae B E , £ C aequales erunt; si- 
railiterque sttHito utlibet punx^to e, junctae Be, eC 
aequales^ et hinc per EL I^ tU angulus BBe aequ;alia 
erit angiilo CEc* Sed juncta A E, per eandem £K I^ 
8» est et a^gulus BEA angulo CEA aequali^* It^^ue 
(similiter ac; ad Porism* V, ostensum est) recta Ee 
cura reota £A cpincic/aty hdc esly rcQta Dd per ipsum 
punctum A transit ; . /ac practerea (per eandem EI. I, 
8.y angulum BAC hifariam secabit) ergo positioni 
data ertt. E6 manif esta est Compositio. ^ 

AI|a Analf sis. Sk reeta inrenienda D 
^9 et tn ea sumatiir utcnmque punctnm E, et '^^ 
jungantur BE, C?fi; porro jungatur recta BC, ^^ 
cui Dd dccurrat in puncto e. Etper h^rpotbesin, erunt 
tam B£, EC aeqnales, quam Be, eC aequales* (Et 
oi>$erva> hypotheisin vel conditionem Porismatis \m 
^ppik^ari primo' qu-ide^ M punetum E ^ofttodocumqut 
sumtum in Dd, deinde vero ad definitum in ipsa 
punctume) &i^ qtio nempe definitae vel datae rectae 
BC occu^rit: qiM)A ^idem in Anrifsi Porismatum 
erebro^ iti^ fll.)^ Jslitai qttonlam duae Be, eE duabus C 
e> eE aieq^iatos stinit^ 4« «Mir B£ basi Cl£ ae^ah>( 
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^ 11 " ^. 1 . fn ^^m^m I I I »w«»^— I I ■■■!»■ m I n i ii ,. , 

per El. If 8. miguli quoque BeE, Ce£ aequale^ 
erunt, ergo reoti (per ElJ J, Def. 100 Rursus juncta 
Ae; quoniani duae Be, eA duobus Ce^ eA aequale$ 
«unt, et basis BA basi CAaequalisv ^riter anguli 
AeB, AeC aequales,^ et r^cti erunt. guonilun ergo. 
duo anj^uli EeB, BeA recti wut; per £1.1, 14. erunt 
Ee, eA iii directum sitae, hoQ est, recta Dd transit 
per puHCtum A. £t, ea^em angulum ^ A C bifariam 
secat, quod o$tenditur ut priua* £t reliqua ut ante» 

Rursus ad aliam hjrpothesiii Porismatibu^ 1 — * Y. 
Sequentia quinque respo^debunt. 

Porisma XL (resp. Por. I. vid. fig. ibid.) 
^^* Dato angulo recti^ineo B A C bifariam secto recta 
Ad, et in . una rectarum ipsum^ cpmprehenr 
dentium AB dato puncto £: inveniri poterit 10 altera 
AC punctum, ex quo et ex punctp dato £ ductae ad 
ipsius A D< puncta quadibet binae rectae faciant cum 
ipsis A B , A C , ^ngulos in£ernos aequales. . 

Sit F punctum in AC inveniendu|n;^t sumto in 
AD puncto G quocumque, et junctis £G, FG, erunt 
per hypothesin Porismatis anguli A.£G, AFG aequa* 
les* Sed et angijdi GA£, GAF aequales sunt (supp.) 
et AG communis^ £rgo (per EL I^ 26. part. 2.) erit 
A£ aequalis AF: unde rursus dabitur F* £t com- 
ponitur faciendo AF aequalem .A£: et demonstratur 
per EL I, 4» 

Porisma X.IL Locus* (resp, Por* IL) 

^^0- Datis po^itione duabus rectis aequalibus BA^ A 

C angulum facientibus ixK A; inveniri , poterit 

positio rceUe per A tiM^ettotis^ 1 a4 mw £ua(Ct;un^ 

quodl- 
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quodlibet ductae.ex.B. C tinae rectae faciant aequales 
cum AB,, A:C angitlbs- , , * 

Sit recta invenienda A D ; et.sumto ih ipsa puncto 
quocumque E, junganLur rectaie BE, CE: eriint igitur 
arigiJi A B E , A C^ aequales. Sed juncta B C, anguli 
quoque ABC, A C B aequales sunt (vel ob acquales 
' ABj AC, pcr El. I, 5. vel rursus pb hypoth^sin Pp- 
rismatis): ergo et reliqui E3C, ECB acfluales; et 
hinc f)er El> I, 6. rec.tae B^, EC aequalc^. Hinc 
quia duae AB^ BE duabus Ap, CE acquales sunt,.et 
' ;angulus ABE angulo AGE aequalis;- per EL I, i^ ; 
angulus BAE angulo CAE aequalis eriL; hoc cst, 
angulus BAX bifariam secatur recta AD^ quae igitur 
pQsitione dabitur. Et^manife^ta est coDipositiO/ per 
BL^, .9; ct bcinonstratro pfer I^ 4. / ^ 

i Porisma XIM. (resp. Por» IIL) ' Datis Fig* 
positione du^hus rectis BA, AP, facientibus anr ^^^*/ ' 
gulumin A \ B A quidera terminatain dato puncto B, A iP 
vero infinita: iriveniri poterit punctiun in»AP, et pb* 
sijbip rectae per A transeuntis, sic ut ad hujus rectae 
punctum quodlibet ductae binae rcctae ex puncto dato 
B et e:|^ puncto in AF inveniendO) arigulos internok 
cum duibusAB, AF acquales faciant» ; ^ 

Sit punctum in AF jnveniendurti C, ct invcnienda 
rcct.a pcr A transieqs KH -^ ct in hac sumto ptihcta 
quocumque E , juhctis B E , C £ ^ erunt anguli A J3 E^ 
A C E aequales. Jungatur fi C et occurrat rectae A D 
in c: pari-ratione erunt ct anguli A3e, A*Ce aequa- 
les: hinc ct .reliqui E.B c^ ECe aequales» JErgo vper 
EL I, 6. tam AB et A C, quam EB.et EC aequales, 
Hinc €um duae AB^ B£ duabus AC, CE aequales 
^int^ et anguius ABE aB|;ulo ACE: crit angulus 
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4o9 C/fP* X Ad Thear. L-Elern. ejusqut eonsteL 

B A E angulo C A E aequalis (per £1 1^ 4.) : ergo recU 
A D angulum B A C bifariam secan» positione datur^ 
Et quia AC aequalls est AB; punctum C quoque da- 
tur. Et t3bmponitur, bifariam secandb angulum BAP 
recta AD^ et ab AF abscindendo AC aequalem AB», 
fiff. Porlsma XIV. (resj^* Por. IV.) Datis po- 
' ea^« sitione duabus rectis BA',, AP facientibus anr 
gulum in A; BA quidem te^minata in datp puncto B^ 
A D vero infinitia : inveniri poterit ad alteras ipsiiis A 
D partes redta transiens per A et punctum in ipsa, $x 
quo et ex puncto B ductae ad quodlibet ipsius AD 
punctum binae reptae faciant cum B A et cimi recta 
invaiienda aogi^os internos aequales. 

Sit rect^^ invenienda AF et punctum in ipsa inr 
veniendum C: et per eandem Analjrsin^ quae proxime 
tradita e^st, erit AB aequ^lfs' AC> et angulus BAD 
angulo CAD aequalis. Componilur itaque applicandd 
ad A D anguium D AF aequalem angulo B AD, et ^ab 
AP abscindendo AC aequalem AB« . 

Fig' PorisraaXV; Locus« (j^espondens Por» 

./^7. V«, differehs tamen eo, quod aliquid minus de- 
lerminatum sit in datis, et plus sit inveni^ndum.) 
liatis positione duabus rectis BA, A F angulum faci-i» 
entibus, et in una earum Afi dato puncto 3: invei^iri 
poterit punctuni in altera AF, et rectae alici^ius posi* 
tio talis , ut e piincto dato B et puncto inveniendo ad 
rectae iaveniendae punctum quodlibet ductae binae 
rectae faciant cum duabtis AB, AF angulos intemos 
aeqaales. ' ^ ^ , 

Sit punctum in AF inveniendum C, et recta in« 
venienda Dd: jungatur BC, cui recta Dd occurrat iii 
d*, et sumantur alia duo quaeeumque in Dd puucta E^ 
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Porismata ndnnulla et l^ocl \o% 
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e^ cx quibus ducantur EB> EC, et*eB^ -eC. Per 
bypothesin Forismatis erunt anguli^ABE, ACE ae« 
^ales; pariterque anguli ABe, ACeJ et.ABd, A( d, 
Hinc et reliqui CBE, BGE aequales ,enmt. £t ob 
aequaleisi quidem ABd, ACd erunt AB. AC aequales 
(per EU I| 6*): ob aequales CBE, BCE pari rati(^ne 
BE, EC aequales. Ac similiter Be eC aeqiHles 
ostendentur guonhm autem duae BE Ee duabus C 
£, Ee aequaks sunt, et basis Be basi Ce: per Ei I, 
8. eritet angulus BEe angulo CEe aequilis. Hinc 
quia duae BE Ed duabus. CE« Ed aequales sunt^ et 
' angulus BEd angulo CEd per ostensa: , erit per EU 
I^ 4<) et basis Bd basi Cd aequalis, et anguli EdB, . 
EdC aequales; ergo recti, 

Jungatur recta* Ad. Et qui» ostehsae sunt -^3 
aequalisAC, et Bd aequalis dC: duae ergo Bd, dA 
duabus Cd, dA aequaleSi et basis BA basi CA ae- 
qualis : ergo (per EL I; S«) anguli AdB, AdC aequales, 
itaque recti. < . 

^ Quoniam crgp angulus DdB rectus cst, pariterque ; 
angulus BdA i^ectus per ostensa: ierunt Cper EK I^ 
14.) rectae Dd, d A in directum sitae,; hoc est^^recta 
invenienda D d ti^ansit per punctum A* Et^eadem an- 
gulum BAQ bifariam secat (quippe et angulus BAd 
angulo CAd aequalis, per eadem I, S ): ergo positiorje 
datur Et quia AC ostensa est aequalis AB; punc^um 
C .quoque datur. 

Et compo,niti!^ angulum B A l^ bifariam secando 
recta AD, et ab AF abscindendo A C aequalem AB» 
Eferunt Q punctum, Ct Ad recta. quorurn positionem 
iAveniri oportuit^ Ac demonstratip manifesta est per 
EI. 1,4. , ^ V 

27 * ' ' 
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4^4 Ca^^ X Ad Theor. LElem. ^^que^ constcU 

Ad h^othesin^' ^uod ductae rectae terminent 
triangula aequafiai investigabimus sequentia Porismata 
tria. . ' • - . 

Fig. Forisma XVI* (resp* Por. I. vid» Fig,. 
^^' ibid.) Patis positiohc duabus rectis BA^ AC 
facientibus in A angulum, quem bifariam secet recta 
KDj et in una illarum AB dato puncto £.^ inveniri 
poterit in altera AC punctum aiterum, e quo et e* 
puhcto/dato £) 4uctae ad quodlibet ipsius AD punctum 
binae rectae terminent triaugula aequalia* 

Sit punctum inveniendumF; ct sumto in AD puncto 
quocumque G, ct juiicfis EG, FG, per hypothesin . 
Forismatis erunt tria/igula AEG, AF6' aequalia. Sed 
'ea ^atus AG commune habent, et angulum EAG 
aequalem ^angulo FA&(suppO: ergo (pcr Thcorema 
$« Jf40.) erit AF aequalis AE; unde punctum F dabitur*, 
Et , componitur^ abscindendo AF aequalem AE«. 
Sumto enim in, AD punctd G quocumque, per EL I, 
4. crit triangulum AEG triangulo AFG aequalc. 
Fig^ Porisma XVII. Locus* (respondens 
^^^' supcriori Por. II.) Datis duabus rectis. BA, AC 
aequalibus et in A facientibus angulum ; iqveniri poterit 
rectae per A transeyntis positio, ad^ciyus puncta quae-. 
libet ductae ex punctis B, C binae rectae terminent. 
- triangula aequalia* ^ . . 

Sit recta invenienda A D ; i etr-ii occurrat juncta 
BC in E: et per hypothesin Porismatis aequalia erunt 
triangula ABE, ACE. Jam diqo rectam AD bifariani 
secare angulum BAC. Si e^nim hon-, alia ergo ipsum 
bifariam sccan3 ducatur (perEf. I,^.) ? etoccurratipsiBC 
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/ ' Porismata ndnnulld et Locu \ofi 

in F. Q^tioniara ergo' dnae BA, AF duabus CA, AF 
a^quales snnt, et angulus BAF angulo GAF aequali^; 
erit (per EL I, 4.) triangulum BAF aequale triangufo 
CAF. Sed quia trianguUim BAE acquale^est triangnfo 
CAE; critmajus triangulo' CAf, et afortiori triahgu-' 
lumBAF majus CAF: sed et aequale, per ostensa:, 
tpiod fieri nequit. Non ergo recta AD' angulum BAC 
K^on bifai'iara secat: secat ergo bifariam, et hinc po- 
sitione dabitur, 

Et manifesta est c6mp6sitio: bifariam sccetur an- 
gulus BAC rccta AD^ et demonstratio;,manifesta cst 
per EI. T; i. 

Sed ilfa, ^I"^'» dedimus, Analysis, ut verura fat^- 
amur, non prorsus aH rcm ' sufRcit. Ostendit enira 
iUud du^taxat:; §i ricta per A transiens efc secans 
junctam BC in E, quafis. AD, talis sit, riit ad ejus 

. punctum E sumtae ex B, C rectae terminent triangula 
aequalia, eamxVectam bifariam secare angulum BAC» 
At vero praefcr E in quoHbet alio puncto extra B C 

^ > surato nisi Idem locum hibeat, ut recfa per iFlad punc- 

•tum fet pcr A'transiens bifariam secet angulum BAC, 

vel ut cuifi AD coincidat; id, quod Porisma dicit, non 

»erit Verum. Jam vero Compositio quidem docet yerum 

esse, qnod Porisma dicit: sed hoc ad* Analyseos^ mu- 

tius pertitlebrat, ufe iilud quoque, quod diximus de alK) 

^praeter E piyicto, demonstrarct. (Itaque et Rob* 
Sirason ih Tractatu suo de Porisraatis monet, si ejus 

/rci, quae in Porisraate ut indefinita voi utruraque su- 
menda.^ enunUatur, definitus tantuin quidam valor in 
Analysi adWbeatdr, i^ non «ufficere-, sed oport^re in- 
defiuitam iUam ^eu utcumque .sumtam^scmel saltim in 
Analysi usurpari.} Alioqui minus ©stendei^etur in 
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,4^6 CAp. X. Ad Thear. L Elem. ejUigue copsect. 

Analysi, quam cnuntiarat Porisma: hoc cniiti dicit: 
positionem dari rectae^ad ciuus puncta quaelii^et, u^ 
cumque sujmta , ductae ex B, C rectae triiangula tier- 
minent aequalia : Analysis autem ijihil amplius ostenderat; 
quam positiqne dari rectam , ad ciyug unum definitum 
punctum E ductae duae t^x B, C rcctae triangula tcr- 
minent acqqafi^. . . ■ 

^^9* , Q,^od autem diximus de aliis , pi?aeter E 
^^^- punctis pstendendtim fuisse , id ^e iis ; quae 

r . intra triangulum ABC cadunt, $ic potest ostendi: si 
SQilicet punotum quodcumqne H illic sumatur, quod 
^ fH( iat triangula AHB, AHC aequalia*, rectam AH et 
ipsam angulum BAC bifariam secare, seu punctui^ H 
in ipsa AD situra. fore: vel, quod idem est, non posse 
extra AE e^se punctum aliquod G, quod feciat trian* 
guia AGB, AGC aequalia,. ,\Junctarum enim.BG, G 
C alterutra, ut BG, occurret ipsi AE, ut In H; et 
j^mgatur HC; et quia duae fiA, AH duabus CA^ AH 
aequales &unt, et angulus BAH angulo C AH (q^ 

I AE bifariam secat angulum BAC): erit trianguli^ 
ABH triangulo AHC aequale; ergp ip^us .triangulo 
AGC*, et a fortiori erit triangulum AGB m^us triap- 
gulo AGC. NuIIum ergo intra triangulum ABC 
punctum extri aE est, quod faciat trianguU ipsum 
pro vertic^, et rectas AB, A.C pro basibus hafcentia 
aequalia* Sed pro punctis ad alteras partes ipaius BC 
sumtis non valet illa aut simiiis . demonstratio* - Jtaque 
res alio modo tractabitur § prox. seq. 

Porisma XVIIL Locus (respondens sUperioii 
Por. y») Datis iisdfsm quae in praec, .dabitur positione 
recta talis;, ut, si ad sumtum ejus punctum quodcuoi- 
qiie ducantur ex punctis A> B^ C cectae^ bi^a trian- 
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Porismatu .nonnuUa el Loch^/ 4^7 

gula verticem in sumto puncto cbmmunem et^ bases 
A B, AC habentia s.int inter se aequalia, (Differt 
rursus a praecedente eoj quod hie non suppdnitur aut 
requiritur, ut ea r^cta> quae positione dari ostendenda 
est, per punctum A transeat: sed hoc ipsum^ quoque* 
demonstrandum erit.) - , ■ ' 

, Sit recta inveniendaDd, et occurrat junctae ' iF%r* 

BC> in E: et sunfiatur in ipsa pimetum quod^ ^^^ 

cumque G; junctis igitur AG, BG, CG, erunt pcr 

hypothesin^Porismatis triangula ABG, ACG aequalia., 

Jam dico D G , G A in direotum sitas esse. Si ^nim 

non sint;\ ducatur reota A£, quae unam duarum BG^ 

G C secabit, puta ipsam fe G in H ; et jupgatur CH* 

guoniam autem puhctum £ est in rectatDd; erunt et 

triangula A B E , A C E aequalia : et quia practerea A 

B,, AC ^equales sunt, hincque et' angiili ABC^ A CB 

(El I, S.)j erit (per §• 240.) BE aequalzs CE, et an- 

, gulus BAE aequalis CAE* Hinc, ut modo ad Porism^ 

^ XVtl. demonstravimus, tria;igulum B A H aequale 

trian^ulo CAH^ et triangulum BAG m^us trianguio 

CAG. Sed ct aequalc-, quod fieri neqiiit. N<Jn ergo 

.recta^ DG, GA^ non erunt in dij*ectum : . erit ergo D 

, G A linea ree ta ; hoc est , . cum D E A coiiicidit ; et 

guia bifariam sec^t angulum BAC, positione datur» 

£t manifesta est CompbsiUo^ et eadem quae in pnieo^ 

Por. / 

Sed hio^rursus notandum, quod a,d ' P^o^^ii^uili 
monuimus; ei|m demonstrationem non valere projpunc* 
tis G ad alteras partes BC sumtis. Sed omnino hohim 
trium posteriorum Forism^tum ihvestigatio alium pro- 
prium hkbet- fontem , ex quo generalius proposita in* 
vestiganttir t sed talem , qui theoriam parallelarum 
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4o8 Ckp^ X^ AdTTitpr.L Elem. ejiisque conseet. , 

supponit, adeoque res hic est ntt^z^vov. Faucis tamen eam, 

/absQlvcmus $♦ prox» ' 

- ■ ' \ ' ' ' ' '• ' • ■ ' ^ \- , 

% 'm 

> Piff. . % Porisma A. Datis positione duabus rectis 
^^^* B A , A C facicntibus in A angulum , quem utr 
cumque secet recta item positione data AD^ et in un^ 
prionnm A B dato puncto E : Inveniri poterit in altera 
AGpunctum alterum, ex quo et ex punoto E^^uctae 
^ad xquofllibet ipsius AD puiictum binae rcQtae termi- 
nent triangula aequalia. ^ - ^ 

^' ,Sit punctum in AC inveniendum F: sumto erga 
. 3h AD puncto quQcumque G, et juncUs EG, FG 
rectis; pcr hypdyjjesin Porismatis erunt triangula AE:' 
G, A F G aequalia» Jungatur E F, et ocpurrat A D 
in H: dico eam in H bifariatn) sectani esse. Sitinim 
non; eritj duarum EH, HF altera miyor, puncta HF; , 
ct abscindatur HI aequalis EH; junganturque A I,* ' 
• IG. Et quia triangula AEH, AHl sunt super aequa- s 

libus basibus EH, HI, et inter easdem parallelas, 
'{ nempe EI et eam, quae ipsi per A^parallela duci pot*- 
€st: erunt triangula AEA, AHI aequalia (per EL I, 
380 Et.eadem ratione erunt tfiangula GEH, GHI 
ae(iualia. Ergo aequalia acqualibus addendo^ totum 
' trian^ulum AEG toti AiG aequale. Se3 (supp.) trian- 
gulum AEG 4i*iangulo AFG aequale est. Ergo et 
triangula AIG, AFG aequalia sunt; i5ar$ et totum^: 
quod fien nequit Non, ergo inaequales sunt £ H , H 
F : ergo aequales. 

Per punctum E ducatur E K ipsi AC parallelt| 
quae pqsitione dabitur, quia et punctum E et AGpo- ^ 
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Poyismaia nohnulla et Loci. . Aoq 

sitiojie data sunt^," ergo et punctum K datar, (Eu^I. 

' Dat. 28. text. gr.) in quo illar positione datac A I> 

. occurrit. Et quia tam anguli ad vert;icem H aequales 
sunt (El. J> 15.), quam altcrni HEK, HFA (I, 29.)| 
aequales aiitem et iN&ctae EH, HF per ostensa: erufft 
et AH,^ HK aeq;uales (l, 260. Et quia datum cst 
punctum K; dabitiuf et punctum H, in quo recta AK 
bifariam secatur. Hinc et.recta EHF positione datur, 
^t ejus cum positione data A C occursus F datur, 

Comp6netur autem ita/ Per E rectae A C parallelat 

: ducta EK, (El. I, 31.) Wfttriam secetur AK in H, 
(I, 10.)^t duoatur EH, quae producta ipsi AC occuti 
rat in-F: «t erit punctum F id, quod inveniepdum erat; 
hempe sumto in AD puhcto quocumque G, et junctis 
EG, FG rcctis^ ae^ualia erunt triarigula AEG, AFG. ^ 

, guoniara enim* anguli EHK, AHF aequales, ut ad 
verticcm (I, iS^; et anguU HKE, HAF aequales,, 
ut alterni ad paraUelas (I, 29.) ; sed et rectae KH, 
A H aequales (constr.):' erunt et EH, HF aequales 
/(1, 26,).^ Hinc (per I, 38) tam triangula AEHi. AHF, 
quam triangula G E H , G H F aequalia : crgo et tQta 
AEGt AFG aequalia, q. c. d. , 

PorismaB. Locus. Datis duabus rectis Fiff. 
BA, AC in A facientibus angulum (aequalibus, /^^- 
an inaequalibus/^nihil interest): dabitur positione recta 
dligua transiens per A, ad ctgus quodlibet pUnctum ^ 

. -ductac exdatis. extremis B, binae rftctae triangula 
terminent aei}ualiar. 

- Sit recta iriveuienda, scu quae positione dari de- 
monstranda est, AD: sunnto igitur inipsapuncto quo- 
ciimque E, et junctis BE, CE; crunt triangula AB 
£, A C £ aequalia. Jungatur BC, et se.cet AD in F. 
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^4ao Cap0 X. 4d Theor. L Elenu ejusqueeonsect^ 

£( pari ratioiie, ac in proK. praec« <Fig. 151%) de 
rectis EH, HF ostensum fuit, erunt rectae BF, FC 
aequales/ j^^oniam autem data«suBt puucta B/ C 
j[supp.>, ergo et recta BC: dabitur et punctum F, in 
guo ipsa bifariam secatur: ergo et recta AD per data 
duo puncta Aet F transiens^ positione dabitur. 

Et manifesta est Compositioy quae fit junctam B 
, C bifariam secando in F» et ducendo rectam AFD; 
itemque demonstratipl 

Porisma C* Locus. Datis iisd^m, quae in proic* 
praeo^) dabitur positione recta taiis, ut^ si ad sumtum 
ejus punctum quodcumque ducantur ex punctis A, B, 
C rectae^ bina triangula verticem cdmmunen^ in suinto 
puncto, et bases AB^ AC ^abentia, sint inter se 
aequaJia. 

Fig* Sit r^cta invenienda Dd; et occuri^atjunctae 
iS3. B C in E : dico eam productam per A transire. 
Noi;i enim transeat, si fieri potestj^ et jungatur EA; 
et in ipsa D d sumatur punctum quodcumque F ^ et 
juncta FA rectam BC alibi quam in E secabit^ ut in 
G: ducantur FB, FC* Jam per bypothesin Porismatij 
trianguU ABF, ACF aequalia sunt: hino pari ratione,' 
ac in p^aecedentibus ostensum est, BC in G^ bifariam 
sect^ erit. Rursus per eandem hypothesin Porlsmatis 
triangula AB.E, A CE aequajia sunt: ergo BE, EC* 
aequales sunt (per EL I, 3e. conv.) et hiiic BE m%ior 
G.C, et a fortiori BG m^or GC Sed et aequaiis, per 
ostensa,: quod fieri nequit* Non ergb re^'ta Dd pro- 
^ducta non per punclum A transit: transit , ergo , et 
cum A ^ coincidit. Et quia data B C bifariam secta 
es^ in P^ datur punctum £ \ ergo et re^ta AE seu 
recta invdhienda Di, positione datur^ ^ 
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ParUnuttia nonnulla et LocL Ain 

£t compo£litio et demonstraifo eadem est< quae 
praeced^ntes. 

His affiHQ sequent , quod adhue apponimus 9 

Fbrtsma D« liocus, Datis posidone dua* Fig* 

1)us rectis BA, AD angulum facientibus in A; ^ 

AB quidem terminata in dato p\inctQ B, AD yero in« 

: finita ad partes D; po3itione dabitur (vefinyenietur) 

.ad alteras ipsius AD partes recta talis, e cujus puncto 

, qiiocumqiie' et ex plmcto B ad qupdlibet rectae AD 

punctum duetae duae rectae aequalia tetminent trian* 

gula rectae AB et rectae |)unctum prius ouni puncto 

A jungenti insistentia. 

Sit recta invenienda, seu quae posilione dari 
ostendend^i est^ Ee ^ , et in ipsa sumto puncto 
quocumque F^, in Ad autem sumto utlibet puncto 
G , jurigantur reptae A F , F G , G B : et juncta 
BJ^ rectam A D seeet in H. Fer hypothesin Porismatis 
erunt triangula. ABG^ AFG aequalia: hinc, ut in prae« 
cedcntibus, recta BF bifariam in H secia erit; quare 
ratio BH ad BF data «st^ nempe ut 1 ad 2* guoniaih 
ergo inde ex puncto B dato abscissa duo unius rectae 
segmenta EfH, BF in data ratione sunt| et eoruni 
unius se^njientum H tangit rectam A() positione da« 
iam (hoc est , jac^t in positibne data : £0 enim signi* 
ficatu usurpatur graecum anrf^aO • etiam recta^ qtiam 
' alterius extremum F tangit, positione dabitur (per 
Apollonii Locorum planorum LiK I. prop. 4* 
ex restitutione RoK SjmsaD^* Vid. Apollonius 
Von Pergen e.bene Oerter von J. W. Camercr. 
Leipz. 1796; S. 36*) Tangit auteni alterius ex:* 
Iremum rectam Ee (ex hjp*): Ergo recta Ee po« 
sitione datur» 
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^4ti CaP. X^AdTheor. I. Eiem^ ejmque consecU 

< Componeturque sid: Ex^B ad AD demittatur per- 
peiddicularis BI, etproducatur, ut fiat I IL aequalis 
*BI: ti^m.perK ducatup ipsi AD parallela Ee: eaerit 
recta invenienda, l^umta enini' in ipsa plincto quocuni-\. 
ijue F, et in AD sumto puneto quoGumque-G, jun^an-, 
tur ' A F , F G , G B : et jimcta B F secet A D irx H. Et 
quia, parallelae sunt HI, FK^ bifariain autem sejCta 
est BK in I : erit efBFin H bifariam secta (EI. VI, 
a) Ergo aequalia eruht (pari ratione-, ac inpraeee-^ 
dentibiis ostensum est) triaiigula ABG, APG: q. e»d. 

/ §♦ 361. . 

' Pori&mata atd figuran> Pcoblematum ' 
XX^XXVII. Cap. IV; §. 177^ s. 

Flif* Porisma XIX,. Locus* Data rec^ta AB 

^^^* positione, et ejus extremis A, B datis; ifiveniri ^ 

poterit (seu positione dabitur) recta, ad cujuipunctnm 

quodcutpque ductae ex punctis A , B binae- rectae sint 

inter se aequales. , * _ * ■'■"• . 

/ Sit reclar invenienda Gc, quae rectae AB oc^currat 

in p : et sumtis in ea puhctis duobus C, 0;utcumque, 

per hypothesin Pqrismatis erunt AC, CB aequales; 

itemque Ac^ CfeB aequales. guoniam ergo duae AC, 

Cc duabus B<!J, Cc ftequaleS stmt, et basis Ac basi 
. Bc4 erJtVet angulus ACc an&iilo BCc aequalis (El: I;^ 

8.) Hinc eum duae AC, CD duabus B C,. CD aequit- ' 
, l^s sint, et ahgulus ACD anguli BCD: erit (EL Ij^^ 

4) AlXaequalis BD, et -anguli »C D A, CDB aeqtiales, 
' itaque recti (1, Def. 10.). Datur ergo^ punctum D bi- 

fariarji secans ipsain A B (per Datum ad EL I , - tO. §. 

940), et recta CD ppsitione (per I^atum ad EL I,^ 

11. §. 340.). ^ 
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Porismc^tanonnuila tt LacL \ 4^^ 

V € 1, ^iiU reiJlae A D, D B iad rectjiin inveniendam 
CE duQtae svint. ^equaies sunt phr hjpiothesin^Po^is- 
matis: et db eandem rationem sunt AC^ CB aequalea» 
^gupniatn ^er^o- duae A,D , DC dualius BP, DC aequa- 
lesjs^mt, et basis AO basi BC aequalis: erunt (pcir 
El I, 8.) an^uli ADC, BD€ aeqnales, ergo tftcti» 
E|; rcliquas, ut modo» 

Componetur er^b bifariam secandp AB in D, ei- 
qufe perpendicularem excitando C D. Sumto enim ini 
ea puncto qUocumqueC, crunt AC, CB aequalfes 
(per EL I, Def. iO» et prop. 4.)- * 

,P6ri-sma XX, Data positione recta CE, tt Fig. 

" puncto A extra ipsam; inveniripoteritpunctumaliud -<«</• 

ad alteras ipsius CE partes tale, ut'ex ipsd et ex 

puncto A ad quodliBet rectae CE puncium duclae bi- 

pae rectae sint; intcr se acquales. , 

Sit punctura inveniendum B.^et ducatur AB, quae 
rectae CE occurrat iu P» Et ceteris; ut modoj factis' 
et eadem argumehtatione, ostendetur A B in D bi- 
f^riam sectam, et CE ipsi perpendicularem tsse. 
guoniara igitur puuctura' A-et recta CE jiositione da- 
tur: datur et ipsi perpendicularis AD positiohe et 
magnitudine (per Datum ad EK I, J2 §. 3400 j hinc 
et recta DB ipsi aequafis, et punctuip B datur^ 

Et componetur ex A ad CE deihittendo perpen- 
dicularpm AD^ et eam piroducendo, ut sit DB aequalis 
ADv !Et demonstratur per El. 1, Def. 10* et j?rop..4. 

$♦ 362. 

P^risma XXL Locus. Data recta AB; pi^, 
positione dabitur seu inveniri poterit r^ta talis, ntad^ 
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4i4 ^^^« ^* ^^ Theon L Ehm. ^usque constect^ 

ad cfJQus punctum quodcunTque ductae ex A, & rectae 
faciant . cum ipsa recta invenicnda angulos internos 
aequales* 

Sit recta invenienda CE occurrens rectae datae 
AB in E, Sumto i^itur in ipsa puncto quocunnque C^ 
ct ductis AC, CB, erunt anguli ACE^ BCE aequales 
per hypothesin Porismatis. Similiter sumto alio in 
ipsa punctp quocumque c., et duotis Ac^ pB, enuit 
^guli A cEy BcE aequales: quare; et (per £1. I> i3«) 
qui ipsis deinceps sunt, anguli AcC^ BxC aequales 
erunt« Quomath ergo duo an^uli A Cc , A c C. duobus 
BCc, BcC aequales sutit, efc latus Ct <::omn)une, quod^ 
aequalibus angulis a^jacet: erit et (per £L I| ^6«) AC 
aequalis BC» Cum e>rgQ duae AC\ CD duabus BC^ 
CD. aequales sint, et angulus ACD anguloBCD: eri( 
et (per EL I, 4.) AD aequaIiS/DB| xt apguli CDA, 
CDB aequales, ergo recti., Dabitur itaque punctum 
D datam AQ bjfariam secans, et recta C^D positione* 

Brevior Analysis s^i c : , j^^oniam punctuna 
D ,est in recta inrenienda CD^ anguli AOl&y BDE 
aequales sunt per hypothesln Forismatis *, et hinc etiam, 
qui ipsis deinceps sunt^ ADCy BDC* aequales. Sed 
^ et anguli ACD, BCD aequales per hyp. Forism. Et 
est latus CD commui^e» Ergo (£L I^ 26.) AD aequalis 
BD^ linde punctun!i D datur. Et ob angulos ADC^ 
BDC aequales recta CD ipsi Afi perpe);idicularis est: 
crgo positione datun 

Et est Compositio ac demonstratib ead^m fere 
quae Forism, XIX. 

Fig. Porisma X?C][L Data positione reota 

ead. CE, et jpuncto A extra ipsam: inveniri poterit 

punctum altenuq^ ad alteras ipsius C £ partes taie^ ut 
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ex ipso et ex piincto A ductae ad rectae CE punctum 
quodllbet binae rectae faciant cum ip&a ^isqu^Ies an^* 
gulos ititernos. 

Analysis' AnaJysi praeoedentis sic respondeti 
ut Porlsmatis XX* respondebat iUi Porismatis XIX* 
Gpmpositio atitem et demonstr^^tio eadem fere quae 
Porismatis XX»- 

jPorisma XXIIL Loous» Data recta ^''i^^. 
AB, inveniri poterit seu dabitur 'positione recta^ ***^* 
Gvuus e puncto qupcumque ad puncta A et Bdata 
cluctae binae rectae £Eiciant aequales cum recta AB 
aLn$ulos. / i 

Sit recta invenienda CD ipsi AB occurrens in D; 
et sumto in ipsa punctp quocumqtie G, junctis rectis 
CA, CB/erijnt anguli GAB, GBA acquales; unde 
per El. I, 6« rectae quoque AC^, CB aequales. Similiter 
sumto alio in ipsa puncto c^ ductae rectac Ac^ cB 
aequales erunt^ ^uoniam trgo duae A C , C c duabus 
BC, Cc aequales sxmt, et basis Ac basi 6c aequaiis: 
erit et angulus ACc angulo BCc aequalis (El. 1,8.) 
Hinc cum sint duae AQ, CD duabus BC, CD aequa.» 
les, et angulus ACD ahgulo BCD: per EL I, 4. 
erit et A D aequalis BD, etanguIiADC, BDCae* 
quales, fsrgo recti. Datiir itaque ^unctum D, et recta 
DC ipsi AB in D perpendicularis* 

Et manifesta est Compdsitio, ut et demonstratio 
per I, 4« £t huic similiter, ac in praecedentibuS) re* 
dpondebiti, 

Porisma' XXIV. Data positione recta Fi^* 
CE> et puncto A extrs^ ipsam; inveniri poterit ^^^' 
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4i€ CAt! X. Ad Theor. I. phrtLejusque consecU 

punctum alterum ad llteras ipsius pE p^irtes;', tale, ut 
ex ipsQ et ex puncto A ductae ad rectae CE punc- 
tum quodcumque binaerectae faciant acquales angulos 
cum recta punctum daium A et punctum inveniendum 
connectQnte. 

. , , -, $. 364* ^ . \. 

'Fig^ Porisiha XXV, Data recta AB; positlone 

^^^' dabitur seu inveniri poterit recta-Jpsi perpen- 

dicularis, ad ciyus quodcumque punctum ductae e 

pudctis A e^ B binae rectae aequalm . terminent tri- 

ahgula» ' 

' Sit recta invenienda CD, quae datae AB p^rpen- 
dicularis sit ift D ^ ^t ad punctum in ipsa quodcumque 
5umtum C ducantur rectae AC, BC: erit igkur per 
hypofhesin Porisitiatis triangulum ACD triangulo BC 
D aequale. J^uoniam ergo haec triangula latus CD 
commune habent, et anguluni CDA angiilo CDip ae- 
qualem (supp. 'et El. I, Def, ip), et-ipsa etiam^ sunt 
aequalia:'erit et (per Theerema §. 240. J AD aequalis 
BD» Uhde punctum D datur; et Jhinc recta, quoque 
D C, quae ipsi AB In D perpendicularis est> positione 
^atur^ . ' 

» Et nianifesta est Compositio ac Demonstratio. 
Et huic rursus respondet parvula Analyseos mutatipne 
Porisma XXVI. . Data positione recta C E, 
et puncto A extra ipsam; inveniri poterit- pinictum • 
alterum et ad altera§ ipsius CE parteyet in recta ex 
A ad CE perpendiculari demissa situm tale, ut s,ex 
ipsQ et ex puncto A ad rectae CE punctum quodcu,m- 
que ductae biaae re.ctae aequalia terminent triangula. 
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Porismata nonnulla et Loci. '^ 4*7, 

, $. 365v . 
iPorismat> ad figuram QuaesU V. et VJL 
Gap. II* vel.ad Problemata $. 186,v*s 190. s^ 
Eorfsma XXV IL Dato angulo rectaineo Ftg^ 
B AC, et in una rectarum ipsum compreliendenr iS6. 

.tiuni AB datp puncto D; iiiveniri poterit in altera^ AC^ f 
punctum tak , ut ,. si a punctd D et a puncto inveniehdo 
Uma segmenta .aequali» quaecumque versijrs- B ^t (J 
db&cindantur, rectae ab iisddm punctis ad alternorum 
segmentorum abscissorum terminoB ductae inter^se 
aequalfis sint*« 

. Sit punctum inveniendum E; itaquc abscissis DF^ 
EG scgmerttis aequalibus versus B et C. erunt jimctae 
DG, EF aequalea per hj^pothesin Porismatis/ Ducatur 
DE. El quia duae DF, FE duabus EG,vGD aequale» 
sunt, et ba^is DE communis; erit qt ^ngulus DFE 
angulo E G D aequalis (EI. I, 8.). ^uoniam ergo an-- 
gulus FAG communis, et anguli AFE, AGD aequalea 
sunt, ct latus FE lateri GD aequale, quod communem 
angulum FAG subtenditi per EL l^ 26. part. 2. erit 
et AE aequalis K\)\ flinc, <5um detur puhctuha D, 
punctum quoque E dabitur. " 

t Vel quia duae FD, DE duabus GE^ ED aequa- 
les suut, et FE aequaUs GD; erit et angulus FDE 
angulo G E D aequaliii (I, 8.)» Cum igitur triangulun^ ' 
ADE habeat ^ugulos intra basin BDE,. CED aequa- 
les: per ea, quae apud Proclum ostensa sunt ad prop» , 
6toiii primi (v. Chyestdm. geom. p/ 220.), erunt et 
latera AD, AE aequaiia. Unde cum detur punctun^ 
D, dabitur. et punctum E* v ' . 

^ ./ Et dortiponetur, ab AC absein^ehdo AE aequalem 
AD«. Abscidsis enim abD fi, EO segmentis aequalibu^ 
./ ■■ - ■ 28 " ■ 
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4i8 Cap. X.AdTheor.J, Elenuejusqut consect. ' 

utcumquc DF, EG, et ductis rectis DG, EF: cuin 
sit AD aequalis AE, et DF aequalis EG; erit et^tota 
AF toti AG aequalis. Ergo duae FA, AE duabus 
GA, AD aequales, et ahgulus ad A communis^' Ita- 
que per £1« I, 4. basis EF basi DG aequalis; . . 
Huic afilue est Fdrisma: Datis iisdem, quae iii 
proxjimo Porismate, inveniri ,poterit in altera punctum 
tale, ut. si ab ipso et a puncto D versus A abscin,- 
dantur bina segmenta aequalia quaecumque, i^ecta ab^ 
iisdem punctis ad altemorura segmentorum abscisso* 
rum terminos ductae sint intisr se aequales* Gujus 
Ana^jsls iterum fit per EL I^ 8. 26«, aut per I, 8. 6» 

Generalius auterp enuntiari et demon,strari potest 
hoc Porisma -praemissis duobus Lemmatis sequenti- 
bus , quorum secundum supponit propositiones de 
paraHelis. 
f^B* Lemma L Datis positionc duabus rectis 
a. i. BA, AG angulam facientibus in A; positione 
dabitur per punctum A extra angulum BaG recta, 
quae cum utraquc datarum B A et A G faciat aequales 
angulos* • 

Recta enim FE faciat angulos FAB, EAG ac- 
quales. Bifariarii secetur angulus BAG rectaAK» 
Et quia angulu3 FAB angulo EAG, et axigulus BAK 
angulo ItAG aequaliS est^ erit et totus vel Veliquus 
FaK toti vel reliquo EAK aequalis. Itaque recta A 
J^ rectae FE perpendiculai-is est (El. I, Def, lO.). Sed 
positione datur AK, qula datum angulum B A G bi- ' 
fariam secart; (I, 9.). Ergo et quae ipsi perpendicularis 
est F£ in puncto A dato, position^ dabitur» 



Digitized 



byGoogle 



\' ^ 



Porismata nonhulla et Loci,. \ ^ 4*9 

Componitur ergo, angulum BAGrbifariamsecando 
recta AK, et ipsi AK in A erigendo perpendiculiarem 
FAE* quae faciet, quod imperatum esL guoniam 
cnim^ aiiguli KAF, KAE aequdes sunt ob perpen- 
dicularerti^ et anguli BAK, KAG ae^uales (coiist.): 
erit etiam reliquus vel tbtus FAB reliqiio vel toti EA 
G aequalis» 

Lemma 11. Datis positiorie' duabus rectis Fig^ 
AB, CD^ et lu^una earum dato puncto A; po- ^^^» ^ 
sitione dabitur recta tra^siens per A, quae cum ^ — «• 
duabus AB, CD ad easdem partes faciat aequale? 
aqgulos. ' . 

• Sit recta AE, qua6 fiaclat angulo^ BAE, Pig. 
AED aequales, qui ad easdem ipsius AE partes /^^> ^»*"^ 
sunt. Ii autem aut recti sunt, ^ut non.- Et si quidem 
recti supt; parallelae eruntrectae AB^CD/per EI. I, 
28.), et recta AE positione dabitur, quiia a dato punctp 
A ad datam positione rectam CD p^rpendicularis duct^ 
est (per Datum ad EJ, 1, 12. $.340.). Si autem uoji 
sint recti; simul igitur noii erunt dilobus i*ectis Fig. 
aequales, hincque AB nort erit parallela CD : quiii, ^^^» 
si esset, duobiis rectiis aequales forent (EI. I, *' ^* 
28.). Ducatur IgitUr (E[. I, 31.) AG per punctuipA^ 
parallela ipsi CD: et pi^oducatur EA ad F. ^Et erit 
angulus FAG aequalis augulo AED, exterior neiripe 
interiori opposlto (EI, I, 290; sed et an^ulus BAE 
aequalis est angulo AED (hyp.) : ergo et angulus g' 
AF anguld BAEaequalis est. guoniam ergo positione^ 
datae sunt duae i^ectae BA/AG angulura facientes in' 
A;^t fectar FE trahsifcns per A extra aiigulurn fiAG' 
facit cum utraque BA ct JLG ^equales angulos: per 
Lcmma 1. positione d^bitur FE. 

. 28 *■ 



Digitized 



byGoogle 



k 



4*20 Cap* X jid Theor: L Elem. ^usque tonsteU 

Componetur autem ita» Si positione datae AB^ . 
CD siiit paralllelae; demittatur cx A ad CD perpen* 
dicularis A E : et propter parallelas (per El. 1 , 29.) 
erunt duo anguli BAE, AED ^mul aequales duobus - 
rectis: et quoni^m AED rectus, erit^ct BAE rectus: 
aequales ergo^ anguli B A E , A E D. • (^ 

Si vero non parallelae sint: per A agatur ipsi 
CP parallela AG, et' ducatur (per LjBmma I.) recta 
FE per A facieiis ciim utraquc BA, AG angulos ae- . 
quales FAG^ BAE, et occurrat ipsi.CD in E* Prop- 
ter parallelas erit et angulus FAG angulo AED 
acqualis (I, 290^ binq et duo BAE^ AED aequalesi: 
q. e* f* 

$. 36r, 

His igitur praemlssis^ generalius^quod diximus^ 
Jioc erit. ' 

JPiff*^ ' Porisma E. Datis positipne duabus rectis 
'•^^ AB, HC, et in una eajnmi AB dato puncto 
D : invenieturin altera punctum tale, ut, si inde ab ipso 
et a puncto D, ad easdem partes rectae ipsa jungentis, ' . 
abscindanlur bina rectarum AB, HC segmenta ut- 
cumque aequalia, rectae horum terminos cum alternis 
prioribus punctis jungcntes sint inter se aequafes^ 

Sit punctum invcniendum E: abscissijs igitur DF, 
EG segmentis utcumque aequalibus ad easdemj*unctae 
DE partes; junctae DG,, EF aequales erunt. fErgo 
(per ELl, 8.) anguli F D £, DE G ^equales erunt, 
guoniam igitur datis po^itipne duabus rectis AB, HC, 
etin un% earum AB datopuncto D, per hoc^punctumD 
transit recta 1)E cum duabus AB, HC faciens ad eas- 
dem partes aequales angulos BDE, DEC: per prafe- 
inissum Lemma IL dabitur DEvPOsitione^ ergo et 
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Pgristnata nonnulla it LocL 4<^ 

punctum £, in ^quo ^sitione datae HC occurrit^ 
dabitun ^ 

Et componetur ita. Ducatur (per Lemma II.) 
recta UEtransiens» per D, quae cum duabus AB, 
HC ad easdent partes faciat angulos aequales BDE/ 
PEC: erit E punctum, quod invenire oportuit» Ab- 
spissls emm a D B et E C segmentis quibuscumque aequa* 
libus DF, EG', junctae DG,' EF aequales crunt pcr 
JEl I, 4, . ^ - 

Hiyus convcrsum est hoc 

Porisma XXVIIL. Locus. Data pfo- ^^ff* 
sitione recta AB^. et in ipsa puncto D dato» ^^ 
extra ipsam autem puncto E; positione dabitur recta 
per punctum E trai^siens, talis, ut, si ab utraque ab* 
scindantur utcumque biiia segmenta aequalia punctis 
D, E a4jac5ntia ad easdem rectae DE partes, rcciae 
a punctis D et E ad alternorum horum segitientorum 
terminos diictae sint inter se aequale^. 

Sit recta invemenda HEC; et abscissis segmentis 
DF,,EG ad easdjsm rectae DE partes utcumquc ae- 
qualihus», jungantur, rectae DGr,EF: eae igitur pfer 
hypothesin Porismatis aequales erunt. Et ostendetur, 
ut in praecedente, angulos BDE, CED aequales esse 
(per £1. I, 8.) Ob puncta autem D^ £ data datur 
D£ positione; et quia AB quoque positione datuTi 
datur angulus BDE: ergo et qui ipsi aequalis est; aii' 
^gulus DEC; et t[uia DE positione data est, I^IC quo- 
que positione dabitur. " ' , 

Et componitur, ad junctam DE applicando angu* 
lum DEC anguloiBDE aequalem (per^EI. I, 23.), ct 
^roducendo CE ad H. Et demQnstrado eadem est 
quae praecedentis, pev £L I, 4; ^ - 
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Fig* Porisma XXIX. Dato angulo rcctiUueo 
^^^* B Ap, et in una Tectarum ipsum comprehen- 
dentium AB dato puncto.Dj invenirhpbterit in altera 
AC punctum tale> ut, si inde ab ipso et a puncto D 
yersus C et B abscincjantur segmenta rectarum AB,; 
AC bina quaecumque aequalia, ea in termiiys suis 
aequalls faciant apguloa cum r^ctis ab his terminis, 
ad altei^na priora puncta dwctis^ 

Sit punctura in AC inveniendum E; et ab^cissis 
segmentis D B, E C wtcumque aequalibus^ DF, EG, 
itemque ^egmpntis Df, Eg utcumque aequalibus, et 
junctis rectis DQ, EJP, itemque Dg, Ef: erunt anguli 
DFE, EGD aequares: pariterque angiili DfE, EgD ' 
aequales erunt ; ergo et qui ipsi dmceps sunt, anguli 
FfE, GgD aequales erunt (Ei. I, i3.). Et quia DF 
ipsi EG, et Df ipsi Eg aeqwalis est: reliqua quoque 
Ff reliquae Gg aequalis fcrit* Quopiam ergo in trian- 
gulis FfE, Ggd duQ anguli ad F, f du^bus angulis 
ad G, g nequales sunt, et latus Ff lateri Gg aequale, 
quod aequaljbus ^nguiis adjacet; per EU I, 26, part 1; 
vel §♦ d63* FE quoque aequalis GD* Et hinc similiter, 
ut ad Porisma XXVII* ostensunl est, ostendetur ts^e. 
AD, AE aequales: unde, cum pupcta A, D dentur et 
AC positione, puwotum E quoque dabitur, 

Et componctur faciendo AE aequalem AD» Et v 
demonstrabitui' per EI..I, 4. 

Huic ruraus analogum est Porisma, cum segmenta 
aequalia inde a punctis D, E versus A abscinduntur. 
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§. 369* 
. Generalius autem rursus erit 
Porishfia F* (v. Fig. ad Porism* EO Datis W^^ • 
positione duabus rectis 'A B , H C, et in earum una ^^^* 
A6 dato puncto 'D: invenietur in akera punctum tale, 

^nt si inde ab ipso et a puncto D, ad eksdem partes 
rectae haec duo puncta jungientis^ abscindantur bina 

^rectarum AB, HC segmenta utcumque aeqnalia, ea in 
terminis suis aequales faciant angutos cum rectis ab 
his terminis ad atterna priora puncta ductis* * 

Sit punctum in H C inveniendum £: ^bscissis igitur 
ad easdem juncta^ D E partes segmentis quibuscumque 

. duobus DF, EG aequalibus,.et iunctis DG, eF; ae- 
quales erunt anguli D F E, E G D. Similiterque abscissis 
et junctis aliis^ ostendetur, ut modo, DG esse aequalem 
JEF/ Et iiinc, ^t ad Pprism. E,. anguli FDE, DEG 
afequales esse, et punctum E positione dari ostendetur^ 
Et componetur ut Porism. E. ^ 

Pdrisma XX X« Locus» Data positione recta 
AB, et in ipsa puncto D dato, extra» ipsam autem 
puucto E: ppsitione dal)itur recta per punctum. £ , 
transiens talis , ut , si ab utraque recta, positione data 
et Invenienda , abscindantur utcumque bina segmenta 
aequalia punctis D, £ a^jacentia tt ad easdem rectae 
puncta D, E jungentis paftes sita, ea in terminis suis 

\ aequales angulos faciant cum rectis ab his terminis ad 
alterjia priora piincta ductis. • . ^ 

Sit recta invenienda H C , et abscissis ^ segmentis 
DF, EG ad easdem rectae DE partes utoumque ae-: 
qualibus, junctisque rectae DG, EF; et rursus alteris 
abscissis, €t junctis; per hypothesin Porismatis erunt 
anguii DF£, EGD aequales« £t ostendetur^ ut modo^ 
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angulos FDE, DEG aequales es^t. Unde eodem 
modoy quo ad For. XXyilL, ostendetor EC positione 
dari/ Et cbmponetur, utiUud» 



§•370. 

Fig* Porisma XXXL Dato angulo rectilineo. 

'<5^* BAC ct in una rectarum ipsum comprehen- 
dentium AB dato puncto D*, inveniri poterit in altera 
AC punctum tale, ut, si inde ab ipso et a puhc.to D 
versus C et B ab^cindantur segmenta quaecunique ae- 
qualia, rectae ab illis puhctis ad alternorum abscissorum 
segnic^ntorum terminos ductae faciant in illis punctis 
aequales angulos internos cum rectis AB, AC» - ^ 

Sit punctum. inyeniendum^ E : ergo abseissis D V» ' 
EG iitcunique aequalibus, et junctis DG, EF; anguli 
AdG, AEF aequales sunt per hypothesin Porismatis: 
ergo et qiii ipsis deinceps simt, anguli FDG, GEF 
acquales i(EI. I, ^3.). Jam erunt rectae AD, AE ae- 
quales* Sint cnim inaequales, si fieri potest, et sit A E 
msyor: abscindatur AH aequalis AD; et Hlaequalis 
EG; et jungantur FH, DI. ^uoniam igitur AD ae- 
qualis est AH, et DF aequalis HI (s©u EG): erit tota 
AF toti AI aequalis* Ergo.duae F A, AH duabus I 
A , A D aequales , et angulus ad A communis : qiiare 
(EU I, 4.) et angulus AHF angulo ADI aequalis : 
itaque angulus ADG m^or AHF. Sed qst AHF ex- 
tfernus m^or intcrno AEF (I, 16.), Ergo angulus 
ADG mayor angulo AEF. Sed et aequalis: quod 
fieri nequit. Non ergo ^runt AD, AE inaequales: 
ergo aequales* £t. quift ,datur punctum D, dabitur ^t 
punctum B* 
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Et cbm^onitur , ' abscind^ndo A E aequalem A D i 

et demonstratoir per El. J, 4». • "^ / 

Et analogum erit , Porisma , vcl Casus alter Poris- , 

matis, cum segraenta aequalia inde a punotiss D,/ E 

versus A ^umuntur: et erit similis Analysis^et Com- 

positio. . : 

/ " . / '-5* ^^^^ ' 

GeneraBus autem rursus erit 

Porisma G. Datis positione duabusreptis ^if- 
AB, fiC, et in una earum AB dato puncto Djj ^^^* 
invenietur! in altera KC punetum tale, ut, si inde ab 
ipso et a puncto D, ad easdem tectae illa jungentft 
partes, abscindant^r tina rectarum AB> HC segmcnta 
utcumque aequalia, rectae ab illis pUnctis ad alternorum 
segmentorum' ibscissorum terminos ductae faciant in 
iJlis punctis cum^ rectarum Afi, HC segmentis aut 
punctisNA et H, aut punctis B et C acyacentibus an- 
gulos aequales; 

>Sit purictum inveniendum E : abscissis igitur D F^ 
EG segmentis utcumque aequalibus ad^asdem junctae 
DE partes, et jun.ctis reotis DG, EF; erunt pcr hypo- 
thesin Porismatis aut angull ADG, HEF aequalcs;^ 
aut anguli BDG, CEF aequales; se^posteriori casu, 
rursus, qui ipsis deijnceps, anguli ADG, HEF aequa- 
les. J£im erunt ct DG, EF aequald«. Si enim non 
sint acquales; erit altcra majpr ut DG; et abscindatur 
DG aequali^ EF, ct jungantur FG, FL guoniam 
'igltur duae FD, DI diiabus GE, EF aequales sunt,. 
et angulus FDl angulo GEF aequalis: e^t et (EI. I, ( 
4«) basis FI basi GF aequalis, et angulu$ FID an^ulo 
GFE. £t quia FI) FG aequales sunt per ostensaj 



Digitized 



byGoogle 



4aS CrA^i X. Ad Theor; L Elem. ejusque^ ccnsecU 

-— , — ^ ^ . , ., — ^; _- 

crit angulus FIG< angulo FGI aequalis (EL I, 6.). 
Ergo et duo simul FID; FIG duobus EFG, fGI 
aequales: itaque duobussFID, FIG mQJores erunt duo 
simul EFG, FGE. Sunt autem duo simul^FID, FIG, 
duobus rectis-aequalcs (I, 13,): ergo duo EFG, FGE 
in^*oresl' duobus rectis : quod fieri nequit, cum minores 
sint per El* I, 17. , utpote duo anguli trianguli E F G. 
Non ergo ef unt D G , E F inaequales ; ergo aequales* 
Cum igitur 4uae FD, DJE duabus GE, E D aequSiIes 
3int', et basisFE basi GD aequalis: erit (I, 8.Ji an- 
gulu^ F D E angulo GED aequalis. Datur autem 
punctum D, et reciae AB, HC positione: itaque et 
DE faciei^s cum ipsis ^ngulos ad easdem partes aequa- 
les, positione dabitur pep Lemrna JL, et punctum E 
dabitur» * ' 

Fig^ Alia Analy^is* Sit punctum inveniendum 

^^^* E^iipt juncta recta DE; dico angufqs ADE, H 
E.D aequales tsst^ Si enim inaeguales^ et msgor sit 
ahgulus ADE: constituatur (EL I, 23.) ad AD angu- 
Jus^ ADg angulo HED aequalis^. et recta D g intra 
anguli;m ADE cadet/ et occurrat HE in g; tum ab« 
scindatur Df ^equalis Eg, et jungatur Ef: et eritpcr 
hypothesin PorismStis angulus ADg angiijo HEf ae- 
cfualis: sed et angulo HED (constrj: ergo anguli H 
Efj H 3E D aequale§ , pars et totum, quod fieri nequit. 
^on ergo inaequales sunt anguli APE, HED: ergo 
aequalcs. Et ifeliqua ut priu^* 

Et CQipponetui* eodem ipodo, yip Pprisma E : et 
dertoiistrabitur per EL I, L 

J. 372. 
Pi§. _ Porisma XXXIL Locus* D^ta positionc 
^^^\ recta AB, et in ipsa datQ puncto D, extra autem 
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ipsam ^unctQ £ : positip inv^nietur re^ta^ per punctuta 
E transeuntis talis,,iit, si ab utrkque recta, positione 
data et invenieiiila , al)scindar^tur utcumque bina seg- ^ 
^enta aequalia pvmcti^ D , £ adjacentia et a4 easdem * 
rectae. D E partes, rectae a punctis t), E ad altemorum 
segmentorum abscissorum terminos 'diictae in ilsdeni 
punctis D, ,E facrant atigulos aequales cum rectac 
datae AB et rectae inveniendaa segmeritis punctis D, 
E a^jacentibus aut ad diptas rectae DE partes aut ad 
altera^j. . ^ 

Sit recta invenienda HC, et abacissis segmentis . 
D F ^ £ G utcumque aeqiialibus ad assignatas junctae 
JDE partes, et junctis fec^ia DG, EF^ erunt per hypo- / 
thesin Porismatis au|; anguli' AD*G, HEF, aut a^iguU ^ 
BDG, CEF aeqi»ale^, Et per Cja, quae mado demon^ 
strata sunt jn Analysi praepedentis, erunt anguli AD 
E, HED 'aequaJes* £t pb AD, DE positidne datasj , 
dabitur ct H E positione. Xt componitur,, ad D £ con- 
stituendo angulum DEH aequalem ADE, et pro- 
ducendo H E ad C^ £t man^l^sta est demo^stratiQ 
perElI, 4; 

Sequentium demonstratio supponit proposilionei 
ad theoriam parallelarum pertinentes» 

Porisma H. Dato angulp rectilineo B A C, Fig^ 
et in una A B rectarum, ipsum comprehenden-^ i64. 
tium dato puncto D, inveniri poterit in altera A C 
punctum tale, ut, si inde ab ipso et a puncto Dversu^s 
C et B abscindantur segmenta rpctarum A B, A Cbipa 
quaecumque aequalia^ i^ectae ab eorum termlnis^ ad 
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altcrna priora puncta ductae terminent aequalia trlangu* 
la dato angulo B 'A C a^jacentia, 
-- ' Sit punctum inveniendum E^ ct abscissis a 0B| 
E C segmentis utcumque aequalibus DF, E G, et junc- 
tis rectis DG, EF; ei*unt per h^pothesin Porismatia 
triangula A D G, AEF acqualia» Et demto-.com- 
inuni triangulo ADE, residua triangula DGE, E FD 
aequalia eruht« Et quia super eadem basi D E aunt^^ 
inter easdem parallelas erunt (ELI, 3.9.)} ergojuncta 
F G criL ipsi D E parallela* Per G ducatur ipsi A B ' 
parallela GI, occurrens preductae D E jn l^ et in pa» 
rallelograronao D FQ I sunt latera opposita F D, G I 
aequalia (I, 34.). Est autmn F D aequalis GE(const.). 
Ergo G. E, G I^nequales sunt, et anguli G E I, G I 
£ aequales (I, 5.)* ^^^ ailtem angulus quidem G E I ^ 
. angulo AED aequalis, ut «ad verticem (I, 15«); angd* 
lus vero G I E alterno A D I aequalis ( L aq) :, ergo 
et anguli A D E, A E D aequales erunt, et hinc (I^ 
6^ A D, A E aequales. Et quia puncta A , D dantur, 
et A C positione': dabitur et puhcta K 

Et componetur, ab AC ab^cindendo AE.aequal^ 
A D: et demonstrabitur per EL I, 4.' 

Et 'alter l^orismatis casus , cum segmenta ^equalia 
' yersus A abscinduntur, similiter demonstrabitun 
Hujus convcrsum erit . , 

Fig. Porisma L Data posibioiie reeta a B, etin ipsa 
i65, dato puncto D, et extra ipsam ptincto E, sic si« 
to, ut angulus a D E sit recto minor; invenietur ree- 
ta per E transiens et cum D a ad partes a concur- 
rens^ talis, ut, si ab recta positione' data a B et ab 
recta inv^nienda abscindantur ad utrasvis rectae D % 
partes segmenta puhctis P^ E acijacentia aequaKa, eta 
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. segmentorum ab^cis&orvim "terminis ad alterna illa punc* 

ta ducantur rectae^ eae triangula terminent aequalia 

verticem iri dicto concursu habentia* ' : :; 

Sit recta invenienda h C, concurrens ^cum a B ad 

, partes a in A; et absci^sis segmenti^,!) F, E G i^d. 
utrasvis rectae D E partes aoqualibus ^tcumqua» et jimc- 
tis D G, E F rectis.;. erunt per hypothesin Porismati* 
triangula A D G, A E F aequalia. Hinc per ea, quae 
paullo ante . demori3trata sunt^ ^runt anguli A D E^ 
A E D ae^uales»' Datur autem angulus A D E^ crgo^ 
ct angulus A E D j ct hinc recta AE seu h C j;)ositiono 
dabitur. . , 

Componctur ergo, adPE inE cbnstituendo arigu-, 
lum D E h ae^ualem angulo a D E,: et quia a,D E^ 
recto njinor estj, ergo duqanguli ^ p E, D E h simul 
miriores duobjis rectisiircQtae.iD a, E h productac ad 
partes ah concurrent (per El. 1, Ax* !!,)• Concurrant 
igitur i;i A. Et sumtis D F, E G ad ut casvis rec^aft. 
D E pjjirtes^ ^equalibus utcuraque/et ductis D G, EF>j; 
^uik aequales sunt anguli A D E^ A &.D; aequales, 
erunt rectae A D, A E (Eb I, 6); quibus, si addan-- 
tur (vel aufefcantur) aequales D F, E G; erunt et to-. 
tac (vel reliquae> A,F^,A G.aequaks* J£rgo dqae F A, 
A E duabus G^ A, A D aequales^ et angulus ad A coin*^ 
.munis^: hiric per JSU 5, 4* ' trianguia A D Q, A. E F; 
ae^ualia erunt. •; 

•;•'.- \ i. 374. • ' _ ' 

. Gcnerafioribus duobus, quae his prQximislre*^ Rg.-* 
spondent, .Forismatis praemittimus sequenis /^; , 

Theorema* Si in duabus parallelis AB^ HC ind« 
« slimUs duo|)u« in ip^is" jmiCLtis D, E, ct easdem r^Or': 
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tae haec puncta jungentis D E partes absqindantur bi- 

na quaecumgue segmenta aequalia D P^ E 6: rectae 

ab hprum segmentorum termiuis ad^alterna illa punct^* 

dfuctae F ^ i O D termiiiabunt triangulA aequalia rectae 

duo illa puncta jungenti D E insistentia F D £, G E D«( 

^uoniain enim DF, £6 parallelae sunt et iiequales: 

quae earum' terminos ad easdem partes jun^unt rectae, 

D E, FG parallelac et ipsae ertmt (EL I, 33,)', crgo 

triatigula F D E, G !E D, quae super eadem basi et 

inter easdem parallelas sunt, aequalia erunt (I, 3J.)^ 

CQroIlariwm* Hinc datis positiQHe duabus rectis 

parallelis A B, H C, et in una earum A B dato punc- 

to D, quohbet puncto in altera sumto si reliqua fiant 

Mt ante, triangula terminabuntur aequalia* 

j?/^. P o r i s m a K. Datis position^ duabus rectis non 

:t6Z parallclis A B ,. HC, et in earum tina AB dato 

a. h. puncto D; dabitur iri altera HC puiicttim tale, 

ut indc ab^ipso efc a ^uncto.D abscissis ad easdem rec- 

ta illa puncita jungentis partes segmentis duobus utcum- 

que aequalibus^ rectaab horum segmentorum terminis 

ad alterna illa puncta ductae aequalia ^erminent trian-' 

gula* 

Sit punctym in H C inveniendum E;et sumtis seg- 
mentis D F, £ G ad easdem junctae D E partes ut- 
cumque acqualibus; et junctis F E, G D: eriint trian- 
gula F D E, G £ D aequalia per hypothesiii ^Porisma- 
ti?i ergoper EL I, 39. F G parallela D £♦ Et^ quia H 
Fig. C non cst parillela ipsi A B (hjp.^; ducatur per 
idT^a. £ ipsi A B parallela EI, quae primo cadaf ex- 
tra, et productae F G occurrat in !♦ Ergo in paral- 
lelogrammo D E I F erunt latera opposita £ I, D F 
aequaliai et anguli oppositi £ D F et I aeqtiales (£1» 
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I, 34.)» Qndniam igitur fe I ^aequalis DF j $eA et E G 
aequalis D F (con$tO: erunt E I^ E G aeqiialesj et 
hinc anguli E I G, E G I aequales (I, 5.). Sjed angii- 
lus quideniE I G ostensus est aequalis at!igulo E D F 
^ngulus autem E G laetiualTs est alterno GE D *, (I;29«)^ 
Ergo anguli A D E, H E D aequales sunt.; . , ; 

. Si vero £ \ dadat intra/ostendeiitur ut ante, jtn- I^igi* 
guli E I G, fi G I aequales; ergo et ijui' ipsi^ . ^^^ *• 
deinceps sunt , E I F , I G H aequales erufil. Est au« 
tem E I F quidem aequali^ E D F ut opposito paral- 
. lelogram mi, IGH vero aequalis DEH, extcrior inte- 
riori (T, 29.V Rursus ergo anguli A D E, DEH 
aequales sunt, > . . . 

Utroqueigitur casu, quoniamdatis position^'duabus 
rectis ^^ B, H C\ ^t in una earum dato punctq P , ex 
hoc ad ailteram ducta rect^.P.£ facit anguIos'cum litra-- 
, que ad easdem partes a^quales: per Lemma JL dabi- 
tur D E recta positione* Hinc et punctum E dabitur^ 
H Componiturque, p,er Lemma IL ducendp r^ctam D 
E facicntem angulos A D E, H E D aequales. ' Abs* 
cissis enin) D F, E G utcumque aequalibus , ' ct jjunc- 
tis F Ei G D:^^runt triangula FDE, GED aequalia 
per £). I, 4. 

Porisma L. Locus. Datarecta DE, ct Figf 
alia per datum ejus extremum' transeunte iSs^a^b. 
A D, posiljone data ; inYenietur recta per alterum prio- 
ri^ extremum E transieus et ad easdem ipsiiis partes 
sita, talis, iit abscissis ab ipsa et ab AD inde a punc- 
tis E,D sCgmentis qiubusoumque binis >aequ£ilibus , et 
. ab Korum terrairtis ad altei^na illaexlrema ductis rdctis, 
terminentur aequalia triangula: super basi D E cohstituta» 

Sit repta invenienda £H, et sumatur in AD punc* 
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tam quodcumque d^tum F; et ab EH. abscisso segmento 
E G aequali D F, et juncfis G D, FE; per hypothesin 
Porismatis eruht tr}angula G E D, FD£ aequalia» 
guae quoniam supereadem basi D£ sunt, eruntetiam 
inl:er easdem parallelas (EI. I, 39.) hoe est,^imcta 
FGI erit parallela. D Evfiuia autem datum est puuctum 
F (nyp.): recta FG positione datae DE parauela, po- 
sitione et ipsa dabitur, (Eucl. Dat. prop. 28. text, 
graec.)* Et quia puncta F,D dantur, datur et FD mag- 
nltudine; qUare et ipsi aequalis G £ magnitudine datun 
Hinc quum inter duas parallelas positione datas F G, 
D E ducta sit recta G E magnitudine data; facietcum 
ipsis angutos datos per Eucl. Dat. prop. 33. text. graec* : 
dabitiu: ergo angulus H E D. Et quia D E positione 
dat> est, et punctum Ej recta quoque IJ E posilionc 
data erit. ' 

Fig. Gomponetur autem itar Prnno si >angulu^ A 
i/5». a. p E sit rectusV ducatur H E ad D E perpendicu- 
laris(vel ipsi ADparallela) : et abscissis utcumque aeqya- 
libus DF, EG, et junctisFE', G D y erunt triangula 
F D E, (> E D aequalia per EU L Def. 10, et prop. 4- 
Pig. Si vero angulus ADJE nob sit rectus : ipsi 
16S. b. aequalis ad D E in E^constituatur angijus D £H 
(El. I , a3), et per E agatur ipsi D A parallela E h (I,-32) : 
ct erit utraque rectarum EH, Eh Locus invemenAus» 
Nam l^ absoissis ab D A, Eh aequalibus DF, E(> ut- 
cumque, etjiinctis FE, GD; aequalia erunt triangula 
FD E, G ED per El. 1,-4. Tum 2\ absci^sis ah D A, 
Eh aequalibus DF, Eg utcumque, c5t junctis F E, 
g D; qubniam D,F, E g et aequales et paraileiae sunt: 
erit et (El. I, 33;) F g parallela D E. . Ergo trian^uia 
FD E, g E D, quia super eadem basi et ititer easdem 
parailelas sunt, iequalia erunt (ELI, 3t). 

. Atqu^ haec suinciant exempla Porismatum ad 
nonnullas .figurarum ^in Cap. IL vel JV.. considerata- 
rum: plura enim alia inventri poterunt ad reliquas 
figiiras Cap. IL et HL consideratas, vel respondentia 
aiiis pro^Iematisi Cap. IV. tractatis. Sed attingere tan- 
tum eam rem hoc Ibco voluioiu^, npn absolv^re : quod 
quidem solum opus fpret peculiaris voJmninis. 
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